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Bacitus fateor, fed cominerfa Jefaatice Religionis Fanilba
de tuo Maximorum Heroum patrocinio , ac (plendidyfima b-
beraliate cvfque adeo fibimet gratulatur , acgefbit in fiun
evt fimer Parens , eaqs amantyffima  cveStrs cereé addiétif
fima arq; obfequentiffima Filia nuncupari ab ommbns me-
7120 poffit . * Vernm hic Statim FllufRriffimam Excellentiam
Tuam preferive abfisffifsimé subeor ; cmus ingens animimos
deratio y nulloque illiea fuco Virtus propriarum filentinm

smperat landum ; quin nec ﬁztz'; emomiq cam cumulat Hif>
paniarum Regia 5 facwndyfimum Venetz Reipublice
Oratqrem Petrum Bafadonna excipiens s Brixiana
Pretura ferree inter vegioms cvifiera aurers eundem exhi-
bens moribus comendatyfimum ; Venetus Sexuivorum , fou
Magnorum Sapientum confeffus cveré Perrum, hoc eff,
verum publicarum firmiffimuns (plwmen comcé complexus s
Primns a Principe locus prudentiffimum efferens Confilia.
riwm s Roma demum anrea , vt olm erat in Bevoffore, Le.
gatum eloguentifsimum lingua quamprimum adwmiratura,
oAt vero Bafadonn in nos cuncdos Familie benefcentiam,
quiomnsm vitraextulit metam\\oannem Excellentie Tue
Jortunatifsimum Patrunm inftifsime nxta o atg; ingra-
tifsime omisterem , qus difficiliores Dominsj Vibis evigilan-
#fsimus ReSor , omma pené Senatus munia quotrdianis
zepeteiss Purpuris cuntlos attigit 5 quibus fit tubisndum
prtiores lorse titulos . Nibm porvd infinitam erga Excol-
lentizm Taam 1 bitorwm meorum enwmerationems eximi
concluderint Huftriffimi & Excellentiflimi D. D. Hic-
rouy aus, loanncs, & Antonius Frasrum tuorum fg-

lltlfum Twas , qus aureo Fratern: Equitatus ornanscite
o Sena-

Senatorias Purpuras  fociantes o quatwor wvelyt; dome [Bi-

ce Glovia rotis Adriattce Cumvam fplicitatis in trinmphum

-agunt, Hisomnibus qualzﬁumj,- huinfce opelle nuncupatio-
ne , @ mely @ Religionis totins obfernantiam, ac nunquan

intermorituyam recordationem teStatifSimam volo; Tne au-

tem patifsimum Excellentie ; cui cummultis alifs ; tum hoc

precipuc nomine infcribi , dicarigue Mathefeos opus par eyat,
vt non nifi Quadrasifsimi , omniwmque difeiplinarum cal-
lentifiimi Herois manibus terevetur Excipe illud ergo,

Liques Bxcellentifsime, quaomnia [oles, fuansfSima fronte:
nec dedignare miunus , quod (i3 Mathematicis circuls perfe-
EEronom wnllam,gras certé animiyobfequijque ab ijfdem ater-
mitatem pollicetur . Nimirum bemsgnifsima Pasrocinif come-
brailluftratum ab omni ipfiem teget diferimine Petrus Ba-
fadonna , gui vt Donorum ommium ,ita &) bbelli binfce,
vt [upplex deprecor evit folidifsuma Bafis . Valeas fublinaio-
7ibus Purpuris , amgnioribus Mufis y Patrieque Serenifinmne
meliori Eno, Iterum Ualeas |

LE-



5 2 Y g =i
< D gl 3 2 X a8 4 * i
A P A RS A i P S A P .
SR B e 0§ S 23 HE G > .

" BENEVOLGQ.

Bltupefces fortaffe Ledor, feriem,
progreflumqne  noftrarum " etyey.
; Dbrationum mente obuoluendo |
ey P Breui etenim menfium interuallo
LA tres libellos eunlgauimos : pimj-
2 ETT ) @R ram, De bifuntis Parabolis ey M-
Sfeellaneum H}Perbo[ia.:m, @&/ Parabolicum; Er Mt cella-
newm prafens; doctrinas ¢nuc1ea_ntc5\, quz Vico po-
tuiffent volumine comprehendi. Ita effe libere fa.
temur, ac fic eueniffet, {i tamen omnia noblfi eo-
dem occurriffent tempore . Verum fucceffine n-
gas hafce geometricas contcmp]au_{uupus; vici-
bus ergo diuerfis tibi ipfas communicauimus. E\:
cipe eas, & forfan, (dummgdo rgbus geometricis
delecteris) non futilem ex eiscapjes VOIUP[&SICZL“
¢
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Sed amabod leviter geometria imbutns noli ad illa-
rum leGionem acccdere:cuiufcunguenamqueindo-
lis exeent,le@ores res geometricas peroptime callen.

tes requirunt, non verd qui geometriamyix 4 limine
Lalucarine. i veilitatem fordidam queris, abipfis

abftine: quandoque in rebus geometricis, a¢ {ublis
mibus honeftum, dele@abile,& vtile decorofum ful.

gent equidem, aft vrjfe turpe locumn non obtinet,
Aliaexpeda. Vale,
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Auendo oflcruato per fede del PInquifitorenon effetui fel Li-
H bro intitolato Mifcelianenm Geometricum del Pad, F. Steffa~
no de Angelis cofa contro la Santa Tede > e parimente per atc-
ftato dal Segretario noftro niente contro Prencipi, 0 buoni co-
frumi»> concedemo licenza, che poffi effere flampato, douendo ofler-
warfi gl'ordini, & efferne prefentate dye copie per le prefente Libra-
rie di Padoa » e diquelta Cittd ,

Dat. dal Magift. nofteo li 21, Marzé 1660.

% Zuanne Donado Ref.
Nicolo CapelloRef.

Alemante Angelo Donini Segr.

Facultas Reuerendtﬁimi Patris Generalis .
Laudetur lefus Chrifius,

pus infcriptums Mifccllanenm Geometricum, compofitumab Ad-
O modum Reuer. P. Stephane de Angelis Veneto Profeffo Notri
Ordinis Iefnatorum, ac in Prouincia Veneta Definitore, concedimus
Typis demandari ; dummodo habeat neceflarias licentias » & appro=
bationes  qug deurefunt neceflarig &c. In quorum fidem prefentes

manu propria fubfcripfimus ac proprio Noftri Officij figillo mm-
niuimus.

Datum Brixi¢ in Noftro Monaflerio Corporis Chrifti, die 26, I2-
nuarij 1660.

Er. Antonius Nouellus Gen. Iefuat,

Locus Sigilli,

M

[ISCELLANEI
GEOMETRICI,

PARS PRIM A,

IN QVA PRECIPVE AGITVR
de menfura, & centro grauitatis quorundam
folidorum 4 Geometria nondum
confideratorum .

PROPOSITIO PRIMA

St quoditbet folsdum rotundum cires axim | Secetnr plang
equd fanter axi, ereito figure gemtrics fohides Annme
l’ slatns ex rewolwtione partis fegure genitricis,a fiiffx
o fecante  mec terminata ad axim ) circa axim 5 Crit
eqalis [0l do vorundy , orta ex dimidia figura genitad
Plano ficante | venoluta circa communenm [e€Eionem plani
Jecantisy ¢ froure genitrics ﬁ/xdé 5 ¢ hoc tam [ecundum
Loty quam [ecundum partes proportionales.

Pszl‘ens Propoﬁtio defumitur ex Torricellio in
- appendice de dimenfione cochlez, lem.pri. Efto
eigo {olidum quodlibet rotundum ABC, circa.

A axim



2 Mifeellanei Geometrici,

axim BD, quodintelligatur feGum plaso EFH,
zquidiftanter axi BD, &ete®o ad figuram gene-
wicem ABD; &intelligamus femifiguram GFH,
rotari circa FG, acgenitum effe folidum EFH.
Dicohoc , zquale eflcannulolato, orto ex AF G,
revoluracitca BD; & hoc tam (countdum rotynd,
quam fecundum -parecs proportionales . In £Gs
{umatur arbiwaii > punéum I, per quod & per
pund&a K, N,-M, mtelligatur tranfire alivd pla-
num, plano -A E-CH, paraliclam. Ergo hoc erit
circulus , ac proinde, puncta K, N, M, eruntin
femicirculi peripheria , cuius diametercft k M. Eric
ergo quadratum . IN, aquale retangulo K1M.
Pariterque,armilla-circulans kTM, genita ex re-
uolutione k1, circa OD, erit aqualis circulo,
cuius femidiameter 1N, nempe circulo facoin fo-
" lido EFH, aplanofecante. Sedhoc verum erit,
ybicanque fucrit acceptum punctum 1. Ergoom.
acs armillz imul folidiex AFG, circa B D, gqua-
les erunt omnibus circulis folidi EFH. Ergo foli-
dumerit aquale folido iplo. Quod vero citenfum
eft detotis [olidis, patet, cedemmodo, verificari de
partibus prontionalibus; v.g. de partibus inter-
ceptis inter plana kNM, AECH. Quare patet
propofitum,

SCHOLIVM L

Supradi&a propolitio, intali vniucrfalitate pro-
) ' pofita,

loetsmada

pofira, nen vidernrprobatienem recipere peffe, ifi
incomparabili methodo indiuifibilium . In folidis
vero particularibus , etiaminfinitis, & quidem infi-
nitis modis diverfificatis , poterit comprobari me-
thode antiquorum per inferiptionem tuborum cy--
lindricorum in annulo , & cylindrorum in folido.
Hacvtique expertis geometris nimis {unt obuia;qua-
readalia tranfeamus. Scd ante cxtera premittamus

d:)f‘c*l;rfur.n circa Galilei paradoxum, quod habet in
garc :lr:l;lsl l(}g:!ogns pag. apudnos28, vbi nititur pro-
D ireumferentiam zqualem fore pundo.
q¥0 paradoxo , vetba fecimus & nos in pluribus
taum illorum , quos euulganimus ; in qui-

' A 2 bus



4 Mifeellanei Geomstrics,
bus veftigia Galilei fequentes, ac dumtaxat folidas
variantes , idem fequi» difcurrebamus. Atin {cho-
lio 2. propofit. 30. Mifcellanei noftri hyperbolici, &

parabolici manifeftanimus difcurfum Galilei , &

confequenter noftros , haud geometricos fore, fed
phyficos folummodo . Vifum fuit amico noftro de
geometria benemerito , 008 rigorose nimis Galileum
obiurgafle, adhibendo verba paralogi{mi,ac erronei
difcurfus » vt loco citato licet intueri. Quate te-
ftamur Deum,nunquam noftrum intentum extitifle,
Galileum maledictis laceflere, fedillum femper ve-
nerari fummopere. Sed ad paradoxum redeuntes,
inqumera funt folida , que Galileo inferuire pote-
ranc , pro {uo paradoxo confirmando . Etenim, {1
quodlibet folidum rotundum ABC, prafentis pro-
poli-ionis , in alceram par-tem_deﬁciens, & ad pun-
Gum B, terminans , cuius infinite propemodum
poffunt {pecies reperiris fecetur, ve dictum eft , &
fiant, qua {upra; paradoxum probabitur. Cum enim

robatum fit ,armillam circularem k I M, zqualem
fore circulo cuius femidiameter IN, & cuman.-
nulus «x AFG, circa BD, definat in circumfe-
rentiam defcripram a pun&to F, moto circa BD,

& folidum EFH, definatin F; patebit iuxta Ga-
tilei difcurfim, illam circu..ferentiam zqualem fo--
re puncto F: lfnt)..‘gat«bir. id , quod minime pa--
tuit, pecin (;al{lcx ditcurfu , necinnoftris alids habi-
s . Semper enim vertex folidi , qui oftendebatur

t g .
’agqualis circumferentiz, erat quid diver{um ab ipfa

circum-

Pars Prina. | s

circumferentia, nam femper erat centrum ipfius ; at
Inprefenti, F, vertex folidi FFH, videturidem
eflecum F, punco, i quodefcribitur circumferen-
tiacirca BD, fibiipfizqualis. Quuare videtur con-
cludenduin, vnicum punétum circumferentiz, zqua-
Iefore toti circumferentiz. Sed quefo non alluci-
nctur le@or , quin attenté confideret , phyfice lo
quendo, illa pun@a F, diverfiftma effe ab inuicem.
Nam F, prout eft vertex phyficus folidi EFH,

occupat geometricé corpufculum quodam iphus, |
cuiis vaa medietas vergit in cauam partemannt-
li, nec circumferentiam 4 pun@o F, circa B D, de-

fcriptam, ingreditur . His per tranfennam V‘;!”"’
» ’ €xXp 1 8



6 Mifeellanei Geomerrici, .
explicatis , progrediamur ad finem principaliter in-
tentum.

SCHOLIVM I

In prafenti ergo propofitione, aftenfa fuit zqua-
litas, inter annulum latum ex AFG, circa BD,
& inter folidum rotundum’ E FH, non folum fecun-
dum totum , verum etiam {ecundum partes propor-
tionales. Attentéautem confiderantidoctrinam tra-
ditamin noftrolib. 4.de Infinitis Parabolis, paflim-
que adhibitamin noftro Mifcellaneo Hyperbolico
&, facile innotcfcet, folida pradi@ta; efle quanti-
tates proportionaliter analogas, tam in magnitudi-
ne, quam in grauitate > tam fecundum totum , quam
{fecundum partes proportionales. Quare ctiam pa-
lam ei fret ex propofit. 13, lib. 4. centra grauiratis
korum folidorum , eodem pacto fecare OD, FG.

(fuppofita OD, zquali FG ) Dato ergo cen-

tro grauitatis altetius horam folidorum, fatim eli-
cietur centrum grauitatis etiam alterius , & hoc
fcmper.;x :

SCHOLIVM IIL

- Sedneaminuseft attenté confideranda , ac me-
moriz commendanda fequens do@rina. Figure
AFOD, intelligamus circumfcriptum rectangu-
bm TD, hicutifigure AEG, fit circum{cripture
re&anf

- Pars Prsma. -
seGangulum TG, intelligamulque hac re@angula
rotari circa OD. Patet manifefte, ex rotatione re-
Ganguli TD, genitumeflecylindrum T C, exro-
tatione vero retanguli TG, generaritubum cylin-
dricum T GZ; fiergointellexerimus planum i-FH,
prius ductum , ac fecans folidum A BC, extendi
hincinde, vique dum fecet cylindrum, (quodtamen
{chemate non exprimimus, ad euitandam confufio-
nem) patebit planum fecans talem cylindrum, effe
parallelogrammum circomferiprum figurz EFH,
ac ex rotatione ipfius dimidij circa FG, genitum
effe cylindrum ftiingentem folidun: iridem EFH.

Ifte cylindrus circamferiptus, vigore prafeatis pro-
pofitionis , zquatar tubo cylindrico TGZ, tam
fecundum totum, quam fecundum parzes proportio-
nales. Cumergo etiam annules larus ex AF G, cir-
ca BD, fir zqualis folido rotundo EFH; fequi-
tur , quam propoctionew habet tubus cylindricus
TGZ, adagmulumex AFEG, circa BD, eandem
habere cylindrum ftringentem folidum EFH, ad
iplum . Data ergoratione, vel tubicylindrici, ad
annulam, vel cylindiiad folidom EFH, quacun-
queilla fie, que detur , ftatim habebitur alia ratio
data,.

( Exdo&rina ergo pra:['enti, maioti, qua nobis li-
cuit , diligentia explicata conabimur impofterum.,
colligere menfuram , & centra grauitatis quorundam
foliderum, interque erunt nonnulla , de quibus nal-
lus geometra pertractauic, Portd prius animaduer-

tetur,



8 Mifellanet Geometrici

tetur , nos inhoc opufculo , adductutos citationes
noftrorum librorum de infinitis parabolis , mtc:lla-
nei noftri hyperbolici, & parabolici, & operis prz-
fentis. Dum citabimus librosde infinitis parabolisy
adducemus tantum propofitionem , & librum . V.g,
ex propol. 20. lib. pri. Dum citabimus mifcellaneum,
dicemus ex propofitione tali mifcellanci. v. g. ex pro-
pofit. 20, mifcel. Dum denique nominabimus pra-
fens opus,dicemus abfolute ex propofitione tali. V.g,
ex prop.20.fi erit cinfdempartis,at fi erit alterius,hoc
etiam exprimemus.V.g.ex prop.20.pri.part.

PROPOSITIO IL

Si quodlibet conoides parabolicum  ewis exponens [it mume-
rits par , fecetur et inamt. propofit. &/ annulo slli, fit cir-
cumferiptus tubus cylmdricus; exponaturgue portio pava.
bolie cutus axis fit agualis axiconoidisyeo cusus exponens,

it fubduplus exponentis conoidls , veféé¥a linea axi pa-
rallela , gz fit equali.r axs annwlt o cui etiam it cir-
cumfCriptum refangulum . Tubus cylmdricus circum-

- foriptus annulo , erit adipfum y vt rectangulum circum-

[ersptum portioni , ad ipfam  tam fecundum totum o quam
fecundum partes proportionales .

Olidumergo ABC, antecedentis propofic. fit
S quodlibet conoides parabolicum, cuius cxpo-
nens fit numerus par,fitque feGum v fupra ; & annu-
lo ex portione AFG, circa BD, fit circumfcri-

: ptus

Pars Prims. 9

puus whus cylindricus T GZ.: Suppenamus etiam
DBC, nobisseprzfentare aliam femiparabolam.

culus numerus expomens it fubduplus -cxponsnu’g
conoidis 'ABC, quefemiparabola’ bBC i fe-
Galinea QP -parallelaaxi BD, & :rqu:ili QD,
axtannuliex AFG; firque ei circumf{criptum re-

GangulumQZ . Affero,tubum cylindricum T GZ,

cllead annulum ex AFG, i

A 'Gy circa BD, vt re@an-
gulum QZ, adportionem QPC, .tar’nfccuhdﬁli
totum, quam fecundum partes ptoportionales. Su-

maturin O D, arbitrari¢ pun@um L

f . . rb. s PEr quOH
»:nltelhﬁ,a{mus infolidis eranfire planum V )‘(),.- ;L:Zﬁ
.cum 4t AECH, in planis verd LX, paralle-

B lam



10 Mifcclanei \Grometrics,

lam linez DC. Quoniam, in parabola ABC, ge-
nitrice conoidis, cft vt pogefltas A D, eiufdem gra-
dus cum conoide , ad imMem poteftatem F O, fic
DB, ad BO; ex pawrainfinitarum parabolarum
cxplicata in lib. pri. & pariter in alia femiparibola
DBC, eft vc DB, ad BO, fic poteftas D C,
cinfdem gradus eum femiparabola , ad fimilem pote-
ftatem O P; .ergo & vt inconoide, poteltas A D,
ciufdem gradus cum ipfo, ad fimilem porcftatem.,
F O, ficn femiparabola DBC, poreftas DcC,
eiufdem gradus cum ipfa , ad fimilem peteftarem
OP. V.g ficonoides ABC, ﬁtquaﬂmoquadm.
ticum, feniparabola DB, {upponi-deber qua-
dratica : vt ergo qradratoquad:atam A D, ad qua-
dratoquadratum FO, fic quadratum DC , ad
quadratum O P. Cum ergo ex hypothefi , expo-
mens conoidisy fupponatur duplug exponentis femj.
parabolx, congruenti modo fubmultiplicando ter.
minos, terin.int vitimi erunt proportionales ; nem.
pecritvequadratum A D, ad quadratum RO, feu
GD, fic DC, lines,ad lineam OP, feu DQ.
Ergo & perconuerfionem rationis » & conuertendo
eritretangulum A GC, af quadratum A D, y:-
\C> @ DC. Parirer, non diffimili modo, pyn.
-babimus, efle quadratem A D, ad quadratum' kL
va DC, ad Lwm. Quare, cum probatum ﬁc,cu‘am’
cllequadratum A D, 24 quadratum FO, fey | .
ve DC, ad OP, fey LR y !

| . 3 enectiam & vt qua.
dratum A D, 24 differentian, ‘[vadratorum lg L
b

Li,

LI (nempe ad reGtangulam KIM) fic DC, ad
differentiamipfaruin LM; LR (nempead RM).
Sed ctiam piobatum eft, re@angulum A GC, effe
ad guadiatum AD, vo QC, ad CD. Ergoex
xq: al, ericre@angulum AGC, feu reGtangulum
V1X, adre&angulum kIM, vt QC, fen XR,
ad R M. Ergo & vearmillacircularis V1 X, ad ar-
millam circularem KIM, fic R X, ad R.I\W. Cum
verdopundtum L, fampthm fuerit arbitrarié, eruae.
omnes hnex paraliclogrammi QZ, pasallel- QCy
ad omnes lineas portionis QPC, itidem parallelas
QC, viomnes armillz tubi cylindrici TGZ, pa-
rallelz armille AGC, ad omnes armillas annuli
. B a €x



12 Mifeellanti Ceametrici
ex AFG, circa BD, itidem parallelss AGC.
Et confequénter v QZ, ad QPC, fic cubus,
ad annulam, Quod&c,

SCHOLIVM L

Propofitio non folum confirmari poteft methodo
indiuifibilium, fed etiam archimedea; quia in fupra-
di&is magnitudinibus , poflunt fieriinfcriptiones fi-
gurarum , vt mediocriter in geometria ver{atis, patc-
bit. Sedadnotetur, quod magis intereft. Nempe,
in propefit.+ y.libri pnim. aflignatam faifT; erationem,
quam habet parallelogrammum QZ, ad omnem
portionem parabole QPC. Quapropter habebi-
mus etiam rationem , quam habettubus T GZ, ad
pradictum annulum. Particularivsetiam tenebimus,
quod , tum fuppofito’ ABC, -conoide parabolico!

quadranco, QPC, fit triangutum , cutus duplum -

eft paralllogrammum QZ; tencbimuseriam., ety
bum TGZ, femper,idilloconoide, duplumzforea
prafati annuli. Sicuti ergo:, eylind-us circumferi-
ptustoticonoidi ABC; parabolico quad:arico, elt
ipfi s duplus, vtconftatcx Archimedein lib. de com
roid. & {plzroid. piop. 2 3. & ¥rnns d -monftiaui-.
mus pluribus vietb: s in‘oftrisopent g, pre ferviny
propofit. 15.1ib. 2. ficcubes 1 G 2, circumfcrlgpms

anniloex qualibet pesticnemmon A FG, fecruat

taicm ordiremy vrtitdh s diplus. e
+ Pariter chiciemus 5 coufequenter ad fspe frpiu
' B FGpalitids

.. Pars Prima, - 13

repetita, & inlib. 4. & in mifcellanco, & ctiam in

pofit.antec, annulum predictum, & portionem
QPC, effe quantitates proportionaliter analogas,
tam in magaitudine , quamingravitate, tam fecun-
dum totum , quam fecundum partes proportioqalcs .
Quare, OD, PQ, fecabuntur xq aliter,illaa cen-
tro grauitatis anauli , hec vero a centro zquilibrij
portionis , affigaato in,PQ; axi BD, parallcla.
Cumergo in propof.15.lib.3. f ericaflignatumcen-
trum zquilibrijin PQ, cuiusl bet portionis mino-
ris cuiufcunque parabolz, habebimus eriam ceatrum
gravitatis in Q D, pradid: annuli. Particulatfus
itidem , cum f{uppofiro, ABC, conoide pnraboh.co
quadratico, fit QPIC, triangulum; ac proinde, e1us
centrumquilibrij fecet QP, v.g.in R, vt PR,
fic dupla RQ; ficecam centrum grauitatis anauli
pradi&i, fecabit OD, v g.in L, vt OL, fic
dupla L.D. Guwmverg;incadem proporrione fece-.
tur etiam B D, & centro grauitaus conoidis qua-
dratici. ABC, vtoftenditura multis, & etianano-
bis I:b. 4 propofit. 1 4; {equitur, conoides paraboli-
cum quadraticum, & omnes fuos annulos , fimilem
fervare tenorem.

. SCHOLIVM IL

Sed cumintelleco, vt fupra,folido rorundo EFH,
cuit fidi circumferipto cylindro, fic hic ad folidum,
vitwous I GZ, adannulum; fequitur nos habere

L ratioa
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rationem taliscylindri, adfolidum EFH. Etcum:
{olidum EFH, fi¢ proportionaliieranalogumeum
annulo; fequiturin FG, nos habere centrumgra--

pitatis folidi EFH. Sed particularius in parabola
quadratica habebimus, cylindrum, duplum effefo-
lidi EFH; & FG, fic fccari v.g.ab I, centro

grauitaris, ve F1, fit dupla 1G. Sic autem efle,
necefle clt 5 quia EFH, eft vera parabola qua-:
dratica. Nam, du&ta IN, parallela GH, iam-

probatum fuit , reGangulum A'GC, nempe qua-
dratum GH, effe adré@angulum kIM; nempe
ad quadratum N, ve QC, ad RM; nempe vt
QP, ad PR (quia QPC, efttriangulum) ; nem-
peve GF,ad F1. Eft ergo EFH, vera parabola
quadraticaex primi conici propofit. i 0. Quare patet,
quod fe&o conoide parabolico quadratico , plano
cre{to parabolz genitrici A BC, & zquidiftanter
axisfenp-riedio E FH, erit parabola quadratica .
Scifcitanti s uteny, an hoc verificetur etiaminalijs
conoid bus, nenpe, an & ipfis feis pradicto mo-
d.ni feGtiones fint parab le. R efpondebitur nega-
tive : Qucd quidem {i.cxperietur, facilé comperiets
Nebis autem fufficiar,evm remiteere ad Apollonium
Pri- coni. pre pofic. 12, vbiait, quodfi conus, qui cft
Piim-m concides , fecetur pradidto modo fectio
fa(.n\ent tiangulum, fed bypesbola. Benc quidem
mfra.cﬂ( “d('rrus, ad'[ L niorem fcientiam, qu()d fi
conoides Fyrerbolic um fic fecerur,fe@io erit hyper-
bola. Et pariter ,quod fi Iphzra , & [pharoidesdi-
cto

 Pars Prima.. 15
Qomodo forentur, fectiones erunt, in {phera qui-
demcirculus , iniphzroide vero cllipfis . Sedad co-
noidea parabolicaredeamus.

In quibus, non modo ea, qu dita funt,verifican-
turyfed etiam, quod cumannulusex A F G, & {oli-
dum E F H, fint magnitudines proportionaliter ana-
logz, tam fecundum totum , quam fecundum partes
proportionales; in conoide parabolico quadratico,
trajcto plano VX, parallelo AC; habebimus, &

sationemubi cylindrici VGX, ad portioncm an-

nuli, quamincludit, &in DL, centrum grauitatis

.talis portionis annpli. Rationem tubi VGX, ad
fegmentusm -apnuli, habebimus ex fchol. 2. propof.

15. lib. 2. centrum vero grayitatis , habebimus ex
fchol propofit. 15. lib. 4. Colligemus enim ex diGo
{cholio, tale centrugn , ficfecare 1 G, vtpars ad I,

 germinata, fit ad partem terminatamad G, wt du-

plum reangulum A G C; eym re@angulo KIM,
ad re@anguluw duplum k1M, cumreGtangulo ACC.

Iwo colligemus ex codem fcholio, tale centrum
grauitatss, fic f care mediam tertiam'parten 1G, we
rass propingaiar 1, ditad parrem G, proximiorem,

yere@apgulum AGC, ad reangulym kKIM.

'SCHOLIVM  IIL

* Rationem tubi TGZ, ad anntlum ex porrione

AFG, girca BD, & confequenter cylindri ad foli-

dum EFH, quodincludir, poffumus habere ey alids

incbis
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3 nobis didis; aliomodo , & quiden vrvinerfaliter in
quocunque conoide parabolico. Nam, cum ex hy-
pothcfi, denturtam A D, quam FO, fen G n, fa-
cile etiam parcbie, dari rationem re@anguli A GG,
ad quadratum A D; nempe armille AGC, adcir-
culum A ECH; nempe tubi TGZ, ad cylindrum
TC. Cum verdex fchol. 2. propofit.15. lib.2.detur
etiam ratio cylindri T C, ad fegmentum cpnoxdnle
AFPC; dabitureriamex zquali, ratiotubi TGZ,
adfegmentum AFP C. Sed & tubi ad cylindrum
BQ. Ergo &tubi ad annulum.. -

Item ex {chol. propofit. 1 5. lib.4. facile eliciemus,
alio modo, centium grauitatis annulbpredi&, fed
cuius exponcns fic numerus par. Nam; exdito fcho-
Tio, habetur centrum f ufti conoidalis AF PC. Ha-
betur etiam centrum cylindri FQ. Ratio annuliad
¢ylindram FQ, non ignoratur . Ergo habebitur
.centium pradicianouli. S

- PROPOSITIO IIL
$i ref4 2B, fir filla'in fu'ni?i.r €, D. ReZangulum ﬁ‘5
coﬁpsﬁtféjé‘ AB,¢"tx C D, ¢/ [ub BD, erit excef-
fusvectanguli ABC, fuprarecangulum A D c.

( [ R ]
NAm tecrangulum ABC, dividitur in rectan-

gulum ABD, ‘&inrectangulum A'B, C D.
| Item

Pars Prima, 17
Trem rectangulum A B, CD, diuiditvr in rectangy-
la ADC, CDB. Ergo exccfl s recranguli AB C,
fuprarectangulum A DC, erunt rectangula AB D,

CD B; nemperectangulum {ub compoficaex AD,
CD, &ex DB. Quod &c.

PROPOSITIO 1V,

55 conoides hyperbolicwm fecetur cut in antecedentibus pro-

pofitionibns o Settro femper erit bypeibola y cuins latus
sranfucrfum yerie compofitaex latere tranfuer(s conordis,

&/ ex duplo exce(fu diametri conordis [apra diametrnm
Jechoms,

Sto conoides hyperbolicum A BC, cuivs axis
E B D, lawus tranfuerfum HB, & conoides fit
fetumplano FEG, aquidiftanter axi BD, & ad
hyperbolam genitricem A B C, erecto, {itque huius
plani fecantis, E O, axis, & fitlinca kE, wqualis
compoflitzex HB, & exdupla BL, exceflu BD, fu-
pra EO. Dicofiguram F EG, effe hyperbola v, cu-
ius laws tranfuerfum k E. Ducatur in hyperbola
ABC, genitrice conoidis, ELS, paralcla AC, &
fumpto in EO, arbiuarié puncto N, ducantur
MNPR, parallela A D, & NQ, parallcla OG.
Quoniam ex prim. con:c. prop. 21. cft quadratum
A D, adquadiatum EL, fen O D, vereangulum
HDB, ad re¢tangulim H L B; crgo & perconuer-
fion¢em rationis , & conuertendo, erit retangulum

- C AQ G
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A OC, ad quadratum AD, vt exceffus reanguli
HDB, fupra reé’tangulum HLB, ad !cﬁangulum
HDRB; nempe ex p(‘op(){it. antec. VU rc&anguluxn
fubcompofitacx HD, & ¢x B L, &{ub LD (nem-
pe re&tangulim KOt ) ad reéangulem HDB.
Rurfum, cft quadratum ~ D, ad quadratum MP,
vtrectangalum H D B, od rectar gulom HP B: fed
erat etiam quadratum A D, ad quadrau.m FL, feu

NP, vtrectangulum HL B, ad rccxangulum!?HLB;
| ’ ergo

Pars Primd. 19
ergo eritidem quadratui A D, ad d ffzrentiam qua-
dratorum MP, PN, nempea i rectangalum MNR,
vt rectangulum H D B, addiff :renciam rectangulo-
rum, HP B, H L B; nempe ex propofit. anceced. ad
rectangulum fub compofitaex H?. BL, & {ub PL;
nempead rectangulum k N E. Qu i -¢ ex equaliseric
rectangulum A O C, nempe q.Jratum OG, ad
rectangulum MNR, nempe ad quadratum NQ,
vtrectangulum k O E, ad rectangulum K N F.Sed
punctum N, fumptum fuitarbirrari¢; ergo FEG,
erit vera hyperbola , cuius latus tranfuerfum kE.
Quoderatoltendendum.

SCHOLIVM L

Ex fizma incelligamus fieri conoides hyperboli-
cum FEG, & mente concipiamusipfi circumferi-
ptum efl. fuum cytindrum, ficuriannulocx AEO,
circa BD, fuum tubum cylindricum . Patebit ex
fupra dictis, tubum ad annulum, & cylindrum ad
conoides , habere eandem rationem. Quarcex pro-
pofit. 5. 7. & : 1.mifcell. patebit, tubum cylindri-
cu:, effead anaulom, vt K O, ad dimidiam K E,
vna cumtertia parte EO.

Infuperex fuperioribus patebit, annulum, &co-
noides F E G, cife quantitates propoitionalitcrange
logas, tam in magnitudine, quam ingrauitage, 1AM
{ccundvm totum, quam {>cundum partes propo:fie-

Rales. Purcbitergo etiam centram grauicatis anad-
c 2 h mn ,
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I

liin .D. Hocautem, velex propoﬁt.t;-_mlf““"‘
ita dividct duodecimam partem L D> ordine qua™
tamd D, viparspiopinquior D) firad reliquam>
vtdimidia kE, ad tertiam partem EO, feu LD-
Vel ex propof. 1 4. cinfder mifcell. ita diuider quar-
tam partem LD, ordinel ¢indam i D, vepas
Prop{nqui()l; D’ ﬁt 3d I‘C].qu\am , VL fexra pars k l:ia
ad tertiampartem k 0. Vel tandem €X propufi-44-
cindem operis, it dividic L > VPR32 tcm“::;m

’ . Pars Prima. 2t
ad L, ficadreliquam,ve kE, cum {ublefquitertia
EO, fed LD, addimidiam kE, cumgquarta par-
te LD. -

SCHOLIVM IL

Sed cum preedictus annulus, & folidum FEG,
fint quantitates proportionaliter analogz , nontan-
twm fecundum totum , fed etiam fecundam partes
proPortionaIes ;fequitur, partem annuliortamv. g
ex rotatione figurz A MN O, circa BD, effe pro-

ortionaliter analogam cum parte folidi ortam €x
rotatione ONQG, circa EO. Pars €rgo tubi
cylindrici circumferipti - parti annuli ex figuras
AMNO, erit ad ipfum , vt cylindrus circam{¢ri-
ptus fruftoconoidi ex ONQG, ad ipfum. Ex pro-
pofit. ergo 1. mifcell. erit praediéta pars tubi cylin-
drici, ad predi@am partem annuli, veredtangulum
X OE, ad re@angulum kO, EN, vna com re-
&angalo fub compofita ex dimidia KE, & excertia
parte ON, & fubtertia parte ON. Item expro-
pofit. 17. cit. mifcell.habebimus in P D, ceotrum
gravitatis frufti annuli ex fegmento AMNO,
circa BD.

PROPOSITIO V.

Si fpharator foheroides fecentur vt in antecedentibus propo=
isonibus.SecFiongs erums el ircubusy el ellpht
il reut .
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Sto fpheera, & {] phzroides, quorumaxes BD, fi.
gurz genitrices A BCD, centrum E, & hxe
folida fint fe@a plano HGKF, vt fupra. Dico,
planum HGKF, efle vel circulum, vel ellip(im.
Secetur GF, bifariam in O, & perpunéa O, E,
ducatur axis coniugata AEOC, apundovero O,
excitetur in femifigura Gk F, linea Ok, norma-
lis GF, fumptoque in GF, quolibet puncto N,
ducantur LMNQ, NP, parallele AC, Ok;
item perpuncta G, F, ducantur SR G, TVF, pa-

rallelz AC. Quoniamexhypothefi, ABCD,eft

velcirculus, vel ellipfis , ergo ex prim. conic. propof,
21, eritquadratum EC, ad quadratum R G, feu
EO, vtre@angulum D EB, ad re:tangulum DRB.
Et per conuerfionem rationis , & conuertendo, erit
reGangulum AO C,3d quadratum E C, vequadra-
tum R E, ad retangulum D EB. Rurfum,propter
eandem rationem , eft & ve quadratum E C, ad qua-
dratum MQ, fic retangulum DEB, ad re&tangu-
lum DMB; &crat Vt(iuad!atum EC, ad quadra-
tum RG, fo1r MN, ficre@tangulum DEB, ad re-
Gadgulom DR B; ergo erit etiam vt quadratum
EC, ad difforentiam quadratorum M Q, MN,
nempe ad rectangulum LN Q, fic refangulums
DEB, ad differentiam rectangalorum DMB, DRB,
nempeadretanglum VMR ( reangulum enim
D M 3B, diiditurig rectangula DM, R B; DMR;
& rectangulum DMR , diuditur in reGtangulas
VMR & DV, MR, feu BRM; qHOdlgum
(I : B >

Pars Prima. 23
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'BR, MD, facit BRD) . Portd fupra probatum
~ fuit, rectangulum A O C, ¢flead quadratum EC,

vtquadratum RE, ad-rectangulum’ DRB. Ergo

~ex rquali, erit vt rectangulum A O C, ad rectan-

gulum LNQ, f{icquadratcum R E, fcu rectangu-
luom REV, adrectangulum VMR. Sedquad:a-
tum Ok, eftzqualerectangulo A O C, ficuti qua-
dratum NP, zquatur rectangulo LN Q. Ergo &
vtrectangulum VER, feu FOG, ad rectangulum
VMR, feu FN G, fic quadrarum Ok, ad quadra-
twm NP. Scd punctum N, fumptum fuit arbitra-
ri¢; ergo figura HGKF, erit velcirculus, vel lli-

. plis, Quod &e.

SCHO-
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SCHOLIVM L

Diximus autem , fectionem pradictam efle vel
circulum,vel ¢llipfim, non quaf hoc verificetur in-
differenter; fed quiain fpheera quidem, eft circulus,
in (phrroidevero eftellipfis. Quodenimin {phzra
fit circulus, manifeftatum fuic 4 quamplurimis, &
quidem facile oftendi potelt. Quiacum paruolabo-
repateat, rectangilum AO C, effe zquale, & qua-
drato Ok, & rectangulo GOF, pariter rectangu-
lum LNQ, zqualeefle, & quadrato NP, & re-
ctangulo GNF; fequitar, rectangulum F 0G,
effe zquale quadraro Ok, & rectangulam FNG,
zquale fore quadrato NP. Idemqueoftenderetur
dealijs; quare ex Pappolemmate 2. fuper prim.¢o*
nic. HGkE, erit perfedus circulus in {phzra. e
In fphzroide vero non eft circulus , quia licet ree
Gangulum AOC, fit zquale quadrato O K,non
tamen cft zquale re@tangulo FOG. Idem intels
ligatur de cateris.

SCHOLIVM IL

Sed vt proprius ad noftrum infticutum acceda-
mus,, facile ex fuperioribus adnotabimus , quod f1
tam fegmento {phzre , vcl fpheroidis TASGC Fy
quam (pharz vel fphzroidi HGkF, orto ex femi-

hgura GkF, circa GF, rcuoluta, intellexerimus
B

Pers Primd. 15

(9]

o
I

circum{criptos cylindros ; facile inquam adnotab;.
mus, tubum cylindricum circum{eriptum annulo ex
portione G CF, ¢irca B D, reuoluta, effe ad ipfum
veeylindrusfolido HGkF, circumfcriptus,, ad ip:
fom .+ Quaproprer ex propofit. 9. lib. 4. poflumus
elicere proportiones variorum fegmentorum pradi-
Qitubi, ad varia fegmenta pradi&i annili, In pri-
mis cnim-eliciemus, quod i ABC, (it hemifphz-
rium, vel hemifpherotdes, femper tubus cylindiicus
circun.{criptus-annolo ex O GC, circa BD, erit
anoplifafquialter. Quod. vtique videtor pulcherri-
mam. Rariter eliciemus rationcm partis tbi, ad par-
[(,;: finn: hrex NGQ, quam ﬁrmﬁgir. ltem ratio.
semcor.elpondents portionis tubi, ad annulum (x
D feg-
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fegmento NQF. Item rationem ¢ bi correfpon-
dentis, ad fegmentum annouliex NQC Q. Qrodfi
intcllexerimus inter plana L Q. A C, traici aliud,
planum fecans omnia folida ; cincicmgs etia’n 1ario-
nem partis tubi , ad hoc fagmencum annuli concenti
inter planum doctum , & planum L Q. Sedfi intel-
lexerimus diGum planum eraici inter plana TF,
A C; cliciemus rationem partis tubi ad fegmentum
intermedinm annuli 4 contentum itidem. inter pla-
num du@um, & planum L Q. Pro horum maiori
incelligentia, infpiciatur fupradi&a propofitio,, quia
exipla clarius, & wcundus dicka percipientur.

-- Sednon folum hzc , {ed etiam facile eliciemus ex
fuperioribus , annulum pradi@um , & folidum
HGkE, efle quantitates proportionalicer analo-
gastaminmagnitudine,, quam in'grauitate; tam fe—
cundum totum , q-am [ecundum: partes proportio-
nales. Cumveroin propoﬁt. 20.lib. 4. aﬂ?gnaueri‘-‘
mus centra grauitaris variorund fegmentorum {pha-
1z, vel (pharoidis; confequenterhabebimus in RV,
centra grauitatis omniua fupraditorum fegmento-
rum predi®iannali. Hazcvideantur incit. propofit,
{olum enim adnotabimus, fcitu pulcherrimum; nem-
Pe, centrum grauicatis annuliex QO GC, femper fic
fecare RE, vt pars terminataad R, fitad parten
terminatam ad E, ve 5, ad 3. Qo modo fecatur
BE, acentro grauitatis hemifph.erij 5 feu hemif-
-pharoidis.

- Antequametiam ad alia tranfeamus , adno'ctury

N : magm—
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magnitadinibus proportionaliter analog’s , de qui-
bus aGum eft varijs in locis , fed praecipué in {chol.
3.prop.2.6. & infchol.t.prop.4 5.milcell.addi etiam
annulum prediGum. | ’

~ PROPOSITIO VI,

Si quelibet figura circa dimetrum cvoluatur circaparalle-
* lamdiametro, duitam tvel per extremitatem bafisyvel
~extrabafum. Annuliis latus ex femifiguracxterioriyerit
wqualis tribus folidis , quorum duo fint, que oriuntur cx
rewolntione [emifigura circa diametrum , alindex revolu.
tione eiufdems cvel circa parallelam diametro duiiam per
extremitatem fus bafis,cvel extra; @ hoctam fecundum
totwmyquam fecundumpartes proportionales.

Zc propofitio facile intelligetur ex propdfit.
A R 3o milcell Sicergaquelibes figura ABC,
circa diametrum ‘BD, quzirotetar:vel circa FC,
parallelam DB, ductam per punctum C, vtin
prim, fig, vel per TS, vtinfecundo{chemate, Di-
¢o annulum latum ortum ex rotatione femifigurz
A B D, (quam vocamus exteriorem,ad differentiam
D BC, intcrioremnuncupatani ) circa FC, zqua-
lem efle wibus folidis, quorum duo fint quz criun-
tur ex reuolutione A B D, circa B D, aliudexre-
uolutione DBC, circa CF, vel circa TS, in
{ecundo fchemate , & hoc quidem tam fecundum to-

wm, quam fecundum partes proportionales. Patet,
S D 2 quia

~
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quia ex citata propofit. 30. totum folidum ortum ex
rotatione totius figure A BC, circa FC, velcirs
ca TS, zquatur quatnar folidis pradicto mo-
do, nempeducbusex ABD, circa BD, & duobus
ex DBC, circa CF. Cumergo folidum ex ABG,
non fuperaddat folidoex A BD;, circa FC, vel TS,
nifi voicum folidim ex DBC) circa CF, vel TS;
patet folidumex AB D, cica, FC, vel T'§, 2qua-
le effetribus alijs;& hoc quidem tam fecundum to-
tumyquam (ecundum pattagpgoportionalesyvt ctiam
magis patebit legenti modum in citata propofit. 3-
mifgel. & nobis obferuatum. Quare patet propofi-
twum.., - ‘

SCHOLIVM.

Facile ergo ad moduiitot vicibus inculcatz do>
ctrinz patebic, annulumex ABD, predicto modo
rewoluta , & tria:predsona folida , effe: quantitares
properrionaliter analogas , tam jn magnitudingy
quamingraitate, tam fecundui totam, quam fe-
cundum partes proportionales. Quarefi-habebimus
Iitionem tium cylindrorum: circumfcriptorum ad
tria dicta folida, habebimus ctiam rationem tubi cy-
lindrici circumferipti predictoantiulo ad ipfam. Pa-
riter fi habebimus centrom grauicatis trium folido
rum fimuly habebimus etiam centrum grauiratls pra-
dictiannuli, Ex hac doctrina, vt patebic impofte-
rum, varia poflumus elicere , tam circa menfuram,

S quam

Pars Prima: 39

© §uam cirtacentra grauitatis aliquot folidorum, &

etiamillorum,de quibus nunquam geometria loquu-
taeflt. Sedquiareuolutafiguracirca. TS, vtinfe.
cunda figura, varia poteft cfle diftantia CS, acpro-
inde varia in infinitum ratio trium cylindrorum ad
tria {olida, quia varia, ac variain infinjeum poteft ef-
fe ratio cylindri B®, adannalamex DBC, citca
T's, ideo deinceps non agemus de'tali reuolutione
figurz, fed tantum dereuolutione figurz circa- F C,
' in pri-
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in primo fchemate , vbi proportio data erit determi-
nara, & nnmeto exprimibilis vt plurimum.

PROPOSITIO VI

S 7u¢lzéet paméola cvoluatur cot i ant. prop. dabitur ratio
tubi cyliadrics ad annalum,

Sto qulibet femiparabola ABD, cuius axis
E BD, parallelogrammum circumf{criptum fit
EC, &intelligamus EC, cum ABC, rotaricirca
FC. Dico darirationem tubi cylindriciex E D, cir-
ca FC, ad annulum ABDVHG. Nam expro-
pofit. 1 5. Lib. 2. dantur rationes cylindriex ED, fi-
uecirca B O, fiuecirca EA, reuoluti, ad folidaex
ABD, reuolutatamcirca BD, quam circa EA;
ergo dabitur etiam ratio tripli eylindri ex ED, re-
‘uwolutovedidum ft, adduofolidaex ABD, circa
BD, fimul cumvnoex ABD, circa EA. Sedex
propofic. anteced. tubus cylindricus ex ED, circa
FC, zquatur illis tubus cylindris , & annulus
ABDVHG, =zquatur ill's tribus folidis. Ergoe-

:leag\( dabitur ratio tubiad annulum pradiGum. Qua-

SCHOLIVM L

P R . . L3 '
a n(;"‘b ratio hec potaft etiam numero exprimi,
WIS Jn tali progrellione non contipeatur vila
pul-

Dars Prima, 3
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pulchra feries. In prima enim parabola, nempe in
triangulo , cylindrus ex ED, triplus eft coni ex
ABD; crgo erit ad duplum conum ve 3, ad 2. Ee
pariter, adannulumex ABD, circa EA, eft vt
3> ad 2. Ergo ad tria folida fimul, vc 3, ad 4. Et
triplus cylindrus , vt 9.2d 4. Erit ergo tubus ad pri-
mum annulum ABDVHG, vt9, ad 4. Pariter
in parabola quadratica,cylindrus ex ED, eft ad
conoidesex ABD, circa BD, vt 4, ad 3, nempe
vt 6, ad 35 & ad duo conoidea vt ¢, ad 6; (ft verd
etiam ad annvlum ex ABD, circa EA, ve 6, ad
5- Ergo ad cria folida fimul,ve 6, ad 11, E:igo tri-
plus cylindrosve 18. ad 11, Frgo erit tbus ad fe-
cundum annulum ABDVHG, vt :8, ad 11. In
parabola cub.ca, eritve 30,ad a1, feu vt 10, ad
7+ Etficdifcurrendo, affignabimus rationes alior: m
tuborum , ad alios annulos.

_ Habebimus ergo etiam per conu=ifi-nem ratio-
nis, ravones wooram cylindricorumex ED, circa

Y OR
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EC, ad snnulos ortes ex rotaticne trilineorum.
AEB, circa FC, ad ipfos. Inprimo ergo arpu]o
eritvt 9, ad 5. Infecundo vt 185.ad 7. Intertio v
30, ad 9, feu vt 10, ad 3.sErﬁﬂcg‘3’r€5«r«re%‘cio.'

SCHOLIVM IL

Sed vt principale intentum affequgmur, incelli-
gamus annulum pradictumin {>quendi fehemate {e-
carl fcmiﬁgura DBX, cre&alad ﬁguralxj gf-mtr’lc(ct:ﬂ
ABD, acex rcudlutione D'BX, cireal B0, geat
tumeffe (olidam rotundum Z BX, & pariteripltin:
telligamus circumferiptiim cylindrumz habebimus
rationes cylindrorum tafium ci rcum{criptorums ad
infinita folida tatunda - Z BX< In.primo €rgo anmt~
lo, ertcylindrus atkprimrain {olidum ; quod -veique
ex prim. conic. erit conoided hyperbolicum, v 9,ad
¢, In{ecundo, ve 1%, ad 11, & ficratiocinando vt
fupra. Ex qu bus patchnnt etiam per conuerfionem
Tationis , vationes cylindroram‘ad exceflus ipforum
fupra predifla folida. |

PRORCSITIO VIIL

. ’;7’ ts :‘, A e ': V(’\’ .
Si filsdsantee propof. fecentur plano bafi parallelo. Dabitst

ratio tih cylmdrigi ad [2omen.wm annuls ad 6éﬁm , 7“od
comprehendie . f

SOnda antec. Propoﬁt‘ feceatur plano’ K R, pla-
no AZGX, parallelo. Dico dariravicnem
: tuot
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tubi cylindrici k DR, ad partem anauli ex fegmen-
to AL1ID, circa FC. Namexf{chol. 2. propofit,
15.1ib. 2. & ex [chol. 2. propofit. 1 1. lib. 3. daturra.
tio cylindii ex KD, circa ID, ad folidum ex
ALID, circa 1D: quare & talis cylindriad dua
talia folida. Sed ex eodem fchol. 2. citat. propofic.
11. lib. 3. datur etiam ratio talis cylindri ad folidum
ex ALID, circa kA; ergo dabitur ratio illiys
cylindriex kD, ad triafolida. Quare&ratio tri-
plicylindri ex kD, circa ID, vel kA, ad tria
illa folida ex AL 1D, nempe ad duo circa 1D,
& advnumcircza k A. Ergo ex propofit. 6. dabitur
etiam ratio tubi cylindrici kDR, ad annulum ex
fegmento ALLD, circa FD. Quod&e.

E SCHO:
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SCHOLIVM

Sedcumducta 1%, parallcla DX, &reuoluto
{fegmento DI*kX, circa 1D, atque folido orto
circumf{cripto cylindro, fithicad ipfum folidum, vt
wbus kDR, ad anaulum ex fegmento ALID,
circa EC, vt explicatum fuit in fchol. 3. propofit.
15 {equitur dari etiam rationem cylindri circumfcri-
pti folido ex fegmento DIRX, circa ID, ad
iplum.. -

Probauimus duas fupériores propoficioncs i upra-
didamethodo, vtillius vlus agnofceretur, fed datur

alia via facilior, & fimplicior oftendendi has, & fimi-
lesjquaproprei fit,

~ PROPOSITIO IX,
Propofitiones fiptima s &/ oana aliter probantur ,

Int in primiseadem data, quz in propofit, 5. Dj-
co dari rationem tubi cylindriciex E D, ciréa
FC, ad annulum ABDVH G. Nam ex coroﬂ
prim.propofit. 11.1ib.2. habemys rationem cylindn:
EG, ad annulum totum ABCHG. Pariter ex
gropoﬁc. 15, eiufdem lib, 2. habemys rar;
findri BV, adanmulim DBCHy
habebimus rationem tubiex ED,
nulumex ABD, circa FC,

Sed

i Prini: 59

Sed datis ij{dem, quz in 8. propofit, collhigcmus‘
eadem, quaibidem. Nam ex coroll. 1 1. cit. pro-
pofit. 1 1. lib. 2. datur ratio cylindri KG, ad feg-
mentum annulare AL MCOQG. Pariterex{chol.
2. propofits 1 1. lib, 3. datur ratio cylindri 1V, ad
fegmentum annulare DIMCOPV ., Quare da-
bitur etiamrariotubi k DR, ad annulum ‘ALID
VPQG. Quod&e,

SCHOLIVM

- Quz autem colle&ta fueruntin r!ug;)eris in (chol.
prim. propofit.7. poffunt etiatn colligiin prafenti ex
hoc modo argumentandi . V. g. in primo annulo
ABCHG, nempeinillo, qui oritur ex reuqluno-
ne primz parabolz , hoe cft trianguli, cylindrus
EG, quia eft adannulum ABCHG, vtparalle:

_ i m,ABC, erirad
logrammlzm EC, adtriangulu n.A ’ip el
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ipfum vt 2.ad 1, nempe vt 12, ad 6.Sed cylindrus
BV, quarta pass cylindri EG eft ad annulum.,
DBCHV, vt3.ad 2. Ergoreliquus tubusex ED,
circa F C, erit ad reliquumannulumex AB D, cir-
ca FC, vtg.ad 4. In parabola quadratica, cylindrus
EG, eftadannulum ABCHG, vt 3.ad 2. nem-
'pevt 24,ad 16.Sed excit. propofit. 15.lib. 2. cylin-
drus BV, eftadannulum DBCHYV, vté6, ad 5.
‘Ergorreliquus tubus ad annulumex ABD, circa FC,
vt 13.ad 11. Etfic procedemusin alijs.

PROPOSITIO X,

Sigqualibes [emiparabola, cuins exponens fit numerns par
""‘("“ ur vt dicfumeeft in prop. 7. babebimus in axe an-
awligensti eiwg centrum grameatis,

PArabola A BC, cuius exponens fit numerus par,
& voluatur circa FC. Dico in FC, dari cen-
HMumgravitatisannuliex ABD, circa FC. Nam
€ {chol. propofit. 29, mifcell.habemusin FC, cen-
tfum grauitatis totius annuli ABCHG. Ex pro-
g:ﬁﬁ 3 3. mifcell habemusin FC, centrum graui-

'b‘s annuli DBCH V. Ex fchol. a. propofit. 11+
- 3. habemus raticnem annuli cxeerioris A BD
Vf.‘IG, ad annulun interiorem DBCH Vv sic
enim appeilabimus deinceps hosannglos, ) Ergo i11-
beb“?“s;wam in FC, centrum gravitars inm;li
exgriors. Quou &

. ¥ . SCHO«

SCHOLIVM

Poterit autem numero exprimi, in qua rationc (e-
cetur FC, Atali centrograuitatis. Nosantemhoc
exprimebimus in tali annulo ex femiparabola qua-
dratica; & {i le@or obferuaucrit methodum , qua
vtemur , poterit ctiam numero exprimere in alijs. In
fequenti figura,centrum grauitatis annuli ABCHG,
fic dividit FC, in S, vt FS, firad SC, vt nu-
merus parabolz genitricis vnitate auctus , ad nume-
rum parabolz , ex{chol. propofit.29. mifcell. nempe
critad ipfam vt 3. ad 2. feu vt 15. ad 10. Pariter ex
fchol. propofit. 34. eiufdem mifcel. centrum grauita-

tisannuli interioris DBCH YV, ficdidic FC, in

N, vt FN, fitad NC, vt 14,ad 11. Ergoqualium
tota FC,eft a5, talium FS, eft 15, FN, 14; &
NT, 1. Ergo qualium NS, eft 11, talium FC,
erit 275; & FS, 16y- Quoniam vero, vt colli~
gitur ex corollario 3. propoﬁc.+ lib. 3.annulus latus
exterior A BDVHG, eft adannuluminteriorem
DBCHYV, vt 11, ad 5 &fifatveannulus excerior
ad annulum interiorem , fic reciprocé NS, ad ST,
fit T, centruon grauicatis annuliexterioris ABDY
HG; fequitur quod qualium NS, elt t1, talium
ST, fit 5.Sedtalium FS, erat 165; ergotalium
FT, erit 170. Sedtalium tota FC, 275. Eigo re-
liqra TC, 105. T, ergo centrus grauitatis dichi
annuli exterioris parabolici quadratici » fic fgcgbit

el



FC.in T, vt FT, firad T C, vt 170, ad 105,
nempe vt 34,ad 21.In alijs difcurretur codem modo-
Sed quod magisintereft , cum intellecto folido
rotndo ZBX, geniro modo fupra explicato , fit
hof: proportionaliter analogum & inmagnitudine,
& 1n grauitate cum annulo exteriori, fequitur etiam
noshabercin BD, centrum gravitatis talis folidi,
non quidem cuinfcamque,, fed tantum ex parabolz,
cutus exponens fit numerus par. Et in folido para-

bolz quadraticz fic fecabit BD, v.g.inl, vt
Bl, fiad 1D, vt 34,ad 21. |

PRO-

Purs Priwa, 39

PROPOSITIO XI.

S quilibet annulus antecedentis propofie. fecetur plano bafi
parallelo. In axe annuli habebimus centram gramstatss
Jegmenti annwlaris ad bafim .

Ed [olida antecedentis propofit fecentur plano
S kR, bafi AG, parallelo. Dicoin NC, nos
habere centrum grauitatis {cgenti annularis ex
ALID, cirea NC. Nam ex {chol propofit. 29.
mifcel. habemusin NC, centrum grauitatis totius
fcgmentiannularis A LMCOQG. Item ex pro-
pofit. 35. eiufdem mifcel habemus ineadem N C,
centram grauitatis {cgmenti annularis interioris
DIMCOPYV, Necnon habemusex {chol. 2. pro-
pofic. 11.1ib. 3, rationem, quam habet fegmentum
annulareexterius ALIDVPQG, adfegmentum
annulare interius DIMCOPV. Quare ciufdem
fegmenti extcrioris non ignorabitur centrum graui-
tatis in NC.

SCHOLIVM.

Sed cum folidum rotundum ex DI1"&X, circa
1D, firproportionaliteranalogum in grauitate cum
pradicto fegmento annulari exterioti , nequaquam
tgnorabimus 1n ID, centrum grauitatis talis fru-
ft1 foLudi. '

| PRO-
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PROPOSITIO XIL

Siquiliber femifufus parabolscus ertus ex Jemiparabola, que
habeat axim, fecetwr vt [olsdn antecedent.um propafitio-
wium . Dabitur ratio tubicylimdrics , &d axnulums , vt ex-
plicatumelt.

Sto quilibet femifufius parabolicus ABC, or
E tus ex rotatione femiparabole cuiufcunquew
cuiusaxis AD, circabafim BD, quific{eGusfe-
mifigura GFH, zquidiltanterbal BD, &ad fi-
guram genitricem ere&a; annulo vero €x femipara-
bolaad verticem, AFG, circa OD, fit circumfcri-
ptustubuscylindricus T GZ. Dico, dari rationem
talis tubi, ad illum annul.m. Nam , cum ex hypo-
thefi,dentur AG, AD, GC, GD, dabiturctiam
ratioretanguli A G C, ad quadratum A D; nempe
ratio armille circularis «x A G, circa BD, adcir-
culum A E CH; nempe ratiotubicylindiici T Gi,
ad cylindrum TC. ltem , cum detur ex fchol. 3.
propofit. ¢ 5. lib. 3. ratio (ylwdii T C, ad totima
tegmentuw fuft AFPC, & facile poffit probari ex
hvpothefi, darivationem eiufdem cylindii TC, ad
cylindmm F Q; dabituretiam ratio cylindri T C»
ad ann.u]um AF G QP C. Quareex &fquali , dabi-
turratio tubi cylindnci TG Z, ad annclum pre-
diGum. Quod &e.

‘S.CHCL'

SCHOLIVM

Cum ergo, genitofolido EFH, ex reuolutione
GFH, circa FG, atque ¢i circum{cripto cylindro,
fithicad folidum,vt tubus ad annulum;dbitur etiam
ratio predi@icylindri, ad annulum,

PROPOSITIO XIIL

Datrs of:‘lem squa in antec, propofit, datur in bafi [emiparé-
bolz gemtricis, centrum grauiratis lliws annuls . .

F Nam,
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Am, daturin OD, fegmento bafi femipara.

bole ABD, centrum grauitatis totius feg-

menti fufi AFPC, ex propofit. 37. mifcell. Irem

datur in ecadcm O D, centrem grauitatis <ylindri

FQ. Ratioannuli AFGQPC, adcylindium eun-

dem FQ, dawr. Ergo ncc ignorabitur centium
grauitatisannuliin O D.

SCHOLIVM

Sed cum adinftar fuperiorum d:fcurrendo, con-
ftet, folidum EFH, effe proportionaliter annalo-
gum cum pradi@o annulo; nec etiam ignorabxmus
in FG, centrum grauitatisfolidi EFH.

Sed duabus propofitionibus antecedentibus ad-
dendumeft, qued (1 planum GFH, {ic taliter du-
&um, vebifecct A D, in G, dabiturin numerisra-
tiott bicylindrici TGZ, ad annulum pradicum: X
pariterin numeris dabiturratio, inqua OD; fecc-
tutﬁ?ccnt~rogratzitatis annuli. Nam,quoniam AG,
GD, funtxquales, fiintelligamus femiparabolam
A FG; duphcariadpartes FG, attinget pun&um
D. Sitergo vt in fequenti figura, in qua feripara-
bolaquzcunque AB D, cuiusbalis BD, fird:pli
cataad partes BD, vefit ABC, ﬁgura conftansex
duabus femiparabolis ; hae cum rarallelogrammo
E C, fibicircum{cripto, rotewur circa F C. Sequen-
timodo in parabola quadrarica, quem lectorin aliJs
imitabitur, cxprimemus in numeris rationem EDY»

' ad

- Pars Prims., 43

adannulom ABDVHG. Quoniam EG, ¢yllie
drus, eftadrotumannulum AP CHG, excoronz.
propofit. 11.1ib. 2, vt 3.ad 2. nempevt 6o. ad 40,
8 ex [chol. 2. propofit. r4. eiufdemlib. eft cylindrus
BV, ad annulum interiorem DBCHV vt 5, ad
4, nempe vt 15, ad 12. Ergo reliquus twbus cylin-
dricus EDY, eritad reliquum annulumexteriorem
ABDVHG, vt 45, ad 28. Inparabolacubicain-
uenict effevt 21, ad 15, feu 7, ad 5. Inquadrato-
quadratica, vt 135, ad 104. Etficdifcurrendo. In
pradi@is ergo etiam rationtbus, erit cylindrus cir-
cumf{criptus folido Z BX, adipfum.

Centrum vero grauitatis fic inucnictur in parabo-
l1 quadratica. Sit S, centrum grauitatis totius annu-
li ABCHG; ergo ex fchol. propofit. 29, mifcel.

]?

2 fc
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ficfecabit FC, vt FS, fic ad SC, vtnumerus pa-
rabolz ternario auétus,ad numerum vaitate auGumy
nempe vt 5. ad 3. nempe vt 15,ad 9. Pariter ex pro-
pofit. 18. lib. 4, fi N, fitcentrum grauitatis annuli
interioris DBCHYV, ficfecabit FC, vt FN, fit
ad NC, v:duplus numerus ternario autus ;ad du-
plumnumeram vnitate auctum,nempeve 7, ad¢,fen
Vt 14. ad 1 0. Qualium ergo FC, erit 24, talium FS,
erit 15; EN. 14; & N'S; vnitas. Sifiac vtannulus
exterior ABDVHG, ad annulum interiorem,
DBCHYV, fic reciproce NS, ad ST, erit T, cen-
trum grauitatis pradici annuli exterioris. Ex corol
prim. propofit.4. lib. 3. elicitur , annulum pradicum
exteriorem, effc ad annuluminteriorem vt 7, ad 33
crgoqualium N S, cft7. talium § T, erit 3, Sedqua-
lium NS, eratvnitas, talinm FC, erat 24, & FS,
15 ergo fi omnia multiplicentur per 7, qualium
NS, erit 7, & ST, 3, talium F C, erit 168;& S,
105. Ergo taliom FT, erit 108, & rcliqua T G, 6o.
E,’gf’ I, centrum grauiratis pradicti annuli extes
Horis, ficdinidit FC, in T, vt FT, fitad TG, vt
108, ad 60; nempevt 9, ad §. Sicergoinueicnms
:SZ:_“ g‘,raui%tis in F C, t‘alium amiuiprum_cxtcrio—
s cum quibus, exxﬁ.cntxbus proportionaliterana-
togis folidis ZBX, etiam ipforum centra grameatss
fecabunt B D, in cadem ratione.

PRO-

Vs

Pars Prims. 45

PROPOSITIO XIV.-

Ly femif)rrloi: primarsa cum fibi circumferipto parallelogram-
mo cvolnatur circa parallelam bafi ab 1pfa diStantem fe-
cundnm quantitaten axis em/&’em . Tubus grlina’ricm ex
pura//e!ngrammo  €vit ad annnlum ex ﬁmlc_yc/oia’e , ot
24> 4d 17. |

™ Sto femicyclois primaria ABD, cum fibi cic-
E cumfcripto parallclogrammo ED, quz vo-
luanturcirca F C, paraliclam B D, bafifemicyclos-
dis, ficque ab ipfa diffitam, vt AD, axis, & DG,
fintzquates. Dico tubum cylindricum EDY, efle

adannulum ABDVHG, vt 24, ad 17. Nam in-
tclliga-
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telligamus ABC, efle figuram conftantemex dua-
bus femicycloidibus fic difpofitis, vt BD, bafes
cuadant communisaxis ; & intelligamus toram figu-
ram A BC, cumdibi circumfcripto parallelogrammo
EC, circumagicirca FC. Ergoex coroll. 4. prop.
11, iib. 2. cylindrus totus EG, erit ad totum annu-
lum ABCHG, vt4,ad 3, feuvt 32.ad 24. Sed ex
propofir. 28, lib. 3. eft cylindrus BV, adannulum
interiorem DBCHYV, vt 8.ad 7. Ergo reliquus
twbus cylindricus E DY, erit ad reliquum annulum
exteriorem ABDVHG, vt 24.ad17. Quod &c.

SCHOLIVM.

Siergo annulus ABCHG, fecetur {emifigura
DBX, tranfeunte per DB, & ad figuram genitri.
cemerecta,queroteturcirca DB Cylindrus circum-
feripusfolido ZBX, eriradipfum vt 24.ad 17.

PROPOSITIO XV.

S5 quilibet ex infinitis conicis circa diametrum  [ecetn 4d
modum conotdeornm parabolicorum fecun. propafit, pland
aquidiffanter diametro , @7 ad figuram gemtricem ere®
<~ annulo illy fit curcomfCriptus tubus c}lim{réms Ay
naturque porsto trilinei parabolici quadyatici, curws drame-
scr equalis diainetro comict ) € cwing expoRens it dupns
#XPONCLLIS Conict, Lov nortio hec ftrefiFsd toropredren -

» ; A .
#ea ancictio parallele , ¢ equali diametro aumals, <t
etiam

Pars Primd. a

[ ) ' . §
- gsqamparticn fit circunsferiptum pavallelogiamzium . T

cwis eylins IricuscircmmfCriptus annule s erst ad ipfam, ot
. velangulazs circwmferiptumportions, adipfam, tam fe-
- ennduimto:umyquars fecerdum partes proportsonales ,

Vid intelligamus per infinitos conicos parabo-

licos circa diametrum, explicauimus defin.g,

lib.2. Eftoigitur conicus quilibet parabolicus ABC,
coivsdiameter B D, & fit fc&usfemifigura EGV,
zquidiftanter diametro BD, &ad ABD, figuram
genitricem conicierccta; annulo vero orto ex1euo-
Iagione fegmenti AGE, circa BD, intelligamus
circumfcriptum tubum cylindricum 1EH: fuppo-
namus pariter D BC, nobisreprafentare etiam tri-
lineum, cuius diameter {ic D B, & cuius exponens
fit dupi is exponentis conici, qued fit fectum kL, pa-
rallela BD, & ®quali M D, diametro annuli ex
A GE; portioni verd LkC, intelligamus circum-
fcriptum parallelogrammum LH. Dico tubum cy-
licd:icum 1EH, cflcad annulumex AGE, circa
BD, vtparallelogrammum LH, ad portionem tri-
linei Lk C, &hoctam fecundum torum, quam fe-
cundum partes proportionales. Accipiaturin M D,
arbitraric punétum N, perquod in folidis tranfeat
planum O NP, fccansipfa vein{chemare, paralle-
lam AECV, intrilincovero DBC, &in paralle-
logrammoducatur NP, parallela DC. Quoniam
ex natura infinicorum trilincorum explicata initio
psim. lib. eft 1n conico, AD, ad GM, ur pote-

ftas
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ftas DB, eiufdemn g-adus conici , ad fimiler pote.
fatem BM; ergo & vt quadratum A D, agi quas
draum G M, fic potcftas DB, duplicata potefta,
tis-conici , ad fimilem poteftatem B +1. Sed quos
niamtrilineum D B C, fuppenitur gradus duplica.
ti poteftatis conict, eltinipfo DC, ad M k, vt di-
@a poteftas DB, ad dictam potcfarem B M. Ergo
& vt quadratum A D, in conico-, ad quadratum..
GM, [ecu ED, ficintnlineo, DC, ad MK, feu
DL, Ergoper conuerfionemrationis, & conuertert-
do., vt inconico, reGangulum AEC, ad quadra-
rum A D, ficintrilineo, L C, ad D C. Eodemmo-
do probabitur, efle quadratum A D, ad quadratum
QN, vt DC,2d NT, & quadratum A D, ad e
‘@angulam QR T, vt DC, ad ST. Ergocxaquy
li, erit re@angulum 4 E C, nempe rectaspulint
O RP, adre@angulum QR T, nempe armilla cir
cularisex OR , ¢rrca BD, adaroillam circniara
ex QR, citca BD, vt £.C, feu SP, ad ST Sel
punct:m N, furapt: mfuitarbitraric ; ergo vt voun
alvnim,ficomniaadomnia. Ergo & vtomncs ar-
mille circulares bafibus parallele wbi cylindrici
1EH, adomnesarmillasciiculares, itidem bafi pa-
rallclas, annuliex AGE, circa BD, fic omneslic
nee parallelogrammi LH, panallele LC, adom-
nes lincas portionis Lk C, parallelas L C; nemp®
vt tubus cylindricas, ad annulum, fic parallelogram-
mum ad portioncm. Quod veio probatum fuit d¢
TOtiS » €XPErtus geometra agnolcet, probari po fr;[pa-
i1 P;‘s -

Pars Prima. a9

sipafiu de partibus proportionalibus. Quare pater
- propofitum.

SCHOLIVM L

Prafens propofitio etiam poteft probari modo
Archimedeo, vtclare patet. Sed adnotetur, quod
cur?fuerit in coroll. propofit. 1 5.lib. prim. aflignata
ratio parallelogrammi LH, ad portionem LkC,
cuinfcunque trilinei parabolici, confequenter habe-
bimus raticnem tubi cylindrici I1EH, ad annulum
¢x AGE, inquocunque conico parabolico, circa
BD. Pariter cum facile ad modum fuperiorumin-

notelcat, annulumex AGE, & portionem Ltlr( ©
G che
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efle quantitates proportionaliter analogas , tam in
magnitudine, q1am in gravitate, €am {ecundum to-
tum, quam fecundum partes proportionales; patebit
etiam , codem pacto fecari KL, dcentro zquilibrij
fegmenti L K C, ac MD, i centrograuitatis pre-
didtiannuli. Sed cumexdiisaliquando anobis, vt
ftatim patebit , habeamus faciliter centra zquilibrij
in kL, cuinfcunque fegmenti LkC; habebimus
etiam faciliterin M D, centrum grauitatis omnium
pradictorumannulorum.

Quod vero teneamus centra xquilibrij in kL,
omnivm fegmentorum LkC, trilineorum parabo-
licorum, fic fietmanifeftum. Expropefit. 14.1ib.3.
habemusinbafi HC, feuin KL, centrum zquili-
brij minoris portionis KHC, parabole . Itemin
cadep X k., tgnemus centrum zquilibrij parallelo-
gram.tﬁiu"l;’ﬂ . Ratio antem portionis kHC, ad
fcgmentum L kC, facile clicietur ex propofit. 15.
lib. 1. Quarcnecignorabiturin kL, centrum aqui-

Jibrij fegmenti LkC.
SCHOLIVM IL

. Nunc, fupponamus €X femifigura EGV, cir
comacacirca G E, geritum folidum FGV, ipfi.
que circumnfcriptum eflecylindrum . Cuwhic fit ad
ipfum , ex{zpe [rpius repetitis, vt tubus cylindricus
JEH, adannulum ex AGE, ciica M D, habcbi-

mus ctiam rationem pradicti cylindri, ad omnia prz-
. dicta
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ditafolida FGV. Itemhabebimusin GE, cen-

g:a érauxtatis omnium pradictorum folidorum.

SCHOLIVM III.

Sed rationem tubi IEH, ad annulum AGE
1.kC, poffumus alio modo , cx alids a mobis prolatis,
alizer indagare . Nam ex hypothefi , cum dentur
AE, ED, EC, dabitur etiam ratio rectanguli
AEC, ad quadrata AD, ED. Dabitur ergo e-
tiam ratio armillz circularis AEC, tam ad circu-
lam, cuius femidiameter AD, quam ad circulum

cuins femidiamter ED: quare dabitur ctiam ratic
T G 2 tubi
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tubi cylindrici 1EH, tamad totumcylindrum I'Cs
quamad cylindrum GL. Item ex [chol. 4. propo-
fit. 14. lib. 2. habemus rationem cylindri 1C, ad
fegmentum conicum AGkC. Sed & cinfdem cy-
lindri 1C, ad cylindrum GL. Quare & eiufdem
cylindri !C, ad annulum AGELKC. Ergo ex
xquali , tenebimus rationem viiuerfalior twbi
1EH, ad annulum AGELkC.

Item alio modo eliciemus centra gravitatis in
MD, annulorum A GELkC. Nam ex{chol.pro-
pofit.(8, hb.4.in M D, habemuscentrum grauita-
tis cuiufcunque frufti conici AGKC. Pariter in
eadem M D, habemus centrum grauitatis cylindri
G L. Ratioannuli AGELKC, ad cylindrum
GL, ex ftatim fupradiis , minime ignoratus -
Haud ergoignorabiturin MD, centrum grauira-
tis predi&tiannuli.

Sed hxc omnia funt generalia. Particularius ve-
r0,i ABC, ﬁtprimu? conicus , nempe conus, pa-
tet ex prim. conic. prepofit. 12, E GV, effe femi-
hyperbolam ; & contequenter FGV, Ef{? COHOId?S-
h)(perbolicum . Conoides ergo hyperbolxcum yCrit
preporticnaliter analcesm , tam CUid annulg
AGELkC, quam cum fcgrento trilinei paraboli-
¢iquadratici Lk C. Aliquacigo, €X dictis, parti-

cularius colligemus ., Sed cum dinerfonmodoabafli-

gnatis in propofit. 5.7. & 11. mifcel. poflimus pro-

bare rationem cylindri ci;cumfcripticonoidi hylpcrf
« bo I~
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bolico,adipfum,ideo pramifla propofidone fequen-
ti,etiam hanc adnotabimus .

PROPOSITIO XVL

St trilmeum parabokeur quadraticum ABC, [ecerur bi-
nea DE, diamstro € A4, pvallele,qua fic fit prodn-
Faad G, wt GD, fit dupls CFy exceffus drametrs
(4, fupra DE, & duistwr wbiliher HK, paralleln
EB. Erit EB, ad HK, vt reiTingulum G E D,
ad retangulum GHD.

N Roducatur Hk, vf-

que ad L. Quo- =, -
niam ex natura parabo-
le cxplicata initio libr.
pri.elt AB, ad FD,
feu AE, vt quadratum
AC, ad quadraum. &
CF; ergo & per con- \
ucrfionem rationis , &
conuertendo, eric EB, \
ad BA, veexeeflusqua- T M p 0
drati CA, fupra qua- ! \
dratun CF, ad qua- IL Vﬁ\K
dratum CA. Pariter, . |
quoniam vt AB, ad ?
Lk, fic quadratum. -
AC, ad quadratum.. >

)

N
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CL; ergo & vt AB, ad Hk, differéntiams
Lk, & FD, fic erit quadratum AC, ad diffe-
rentiam quadratorum LC, CF. Quare ex zqua-
i, v¢ EB, ad Hk, fic differentia quadrato-
rum AC, CF, addifferentiam quadratorum LC,
CF. Porto diff-rentia quadratorum A C, FC, funt
duo rectangula CFA, cum quadrato FA; nempe
(faGa MF, dupla FC) reGangulum MFA, cum

quadrato FA; nempe reGtangulum M AF; nempe

re¢tangulum GED; pariter eodem modo patebit,
differentiam quadratorum L C, CF, effe retangu-
lam MLF; nempereGtangulum GHD. Ergo &
vt EB, ad HK, fic re@angulum GED, ad re-
¢tangulum GHD. Quod erat oftendendum.

PROPOSITIO XVIL

Cylindras circumfer 1ptus conoidi Zyperéoﬁra,eﬂ ad ipfum g
UL compjitaex axi, fou dismetro, ¢ ex latere tranf~
uerfo con'iiivs y ad dimidsam lateris tranfuerfes Uma o
L2rtit payte axis sJew diametrs i :

ESIO conoi'es hypgrbolfcum ABC, cum fibi
circumferinig ¢ylindro EC, ﬁtque F B, ]at.uS
tranfuerfum, B 1, diamerer. Affero EC, cylin-
drom, effc ad crnojd,s ABc, vt FD, ad dimi-
d}am’, EB, comrteriy parte B f) ]3-;:ponaturr¢&a
lm.ea M 4, inanteced, fig. &qué.lis ED, fequ &
exipfaauferatur A F, xqualis DB, & feGa M F, bi-
i - fariam
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fariamin C, intelligatur parallelogrammum AN,
atque in eo femiparabola quadratica BCN, cuius
vertex C, diameter CN, femibafis N B; per pun-
&um F, ducatur FD O, parallela AB, & per pun-
Gum D, DE, parallela CA . Tunc accepto vbili-
betpuncto H, in diametro conoidis, ducatur per ip-
fumplanum G L, A C, parallelum ; fa&aqueinan.
teced. fig. DH, zquali BH, in hac ; ducatur Hk P,
parallela EB; ED, vero producatur ve GD, fiat
dupla CF, ac proinde zqualis diametro tranfuerfa
FB, conoidis. F D, ergoin conoide , tam lecundum
totum
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totum , quam fecundum omnes partes fecundum
quas fea fupponitur, 2quatur GE, in parabola,
& fingulis {uis partibus, vt in fchematibus. Tunc,

uoniam ex propofit. anreced. cft in trilineo, EB,
feu PH, ad Hk, vt re@angulum GED, ad re-
&angulum GHD, & pariterex prim. conic. propo-
fit. 2.1. cftinconcide, vtre@angulum F DB, adre-
ctangolum FHB, fic quadratum A D, feu G'H, ad
quadratum HR;ergo & vt PH, ad Hk, intrilinco,
fic quidratum G H, ad quadratum HR, in conoides
nen pe ficcirculus GL, ad circulum RO. Cum ve-
ropun&a H, inan babus figuris {upponanturacce-
pta fecundum arbitrium , reée concludere potert-
mus, efle omnes lineas parallelogrammi E O, paral-
lelas E B, ad omnes lineas fegmenti trilinei ED B,
itidem parallelas E B,vt‘omncscirculicylindri EC,
A C, paralleli, ad omnes circulos conoidis ABC,

cidem A C, parallcles. Nempe fic cffe EO, paral-
lelogrammum ,ad £ DB, vt EC, cylindrus ad
ABC, conoides. Scd ex calce fchol. propofit. 13-
lib. prini, paraﬂelbgmmmum EO, eftad E DB,
vt GE, ad dimidiam G D, cum tertia parre £ D, ve
attent¢ confideranti nullo negotio patebit. Ergo &
EC, cylindrus, erit ad ABC, conoides, v FD,
‘addimidiam F B, cum tertiaparte D B. Quod &¢.

SCHOLIVM L

Ex progretlu ergo demonftrationis patet, proba-
' tum
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tum cylindrum EC, ef-
fe ad conoides ABC, - -~
vt EO, parallelogram-
mum , ad fegmentum

trilinei EDB. Exper-
tus autem geometra a-
gnofcet , facilius dicto
probari pofle , hoc ve-
rificari non modo fe-
cundum totum , fede-
tiam fecundum partes T \|4 @
proportionales : & pa- ‘
riter per conuerfionem I l>\:-<
rationis,effe EC, cy- [ T
lindrum , ad cxceflum ‘ \l‘
ipfius fupra conoides,
vt parallelogrammum. AR D
E O, ad DBO, portio-
nem minorem parabola. Facile etiam difcurrendo, vt
{zpe {zpius nos fecimus, eliciet,conoides ABC, &
fegmentumtrilinei E D B, item exceflum EC, fupra
conoides, & DBO, portionem minorem parabo-
lz quadratice, effe quantitates proportionaliter ana-
logas, tam in magnitudine, quamin grauitate , tam
fecundum totum, quam fecundum partes. Exhis, &
ex alibi a nobis didis, poterit lector quamplurima
colligere,

Colliget ergo primo, centrum zquilibrijin DB,
fegmentt trilinej quadratici ED B, vel fic é‘ecarc
H  duo-
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ducdecimampartems DE, ordinequartamab E, vt
pas propinguior E, fic ad partem aliam, vt dimi.
dia GD, adrertiampartem D E, ficuti ex propo-
{it. 1 3. mifcel, fecatur duodecima pars D B, diame-
tri conoidis hyperbolici ab eius centro grauiratis.
Vel fic fecari quartam partem D E, ordine fecun-
damab E, vtpars propinquior E, fit ad aliam, vt
fextapars GD, ad tertiam partem GE, veluti fe-
catur quarta pars BD, diametri conoidis ex propo-
fit. 14. mifcel. Vel tandem , fic dinidere DE, vt
parsterminataad D, fitad reliquam, ve GD, cum
fublefquitertia ED, ad dimidiam G D, cum quare
ta parte DE, vt hauritur ex propofit, 44. einfdem
mifcel.

Ex propofit. 1 5. ¢iufdem mifcel. in qua aflignatut
ratiocylindri GC, ad fegmentum conoidis AROC,
colligzt rationem parallelogrammi EP, ad fegmen-
tum EHkB; nempe colliger effe vt reGangulum
GED, adre¢tangulum G E, D H, vna cum rectan-
gulo fub compofitacxdimidia G D, & ex tertia par-
te EH, & fubdiCtateitiaparte EH. .

Expropofits 17. mifcel. colliget centrim zquil-
brijin HE; fegmenti EHkB.

~ Sed cum y ve paulo {upra di€tum fuit, fit exceflus
Cy]‘i‘]dﬁ EC, fupra conoides hyperbolicum , Pro-
portionaliter analogus cum L BO, portione mino-
11 parabole quadraticz , & in lib. 3- propofit. 14 &
ir. (chol. propofit. 48. mifecl fit ;1(Hgfzatum in OB,
centrum &quilibrij portionis DE O, erit confe-
o quen-

Puars Prima. BT
quenter affignatum in

BD, centrum graui- =<, =
tatis exceflus cylindri (e
EC, fupra conoides .
Vt ergo in citat. {chol.
propofit.48. mifcel. po-
‘ c X

teft confpici , cen-
trum aquilibrij portio-
nis DBO, in BO,
fic ipfam dividit , vt
pasterminataad Byfic T \|p &
ad reliquam , vedupla
NO, cum dupla N B, - .
& cum dimidia OB, B P
ad NO,cum NB, & ’ \
cumdimidia O B; col.

liget ergo lector, etiam AR y b
in predicto exceflu, = .
centrum eius grauitatis fic dividere BD, vt pars
termipataad D, fitad partem terminaramad B, vt
F B, (2qualisduplz N O) vaa cum FD, cum DB
(zqualibus duplz N'B) & cum dimidia D B (gqua-
li dimidiz OB) ad dimidiam F B (zqualem NO)
vaa cum compofita ex dimidia FB, &ex BD (qua
funt equales N B) & cum dimidia DB. Scd F B,
vna cum ED, cum DB, & cum dimidia DB, f@-
ciunt duplam F D, cumdimidia D B: pariter dimi-
dia B, cumdimidia FB, cum BD, & cum dimi-
dia D B, faciunt FD, cumdimidia DB. Ergocen-

H 2 crum
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trum gravitatis exceflus EC, fupra conoides, ficdi-
uidic DB, vt parsterminataad D, fivad reliquam,
vt dupla FD, cum dimidia BD, ad FD, cum di.
midia DB. Sed cum fupra , & alias , fit aflignata
ctiam ratio E C, cylindri, ad conoides , & confe-
quenter dinidendo,exceflus cylindri fupra conoides,
ad ipfum conoides : patet, potfe etiamalio modo, ba-
beri centrum grauitatis conoidis pradiéi.

SCHOLIVM IL

Conoides ergo hyperbolicum ABC, eftpropor-
tionaliteranalogum cum fegmiento E D B; ficuti pa-
ricer,exceflus cylindri E C, fupra conoides, cft pro-
portionaliter analoguscum portione minori parabo-
lz# DBO. Ergoconoides,& excefluscylindrifupra
ipfum, erunt magnitudines proportionaliteranalo-
gz cum illis magnitudinibus, cum quibus erunt ma-
guitudines proportionaliter analoge EDB, feg-
mentum trilinei , & DB O, portio minot parabo-
le. In primis verd , portio minor DBO, probata
fuic proportionaliteranaloga in {chol.p: i.propoﬁt.8 :
lib. 4. cum portione fphere, & {phxroidis,, quorum
femidiamer-i NB, axis vero talium portionum, {10t
BO. Cuc hsergoportionibus fphaer , & fpharol-
dis, erit proportionaliter analogus exceflus cylindri
EC, fupra conoides. Sicuti etiam conoides 5 €Mt
proportionaliter analogum cum exce flu cylindrorum
circum{criptorum portionibys,pra ipfas.

-
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Deindein fchol. 3. propofit.26. mifcel. portio pa-

rabolz quadratica D B O, cuius vicein fcheq;l.. sn&
' S jllius
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illins propofit. accipiemus portionem AR I, para-
bolzquadraticx AOC; cuius bafis AC, fitzqua-
lisduple NB, bafi parabolz cuius DB O, portio
fupradicta fupponitur portio, probata fuit propor-
tionaliter analoga cumfegmento annuli ex portione
AHI, hyperbolz ABC, reuoluta circa kM, fe-
cundam coniugatam diametrum : ficuti pariter por-
tioni parabolz AR, circumfcripto parallelogram-
mo , exceflus huius fupra portionem , eft proportio-
naliter analogus cum exceflu tubi cylindrici ex paral-
lelogrammo A H, fupra fegmentum annuliex por-
tione AHI, reuolutisambobuscirca kM. Excel-
fus ergo fupiadi@us cylindri EC, fupra conoides
hyperbolicum AB C, erit proportionaliter analo-
guscum annuloex AHI, circa {fecundam coniuga-
tamdiametrum K M. Pariterque conoides hyper-
bolicum ABC, erit proportionaliter analogums
cum exceflu praedicto tubi cylindrici ex parallelo-
grammo AH, circa kM, fupra predictum {eg-
mentum annuli ex portione AHI. ]

Pariterf{iin fchem:félj’lﬁfépoﬁt. 45 mifcel. acci-
piamus vice DBO, postionis pa.rabolx fuperioris s
portionem A GF, cum hxc fuerit probata indicta
propofit. fchol. 2. proportionaliter at}aloga cum {o-
lido ex portione RBT, reuoluta circa BV (fup-
ponendo & BC, effe portionem fphra, velfpha-
roidis, ABC, cffe conum, & BD, axim portio-
ni-) dummodo BY, & AF: fint xquales. Ergo

etiamexceflus cylindri fuperioris EC, fupra cznoif
€s
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des hyperbolicum ABC, erit proportionaliter
analogus cum pradito exceflu portionis RBY,
fphara, vel fpharoidis, fupraconum TBX. Qued
ex dictis ibidem, verificatur etiam de exceflu feg-
menti AFGC, fupra fruftum conicum AHIC,
dummodo tamen fupponamus, BV, DE, axes
talivm folidorum,& AF, bafim portionis AGF,
zquales ¢fle in figura fuperiori BD, axi conoidis
hype:bolici.

Tandem, fi infchemate propofit. 5. {upponamus
ABCD, efle fphzram, vel {pheroides , {emiaxis
vero B E, fit maior axi BD, conoidis {uperioris
hyperbolici, cuivsetiam fic maior ER, fattisau-
tem, ac fuppofitisijidem, quz in diéta propofit. 5.
fupponamus GN, vel RM, zqualem BD, axi
conoidis. Ex fchol. 2. di@z propofit. fciemus, co-

noides hyperbolicum ABC, efle proportionaliter
“ analo-
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analcgum ¢ annulo ex portione , feu {egmento
N GQ, reuoluto circa BE.

PROPOSITIO XVIIL

8t quodlibet ex infimtis trilimess , cum [Ebi circumyfCripto pa-
rallelogrammo , cvoluatur circa parallelam fio axt. ad
ipfodifsitam fecundum quantitatem bafis trilines. “Da-
bitur ratio tubi cylindrics ex parallelogrammoyad anmulum

extrilineo.

Vpponamus ABD, in fchemate fequenti no-

bis reprafentarc quodlibet exinfinitis trilineis
parabolicis, cuius axis BD, & ipli eircum{criptum
efle parallelogrammum E D, quod cumttilineoin-
telligamus circumagi circa FC, - parallelam BD,
ac fic ab ipfa diftantem, vt AD, DG, fint zqua-
les. Dico,dari raticnem tubi cylindrici EDY, ad
annulum A DBVHG. Nam,tilinco ABD, in-
telleco duplicariad partes BD, axis, Vt fit ABGC,
ac ABC, cum parallelogran1n16 EC, reuoluto cir-
ca FC; cylindri EG, ud annulum ABCHG, al-
fignara fpit ratio in coroll. 5. prop. 11.1ib. 2. Pari:
ter ex propofit. 14, lib. 2. habebimus rationem cy-
lindri BV, ad arculum nteriorem DBC HV,
quia cum1bidem aflignata f.erit ratio cylindri BC,
ad omnes {emifufos paiabolicos BC H, per conuct=
flonem rationis, affignata quesjue erit ratioeiv(dem

cylindri BV, ad annulum DECHYV, ex uilinco
’ DBE.

. - Pans Primal és
DBC. Ergohabebimus etiam rationem reliqui tue
bi cylindria ED Y, ad annulum exteriorem ABD

SCHOLIVM

Sed hc ratio exprimibilis eft numero, quia om-
nes predictz rationes nUMCEO, in pracitatis locis,

exprefiz fuerunt. E.g- intrilineo parabolz quadrénL

cz, 30 coroll:5. propofit. 1 1.libz:cylindrus E G, eft

adannulum ABCHG, vt 3.ad 1. nempe vt 60.
ad:2e.Cylindrus B V, quiaeft-ad femifulom para-

bolicum quadraticum ex {chol.prim. propofit. 14.lib.
2.vt 15.ad 8,’c&ad.gqpulumimeﬂgrcm'DBCHVo
1wt

—
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vt i 5.ad 7. Ergoreliquus tubus cylindricus EDY,
eritad reliquum annulum exteriorem ABDVHG,
vt 45.ad 13. Sicvenabimur rationes caterorum ts
borum cylindricorum , ad reliquos annulos exte:
riores. : S

Sed per BD, ducta femifigura DBX, ad trili-
neum ABD, ere@a, reuolutaqueipfacirca BD,
folido ZBX, exipfagenito intelligatur circumfcri-
ptuscylindrus. Extot vicibus replicatado@rina, ha-
bebimus rationem talis cylindri , ad folidum ZB X.
Quz ctiam in omnibus folidis fic genitis crit nume-
ro exprimibilis , & in {olido erilinei quadratici, erit
vt 45.ad 13. &G

PROPOSITIO XIX.

Si folida anteced. propofit. fecentur plano baff parallelo . Da=
bitur ratio tub cylmdrici , ad fegmentum anuls ad ba-
fim y quod comprehendis .

Ed folidaprzdiaa,fecenturplano kR, paralle-
loplano AZGX. Dico, 105 poflc aflignare
rationem tubi cylindrici KDR, ad fegmentuman-
nuli exterioris ALID VP QG» quod comprehen-
dit. Namin corol, 1 2. propoﬁg. 1 1. lib.2. aflignatur
ratio totiuscylindri k G, ad cotuim annulum A LM
COQG, extototrapezio ALMC, reuoluto circa
FC: Item in {chol. propofit.13- lib. 3. affignaturra-
+tio cylindri intctioris 1V, ad annujum ;n;eng;em

i Prind 7

o |
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DIMCOPV. Ergo non ignorabitur ratio tubi
cylindrici k DR, ad reliquum fegmentum annularé
exterius AL lD VPQG. Quare &¢.

SCHOLIVM

Sed in figura fuperius dita DBX, du&ta IX, pa-
rallela DX, acfolido ortoexfegmento DIk X, re.
ueluto circa 1D, circumfcripto cylindro; cum hic
fit ex fuperioribus dictis, ad illud folidum, vt ante-
diétus tubus cylindricus , ad fuperius di&um feg-
Ezl.tunflx.al:in ula:ierexte rius ; ergo dabitur ctiamratio

1cylindri, ad folidumex D
dqumett. o PR, rsoluto,
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PROPOSITIO XX,

Si quardhbet trilimenm paraéolicum rvolua;ur Ut 11 propo-
fita8. Habebimus 1n axe annuli geniti esus centrumm g

uitaris.,

fit. 18. habemusin F C, centrum grauitas
totius annuli ABCHG;, ortiex reuolutione ABC,
duplicari rilineicirca FC, ex {chol. propofit. 9
mifcell. Pariter ex fchol. propofit. 3 1. eiufdem mi-
{cell. habemus in eadem F C, centrum grauitatis an-
nuliinterioris DBCHV. Rationem annuli exte-
riorisex A B D, ad annulum intgriogcqlfix , DB}?’
facile eliciemus ex fchol. propofic & Hb:3: 'Efglo' :i'
bebimus etiamin FC, cehtrum graufratis f€ iqu
annuli exterioris ABDVHG. ngd &c.

SCHOLIVM

ex alibiénol_ns

NAm , fupponentes eadem , quz in dicta propo-

Sed cupimus lectorem aduertere, €X31U%
traditis, %bi‘l‘icerc numero exprimere,1f 9 rt?tg
nefecerur FC, 3 centrograuitdtis talis ﬁ?ﬁ,]@@i
terioris. Nosauem excmpliﬁcabi‘m\mm} hol.¢it.
trilineo parabolico quadratico. Ingio o oi‘ﬁ‘g '
propofit. 29: mifcell pagina 103. EC, fe.cgtl‘lif ,‘ :
3 centro graitatis totius annuli ABCHG ;ﬁiivni-«
fic ad § C, vtnumerus trilinei voitate aum‘s’ﬁttem
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tatem; nempevt 3.ad f.feuvtzr.adz. Tremex (chHlL
propofit. 3 1. einfdem mifcell. incalce , eadem FC,
ficfecatur in°N, d centrograuieatis annali interioris
DBCHV, vt FN, fitad NC, vt 26, camdaob s
tertijs, ad. 10. cum duobustertijs; nempe ve 5. ad &
(quod tamen loco fupra cicato non fuit cunc tempo-
risanimaduerfum) nempe vt 20.ad 8. Qualinmer-
gbtota FC, eft 28.talium FS, eft 21; FN, 20; &
NS, vnitas. Ec qualium NS, eric 1 3. taliumtota
FC, erit 364; FS, erit 273. Quoniam vero §,,
upponitar centrum grauitatis totius annuli ABC
HG, & N, annuliinterioris DB CHV, fifist v
a.nnulus excerior ABDVHG, ad annulum inte-
niorem DBCHV, ficreciprocc NS, ad $T, pa-
tee T, effe centrum grauitatis annali pradi&i exte-
rioris . Sed annulus-exterior, elt ad annulum inte-
riorem , vt elicitur ex {chol. propofic. 8. lib.3. vt 13,
ad 7-¢rgoquarnm:NS; eft 1 3. talium ST, erit 7.
Sed talium Fs, erat 273 Frgotalum F T, erit 280.
Cumveroetiamtaliumtota CF, eflot 354 ; talium
reliqua T G, erit 84. T, ergo,centrum grauitatis an-
nuli predigi cxterioris, fic fecabit FC, in T, vt
FIyficad TC. vt 280.ad $4. nempe dividendo
ommia per 4. vt 70.ad 21. |

Patetergoex dictis, etiam qualiter fit inuenien-
dumin BD, centrum grauitatis folidi Z BX.

PRO-
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PROPOSITIO XXL

84 quilibet anmnlus propofit. anteced, fecetur plgna éaﬁ PWL:
Lelp. In axe annuli habebimus centrum grauitatis [¢g et
ti annwlaris ad baﬁm .

70

Olida antec. propofitfecentur plano k R,paral

) lelo AZGX, Dico,in NC, dari centrum
rauitatis fegmenti annularis exterioriscx ALID.
Nam licet nullibi & nobis fuerit afignatumin N Cs
. centrum grauitatis totius fegmenti annularis AL M
C0QG,; tamen hoc facile ppte‘ﬁ.elxcx ex anobis
di@is. Etenim, ex dictis in principio {chol. propo-
fit. 2 9. mifcel. vniuerfaliter , colligitur cencrum gra-
uitatis talis fotidi fic fecare NC, vt fecatur ID, 2
centro grauitatis figure ALMC. Sed figure A L
M C, docuimus inuenire centrum grauitatis in pro-
pofit. 12.lib. 3. Etenim, cum ibidem traditum ficre-
perircin diametro I D, centrumzquilibrij cufufcun-
ue infinitorum trapeziorum, aflignatus pariter erit
modus indagandiin 1D, centrum grauitatis dupli-
cati trapezij, pempe figure A <L M Cg & gonfe.qu_eno
ter habebimusin N C, centruin grauiatis totiusans
nuli ALM COQG. Pariter, licernullibi afligna-
tum fuerit centrum grauitatis in N C, {egmenti an-
nularis interioris DM COPYV, tamen poffumus
hoc elicere ex alibi & nobis dictis. Nam, iam patet
haberi in N C, ccatrum grauisatis totius cylli{rxdu

- Pars Prima. 71

IV. Pariter ex propofit. 37. mifcel. habemusin ea
dem NC, centrum grauitatis portionis fufi parabo.
lici MCO, ortz ex reuolutione minoris portionis
parabole MCN , circa bafim NC. Cum vero
ex fchol. propofit. 13. 1ib, 3. teneamus etiam ra-
tionemcylindri 1V, ad fegmentum annulare inte«
rius DIMCOPYV; habebimus etiam dividendo ,
rationem talis fegmenti, ad portionem fufi MCO .,
His tribus datis, patet dari quoquein N C, centrum
grauitatis predi&tifegmenti annularis DIMCOPV,
Cum ergotencamusin N C, tam centrum grauita-
tis totiusfegmenti annularis , quam {egmenti annu-
laris interioris , {i habebimus etiam rationem feg-
mentiannularis exterioris, ad fegmentum apnulare
interius, patet nos etiam pofle haberein ‘N C, cen-
trum gravitatis {egmenti annularis extetioris. Sed
ratiointer hac fegmenta annnlaria,, facite elicitur ex
codem {chol. propofic. 13.lib. 3, fupra citat, Ergoin
NC, poffumus habere centrum grauitatis fegmenti
exterioris ALIDVPQG. Quod &c. i

SCHOLIVM.

Ex {zpe fxpius repetitis, patet etiam nos habere
in 1D, centrum grauitatis fegmenti folidi ex DX,
teuolutacirca 1D,

PRO:
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PROPOSITIO XXII-

8 quodlibet ex infinit s triliners y cum [(bi circumfCripto pa.
rallelogrammo totetur circa Pml/e/m St bafi, abipfi
difsitam fecundum quantitatem axis triliner, Dabitur

- ratiotubycylimdrici ex parallelogrammo,, ad annnlomex

“trilmeo,

E Sto ABD, quodlibet ex infinitis rilineis pa-
§__ rabolicis, cuies bafis BD, axis AD, &ei
Sircumfcriptum parallclogrammum fit ED, quod
1nteiligamus rotari cum trilinco circa FC, paralle-
lam bafi BD, ficqueabipfa diftantem, ve AD,DGC,
fint zquales.’ Dico, dari rationem tubi cylindrici
EDY; adanavlomex A BD, circa FC. Namdu-
plicatotilineo ad partes B D, facuifque ijfdem, ve
1 propofit. 18. dabitur ratio totius cylindri EG,
ad totumannulum A B CH G, ex coroll. 6. propo-
fit.t e, lib. 2. Paritercx prim. part-propofit.15- 11b.2.
datur per conuerfionem rationis, ratio cylindri BV,
adannulum interiorems DBCHYV - Ergo dabitur
quoque atio tubi cylindrici ED Y, adannulumex-
teriorem. Quod-eratioftendendum.

SCHOLIVM

Hec quogque ratio dabizur in numeris , quia ratio-

nes fuperiores numero dancur . Evin annulo ex trili-
o neo

ey

- Pars Primé; 73

s ]

— 4-—“@-3"?
ZC____‘S'T_ N | -l A
),

neo parabolico quadratico , ipfamfic allignabimus -
Ex coroll. 6. cit. propof.r 1.1ib. 2. eft cylindrus EG,
adannulumtotum ABCHG, vt 3,ad1. nempe vt
2 4.2d & cylindrus BV, eftadannulum interiorem
DBCHYV,excit. propofit. 1. lib.2. per conuerfio-
nem rationis, vt 4. ad 2. nerrpe v 6. ad 3. Ergo reli-
quus tubus cylindricus E DY, erit ad reliquum pre-
diGum annulum exteriorem, vt 18§, ad 5.

Sedper BD,, duafemifigura DB X, &c. habe-
bimus ctiam rationem cylindri circum{cripti folido
ZBX, adipfum. |

R PRO:
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PROPOSITIO XXIIL

St folida ant, propof: fecentur planobafiparallelo. Dabitny
ratio tubi cylwdrict ad figmentum annuli ad bafim , quod
comprebendit.

‘Fiam folida pradica fecentur plano kR, A G,
plano parallclo, vt fepe didtum eft. Dico, dari
rationem tubi ¢ylindrict K-D-R, ad annulum exte-
riorem ALIDVPQG, quod comprehendit. Hoc
probari poteft ex alibi a nobis affignatis, vt patebit.
Nam, quoniam-exhypothefi, fupponeadum eft dari
tam IN, quam IM, & MN, quia duplicatun trape-
zum ALMC, fupponitur datum ; ergo dabitur
ctiam ratio parallikeg-ammi 1€, ad paraliclogram-
mund cuids bafis M IN 5 altitudo- N C, quodeft cir-
cum(fcriptum femiparabole ad vertieem M CN.
Sed-datur etiam ratio talis parallelogrammi, ad fe-

miparabolam ad verticem M CN, ex dictis in pro--

pofit. pri.lib. psi. Ergoex zquali, dabiturratio pa-

rallclogrammi’ 1C, ad femiparabolamad verticens

MCN. Quare& perconuerfionem rationis , dabi-
wr ratio parallelogrammj I C, ad trapezium DIMC.
Ergodabiturquoque ratio dupliad duplum, nempe
parallclogrammi kC, ad duplicatum trapczZivm..
ALMC. Scdvt KC, ad figuram ALMC, fic
exproyofit. 1 1. lib. 2, & ox propofic. 29. mifcell. cy-
lindrus K G, ad fcgmeatam annulare AL 1\01((;2 O

Pats Prima, 75

QG. Ergodabitur quoque ratio kG, ad diGum
fegmentum annulare. Rurfum, quoniamex hypo-
thefi,dansur 4 Ny IM, & MN, dabiturquogue
ratioquadrati IN, adquadraum NM. Quare,
dabitur quoque ratio cylindri IV, ad cylindrum..
cuiushafis MO, altitudo NC; nempe ad cylin-
drum circumfcriptum conoidi parabolico ad vefti-
cem MCO. Sedexpropofit. r5. lib. 2. darurquo-
que ratio talis cylindri ad conoides MCO. Ergo
dabitur quoqueex zquali, ratio cylinddi 1V, ad
conoides MCO . Et per conuerltonem rationis :

dabiur quoque ratio cylindri 1V, ad fegmentum

anr}ularg interius DIMCOPV. Sed & dabstuz
ratiatotius kG, adrowm ALMCOQG. Eiga.
K 2 dabits
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dabitur quoque ratio reliqui ad reliqrum ; nempe
tubi kDR, ad ALIDVPQG. Quad c:at o-
Rendendum. . )

SCHOLIVM

Patet érgo, quod fi etiam in hoc cafu dueatur %%,
parallela DX, & concipiamus DIn%X, rotari cir-
ca DI, fegmentoque folido orto intelligamus cir-
cumfcriptum cylindrum, patet inquam, dari quos
?ge rationem talis cylindri, ad illud fegmentum fo-

idum, .,

PROPOSITIO XXIV.

o~ y g ' ' , Co oY
8i quodlibes trilinewum parabalicums cuins exponens fit nktse-
© yus par evoluatur ot diZamest in propofie, 18 Habébie
- sus bwxe annuli geniti eius centrum gramisatis .

£ Ed concipiamus duplicatum trilineum AB C,

cuius exponens fit numerus par , rotari Circa
F C, parallelambafi BD, trilinei ABD. Dice in
FC, haberi centrum gravicatis annuli exteriorls
ABDVHG. Nam,ex{chol. propofit. 29. mifcel:
Pag. 184 habemus in FC, cemrum grauitatis t0-
tiusannuli ABCHG. Itemey propofit.1§. lib.4.
Rabemus centrum gravitarisin F C, annuliinterio-
tis DBCHYV. Rarioquoque annuli exterioris €X

ABD, adannulum interiorem ex DBC, nonigno-
R . ragurs
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raeur , fed aflignata fuitin corol.a. propofit. 4. lib. 3
Ergo etiam centrum grauitatisin FC, annuli AR
DVHG, haudignorabitur. Quod &c.

SCHOLIVM.

Sed nec etiam tale centrum grauitatis eft taliter
datum, vt nequeamus numero explicare, in qua ra-
tioncfecetur FC, ab ipfo. Hocautem, de more,
reperiemus in annule extrilineo parabolico quadra-
tico. In quo, quoniamex {chol. citat. propofit. 29.
mifcell. FC, ficfecaturin §, i centro grauitatis to-
tins annuli ABCHG, vt FS, fit ad SC, vttri-
plus numerus annuli vnitate au@us , ad numerum.
vnitate auctum, ncmpe ve 7.ad 3. feu ve 21, ad 9.
& pariter cum ex citat. propofit. 15. lib. 4. ficeadem:
FC, feceturin N, a centrograuitatisannuli interio-
ris DBCHYV, vt FN, fitad NC, vt 4.adz.fcu
vt 20.2d 1. fequitur, qualiumeota FC, fupponi-
tur 30, talium ES, efle 21. EN, 20; & NS, vni-
tas- Cumergo S, fit centrum grauitatis totiusan-
nuli, & N, annuliinterioris, fi fiat vtannulus exte-
tior, ad annulunvinteriorem , ficreciproce NS, ad
ST, erit T, centrum grauitatis annuli exterioris .
Sed cum deducatur ex corol. 2. citat. propofic.4. lib,
3- effe annulum exteriorem, ad annuluminteriorem,.
vt s.ad 3.{equitur qualium N S, eft 5. talium ST,
offe 3. Sedqualium NS, erat vnitas,tota FC, erac
30; & FS; 21; ergoqualium NS, eft 5. talium

oL
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tota EC, erit 1y0; & FS, quee erat 21, erit 1o,
& FT, 108. Ergoreliqua TC, erit 42.Secatur
ergo FC, 4 T, centro grauitatis annuli exte-
rioris, vt FT, firtad TC, vt 108, ad 42; nem.
pevt 54. ad 21. -

Intalietiam ratione patebit fecari BD, i cen-
tro grauitatis folidi ZBX; cuius tamen [olidi non
habebimus vniuerfaliter in BD, centrum ordtits-
tis, {ed tantammodo illius folidi, quod confidera-
bimusinannulo, cuius exponens fit numeras par+

PROPOSITIO XXV.

St quilibet annulys propoﬁt. ant, fecetur Pizmo bafi pztm/le-
lo. naxe anuul, habebimus centrum grauztatif/égmemi
annularis ad égﬁm . ' e

SOlida anteced. propofit. fecentur plano KR,
bafi parallelo. Dicoin N, nos poffe affigna-
atrum grauitatis fegmenti annularis-ad bafim
;X ALID. Centrum grauitatis totius annularis
‘gmenti ALMCOQG, nunquam affignaui-
s, attamen poflumusipfum notare. Nam , cum
telligentes kD, parallelogrammum appenfum
®undum 1D, habeamus in medio puncto 1D,
€1us centrym zquilibrij; & pariter habeamus in-ea-
t'ffm 1D, centrum equilibrij femiparabole ad}v’er-
icem kAL oy fchol. 2. propofit. 2. 1lib. 3. & ex di-

Qis fupra in pro ofit. 2 3. habeamus rationem trape-
Y4

IC ce
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zij. AL1D, adfemiparabolam ad verticem kL A;
habebimus etiamin ID, centrum aquilibrij trape-
zij L1 DA : &confequenter centrum grauitatis du-
plicatitrapezij ALMC: & confequenterin NC,
centrum grauitatis annuli ALMCOQG, ex
fchol. propofit. 29. mifcell. Item cumin NC, ha-
beamus tam centrum grauitatis cylindri 1V, quam
conoidis ad verticcm M C O ; & ex dictis inpro-
greflu propofit. 23. habeamus etiam dividendo, ra-
tionem annuliinterioris DIMCOPYV, adconoi-
desad verticem MC O; tenebimus pariter centrum
grauvitatis predicti annuliinterioris DIMCOPV.
Duo ergo habemus neceflaria noftro inftituto , nem-
pe centra grauitatis totius fegmenti annularis, & {eg-
meuti annolarisinterioris, Sed etiam poflumus ha-
bere, vt ftatim patcbit, ratio fegmenti annularis cx-
terioris ad fegmentum annulare interius . Ergo in
N C, habebimusetiam centrum grauicatis fegmenti
annularis exterioris.

Quad vero poffimus etiam aflignare rationem.
fegmenti annularis exterioris, ad{cgmentum annu-
lare interius, fic patebit .- Siintclligamus 1C, paral-
lelogrammum appenfum fccundum IN, non fo-
lum habebimus in eius puncto medio centrum zqui-
librij ipfius, fed ctiam in fenubafi NM, centrum
quilibrij femiparabole ad verticem M CN, exdi-
¢is infchol. 2. propofit. 2. I'b. 3. Cumvero ctiam ex
didis in progreflu propofit. 2 3. non ignoretur ratio

trapez) DIMC, ad fewiparabolam ad verti-
cem
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cem MCN, habebimus etiam inl N, fiye in3

DC, centrum aquilibri) trapezij DIMC. Hoe
habito, ex propofit. 4. lib. 3. pariter tenebimus ratio-
nem ad inuicem folidorum faGorum ex réuolutione
ciufldemrtrapezij DIMC, tamcirca NC, quam
circa ID. Quare ctiam tenebimus rationem duo-
rum folidorum ex trapezio DIMC, circa DI,
cumvnoex codem circa NC, ad voum folumcire
ca NC. Sed ex propofit. 6. illa tria funt zqualia
fegmento annulari exteriori A LIDVPQG. Er-
go habebimus etiam rationem praedi&ifegmentian-

nulacis exterioris , ad fegmentum annulare inte-
rius.

SCHOLIVM.

Ex replicatisautem in {uperioribus ad {atietatem
vique, patebit, dari etiamin 1D, centrum graui-
tatis fegmenti {olidi geniti ex rotatione D I¥X,
circa 1D,

Recolenti nunc fuperius 3 nobis afferta innote-
fcet,, propofitas fuiflc quamplurimas figuras planas,
inter quas aliqua funt geometris totaliter nou, nec
abipfis aliquando confideratz; ficuti nec vaquaniab
ipfis fucrunt contemplata folida quadam abiplisge-
nita, nec ipforum centra grauitatis . Menfuramnon-
nullorum folidorum , atqueipforum centra grauita-
tis tradidimus nos ; figuras vero {olidorum genetri-
ces, relinquinus alijs {peculandas pro aunc: g)rﬁtan

' T 10§
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&:nos aliquando circa ipfas aliquid determinabi..

mus. fi (aien veneritinmentem. Sed que fint haec
noua plat.a,nunc paucis perftringemus..

In propofit. 2. acin{cholijsipfius, fecauimus in

finita conoidea parabolica plano zquidiftanter axi,
acad parabolam genitricem erecto, & confiderauie
mys infinitas figuras geniras ex tali leGtione. Nec
aliquid aliud fcimus , nifi quod fificfecetar primum
conoides, nempe conus, figura genita erit hy peibo-
la, cuius vtique ignoratur quadratura. Siverofic
fecctur conoides parabolicum quadraticum , figura
item genita erit parabola quadrarica , cuius viique
habemus quadraturam . Sed figurarum genitarum
ex {ectione aliorum conoideorum ab his, ignoramus
& naturam,& menfuram.

In propofit. 4.dixinus, quod {i conoides hyper-
bolicum fic fecetur, figura genita erit hypeubof .
Pariter in propofit. 5. docuimusfectis fic{phezra , &
fpheroides,feCtiones eflequidem inilla circulum, in
hocvero clliplim. Agnouimus vrique qualitaes fia
gurapym harum, fed;menfurz vique nunc geometris
funtignotz, & fortaflis icmancbunt in sternum, &
viera,.

. Inpropofit. 7. cuins {chema denuo intueatur ibi-
dem, confideravimus fignram Z BX, ortam ex pla~
no fecante annulum ABCHG, ortum ex reuolu-
tione parabolz cuinfcunque ABC, circa F C, per
BD ’ & ad ABC, parabolam genitricem ercdo.
Omnium harum figurarum ZBX, igaoramus con s

o L uo-
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cionem : folum fcims in primo annilo, Meipeinils
lo qui oritur ex fuppe fico rriargulo A BC, reuolus
to , cfle hy; erbolam. Quod ve:que modicé etiam
conica Apollonijcallentiinnotcicet.

In propofit. 1. cuits [chema item infpiciatur,
confiderauimus fguras EFH, genitas ex plano
fccante ivfinitos fen ifufos parabolices A BC, 'Ha-
rum pariter naturas ignoramus, nifi genita in primo,
que veque enchyperbola. v

In propofit. +4. confideravirus femicycloidem
primaram A B D, «u'n bafis BD, duplicari ad
partes BD, ac figrram ABC, co: ft e ex
du bus femicyclaidibes privargs rora- crica FCy
atque annolum genit: m fecar plano Z 3 X, zqui-
dittarvr FC, ercftoque ad ABC . Gen fi-
g saelt ZBX,- R Hardra pemius ¥ fque niodo
cit mcognira. I -

Awipropofie, 5. verba focimut de i1 fniticcori s

circadamerrem, Dixius enitn in d.éta props fic..

&infchol Js eidem annexis, infinitosconices 3 BC,
circaavim: B'D, fécaiiplano F Gv, modovigue
nuncexplicaty . Figuraremy FGV, 1y pytomidid
nobis funt recondita,, folummodo nobiseft inaper-
tm i primo conico ,'nempe in cono, PGV, lle
byperbolam, > e

npropofic, 18. difcurfutn fuit de infinitis figuris
ZBX, onisixolano fecante , confteto modo, e
ﬁmm‘f’ arn fog ABCH G, ortos cx reuoltcione
it .m figurarum ABC, quz fint conftant$

' ) ¢X
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ex duplicato trilineo A BD, cuius axis BD, ad
part s BD. Etiam nunc (ohus figure Z3X, 1n
primo ann- lo fcimus naturam, nempe effe hyperbo-
lam; reliquaignoramus.

Tand-m in propofit. 2 3. locuti {1mus de infinitis
figuris ZB X, orus confl ietomodo , planis dudis
per BD, ininfinitisannalis ABCHG, ortisex
reuolutione figuarum A BC, que finrconltantes
evd iobus triliness fic difpotitis , vt bal s B, ip-
faram euadunt communis axis. Nec edam figuras
has Z 5 X, plus aharum vique nunc expofita.um
agnofcens, {d tant: m fciemus (olumin primoan=
.nu;«:);,% BX, effchypebolam, .

'Hg{unserg > noyz figare plane circaquas gea-
metra aperan poc. ft, perquirepdo ipfarum naturam,
quadracuram,, centra gravitatis&c. { fi raren ho-
rumaliqua funtrepenbilis) N-s cnim in prafenti

depfis nullam mayprem tenemus notie a nitradita,,
Solum, i licujt notare » cxfiiperioribus , agnouimus
menfuram , & centra g auitatis {olidorum ex ipfis
circaaxim, fipti & iplorum fegmentorum refecto-
rum planis bafibus parallelis. sed ficuti in mifcella-
‘meo poftro ex fola menfura conoidss hyperbolici, &
f’.‘.ﬁ* PPQﬁla quadga,tura hypcx bole, q;;qmplyra tra-
didipws; fic 1o prafepti, fupponentes tantum pradi-
Aarum figuraram qpadraryras;nobis lic>rer deduce-
A¢ caomaja,que daﬁuximu's circa hype: bolamin mi-
-fccuane,ogimo. T a

L2 ' SCHO-
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SCHOLIVM IL

~ Dum imprefhio huinfceprimz partis ad vmbili
‘cum fere dedu@aeflet , coadtifuimus ipfam preter-
mittere , ac d patria difcedere, vt fungeremur officio
noftro vifitande Prouinciz noftre Religionis ivxta
morem annualem: qua vifitatione expleta, confe-
quenter fuic necefle Bononiam petere, ibique per ali-
quot dies commorari, acincumbare rebus grauiorie
bus religionis . Non tamen tanc temporis 3 rebus
geometricis penitus abfinuimus , fed quotiefcun-
que aderat opportunitas animum recreabams 18
{peculationibus , quas admirabilis Torricellius dev
motu conferipfit. Hac ergo occafione fuit 3 nobis
animaduerfum , ipfum in lib. 2.lem. ad propolit. 37
oftendiflcill..d idem, quod nos incidenter patefecie
mus fuprain {chol. 2. propofir. 2. nimirum, quodﬁ
‘conoides parabolicum quadraticum fecetar plano
parabolz genitrici annuli erc o, & 2quidi franiter
axi , fe@io erit parabola . “ed non modo oﬁcnd{t
‘hoc, fed ampls effecandem parabolam cum geni-
trice conoidis, nempe cum ipfa habere idem latus
re@.m. Aft anteaex lem. ad propofit. 3 1. arripui-
mus occafionem aliquid al'ud oftendendi. Indio
ergo lem egregi¢, iuxta morem , animaduertic Tor-
ricellins , quod tiinfeq. (chem. HA C, HDF, fint
duz femiparabol ¢ zquales, nempe habentes idem
!;;u‘;éxgﬁgm, ip(as afymptotos effe, hoceft fempet

magisy

?47‘1 Pr;m4 ‘ | 8 5
magis , magifqueinuicem accedentes , ac nunquam

- concurrentes . Demonftratio facillifima videatur

inloco citat, Torricellij  ac le&or recipiatfequentes
BOtitias. |

PROPOSITIO XXVIL

Si HAC, HDF, [int equales femiparabile quadrati-
¢, Dk, fit p;m//ela HC, fitque P4rallelagr4m-
mum MH, vt MD, DK, fiut aguales, @ ‘n-
tel'sgamus omnia rotari cirea DH. Exceffus frufti cos
noidalis ex DRCH, fupra comoides ex HDF, erit
aquabis cylindroex MU, tam fecundum totum, qham

 fecundum paries proportionales. ) |

Acci-
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g\ Ccipiaturarbitrarie pyndum G, ac per ip-
fum tranfeat planum OB, parallelum plano
ex HFC, &fit AN, laGusrectum femiparabo-
farum . Quoniam quadratum BG, eft zquale re-
&angalo GAN, & quadratum GE, aquatur re-
@anglofub GD, & fub AN; ergo d Feremi
quadratoram BG, GE, erit zqualis retangulo
> aNj-nempe quadrato Dk ; nempe quadraco
DM, nfmpet}uaqfafﬁ OG' Efgo Ctiamd:ffcren.
tia circulorum ex femidiametris GB, GE, erit
zqualis circulo cwissradivs OG. Frgo armillz cir
eolarisex EB. arca DH, erit gqualiscircylo ex
OG, circa DH. Cam ergo pundum G, fum.
ptum ficarbitrané, e;goomnes armulle circulares cx
quadrilatero DkCF, arca DH, eruntzquales
omaibus circulis ex MH, circa DHj nempe ex-
ceffus frofti conordalis ex HOK C, circa DH,
fupra conoides ex HDF, env zqualis cylindro
ex MH. o
Quod verooftenfum fuit de toris , eft manifuftum

probari queque poffe de partibus proportionalibus .

v

Quare pater pro pofitum ..
SCHOLIVM

Sed Lic non fiftic d:feurlis nofter > Vlterits pro-
greditur. Patetenim ex fzpe fzpius decantatis do-
ctrinis, exeflum,& cylindrum dictum, etigm ad par-
tes HC, in infinium productos, cffe quantitates

pro-

Pars Prima, i

proportionaliter analogastam in magnirud'ne, q 2
in grauitare , tam fecundu.n tot:m quam (ecundum
partes proportionales.Sicuti ergo cylindins ex MH,
in inflanum produco eft corpus fibt Limilare, nimia
sum quoda aus partestefedtz a culiscirculo ex M 0,
parallelis, fu .t eadem ratione cum partibus axis;
v.g.vt HG, ad GD, ficdtylindiusex OH,
ad cylindrum ex M Gj ficetiam erit ve HG, ad
GD. icexcellusditisex FEBC, ad exceflum ex
E UkB. Pariter ficuti centium grawieat s cuiosli-
bt partis huius infiniti cylindrici elt in medio avis.
v-gocylivdriex MH, ctcentrum gravitaris in we-
o LH, ficinmedio DH, eritcentrum gravita-
tis
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tisexceflus predidtiex FDK C. Hxc omnia funt
nimis claraijs, quiantecedentia perceperunt.

Patet ergo ctiam exceffum prafentem efle corpus
fimilareijs, qua explicanimus in fchol. 5, propofit.
19. mifcel. Sed hzc videat le@or loc. citat. nobis

enim ad fecundam pastem huius operis cft prope-
randum.,.

Finis Prim= Pardis.

MISCE
GEOMETRICIL

PARS SECVNDA.
IN QVA AGITVR DE CENTRIS ZQVILIBRI

in bafibus, & graurtatis in altitudinibus quam-
plurium truncorum cylindricorum
diagonaliter refetorum.

4 N lib. 2.deinfinit. parab. explica-
uimus do&rinam quandam de
truncis infinitorum  cylindrico-
rum, quam pro impofterum per-
7 cipicndis, necefle eftleorem pet-
PNy optime callere : etenim ex ipfa de.
dvcemus quamplurima noua fymptomata, quorum
notitias non putamus ipft ingratas fore futuras. Sed
in primis opere pretium cft ipfum reminifci ,
quod vniuerfaliter deduximus in fchol. 3. propofit.
10. citat. lib. nimirum, exiftente ABD, qualibet
figuracirca diametrum BE, ipfique circumfcripto
raiallelogrammo F D, ac tam {uper ipfo , quam
{uper figura intelle®is cy.ndricis rectis @quealus
M GD,
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3

GD, & ABDLHM

ranfeunte per AD, & per KG

AFGKCD, ad truna

» {edis plano diagonaliter

; efle prifma,

im finitrum ABDH, vt
cylia,

Pars Secunda, 9l

eylindrusex FD, ad (olidumrotundumex A B D,
reaol itisambobus circa DA . Item, effe alind prit-
ma , ad alium rruncum dexterum , vt cylindrus ¢x
FO. circa EC, adannulymex A BD, circa FC,
Hazc do&rina fulus videatur loco citat. explicara,
etenim ex ipfa non parum ampliavim:'s doctrinam,
quam hubec Andreas Tacquet in fuis cylindrorum,
& annularium libris 5 nimirgm cobivimus varios
trunces cylindricorum fuper drerfis figurs exiften-
tium, ve fusé patefactum fuicin fchol. . propofit.vl-
timeg lib. 2. & feré innumeris vicibus bcuitanimad-
uertere tim inalijs libris de infinitis parabolis, tim
in noftro mifcellaneo hyperbolico,&c.

Sed prafentem do@rigam'magis, magifque poflu-
mus amplificircex dickis fupra in prima parte s nam
poflumus cubare omnes truncos finiltos cylindrico-
rum exiftentium fuper dimidijs omni a illarum fi-
gurarum , quas geometris confiderandas propofui-
mus. V.g. i ABF, infequenti figara, nobis re-
przfenretdimidiam figuram E GF, fecaatem quod-
libet conoides parabolicum cuiufcumque fic fpecei,
vt di@um eft in propofic. 2. & in fchema c illins, &
AF, reprzfenter axim FG, illus figure , huic
vero fit circumfcriptum reGtangulum D F, & tam
fuperipfo, quam fuper figuraintciligamus cylindri-
cos zquealtos feétos plano diagonaliter tranfennie
per AF, & per kO. Habchimus ratione w p'if-
matis ADkKkOFB, adtrugcum finiftrum ARFO.
Quia habemus etiam in dicta propofic. 2. rationem

M z  cylin-
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NG

D A
cylind.ri ex DF, circa FA, adfolidum rotu-nduni
exfemifigura ABF, circaaxim FA. Quod vero
diGumeft dehac, intelligatur etiam de czteris figu-
Iis, qt:las {cholio ant. recitauimus,

Sed dodtrina de truncis, non modo poteft amplia-
rivtdiGum eft, fed etiamalio modo, nimirum,il[:da-

gando centra grauitatis in altitudinibus, & 2quili-
brij in bafibus variorum truncorym cylindricorum,

quod vtiqueeric fubie@um huius fecund partis. De

kis

« ParsSecunda. . . 93
his centris, quz nos deinceps affignabimus, nelci-
musaliquem verba fecifle, Caualerio excepto, qui
paucain exercit. geomet, exercit.§. circa hanc mate-
riam recenfuit, quz & nosinfra explicabimus. Sed
vtad rem proprius accedamus, diligentius quam fic-
ti poterit, explicabimus ea, quz continentur in pro-
pofit. ro. lib. 2.

In qua fupponentes in
{chem. fequenti ABC, y
effe quamlibet figuram cir-
ca diametrum BD, & fu-
per ipfa exiftere cylindri-
cum re¢um ABCGEF,
feGum diagonalicer plado . | \
tranfeunte. per AC,; & =
per-E: probauimus tam.
truncum {iniftrum ABCE,
efle ad folidum ex ABC,,
circa CA-, vt EB,'ad [}
circumferentiam circuli cu-
lus radins BD; quam.
truncum dexterum ACG
EF, effc ad folidum ex
ABC, reuoluta circa du-
&am per B, ipli AC, pa-
rallelam-; ve EB, ad eandem circumferentiam.,.

G

A

~ Propofitionem probauimus, & per indiuifibilia, &

moreantiquorum, fed ipfam oftendemus aliter, ac
ibidem factum fuir, per indiniGibilia, Sie ergo.
PRO-
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PROPOSITIO PRIMA.

Propofitio 10.Lb. 2., abiter oftenfa
' VT etiam in di&apropoﬁtibnc 1o. factum eft,

. ad euitandam confufionem, oftendemus hoc
in trunco finiftro, & in folido rotundo ex A BC,
circa AC; cadem etenim erivdemonftratioin alio
tronco, ve confideranti patgbit. -Immo vediftintius
pioceanus ftendemus hoc in fequenti figura in
dimidio triico ABDER, exiftente fuper dimidia
figura ABD, comparando eum cum folido orto ex
rotatione . AB D, circa AD. Expon-atu.rcrgo-prz_
dictus truncus fcorfim acgeptus, quiit ABDE, ac
ducta DE, erit triangulum DBE, erectum ad
planum ABD Accipia,tur.arbitrariépuhctum H
ac per ipfum intelligamus tranfire planum HFk,
pa}rallelum triangulo EBD. Erit ergo etiam H,Fkl’
triangulum 5 & fiducatur FG, paraliela. A;B:);&:.
perpunctum G, in plano BED, ducatyr Gi,
parallela EB, & kF; fucillime patebit , trianoy.
lem L GD, efle fimile, & zquale trianoul,o kF%—I'
& confequenter triangulum H Fk, ciTe?imile trian:
gilo EBD, &efle vt kF, 3 FH,fic EB, ad
BD. Etpermutando, vt EB, ad K Fy fic BD, ad
FH. Sedvt BD, ad FH, fic circumferentia cir’cuf-
It cums '_md““ BD, ad circumferentiam circuli
cuius radius FH, Ergo vik B, ad k’Fa fic circum-
fer n-

. Pars Secund. 95
ferentia ex radio BD, ad
circumferentiam ex radio
FH. Et permutando, vt
EB, ad circumferentiam
exradio BD, fic KF, ad
circumferentiam ex radio
FH. Porro, vt KF,ad
circumferentiam ex radio -
FH, fic ex {chol. propofit.
6.lib.2. triangulum k FH,
ad circulum ex FH, circa
A D, revoluta . Ergo &
vt EB, ad circumféeren-
tiam ex BD; fic trikngulem
kFH, ad circulum exra-
dio FH, circa AD. Sed
punéum H, ad libitum
acceptum: fuic - Ergo & vt
vnum ad vpum, it2 omnia
adcmnia. Ergo & vi £B,
ad circumferentiam radyj BD, fic omnia triangula
trunci A BDE, parallelatriangulo DBE, ad om.-
nes cireulos folidi rotundi geniti ex figura ABD,
reuclutacitca A D, parallelos cireulo genitoa BD.
Ergo & fic truncus ad folidum rotundum . Quod
eratoftendendam.

SCHO-
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SCHOF?VMc

Sed lector diligenter animéduerr’:'zf, quod ﬁrdb"a’- ?

tum fuit de totis pradictis folidis, probari ktiam pof-
fe de partibus ipforum proportionalibus. Non fo-
lomenim verum ety totumttuncum ABDE, cffe
ad torum folidumex ABD, vt -EB, adillam cir-

cumferentiam , fed etiam partem-trunci- AFkH,

cflc ad partem folidi rotundt 6ream-éx-AFH, re-
uolutacirca A D, indiGtaratione. Et pariter, effe

refiduam partem trunci, adseliduam parcem folidi-

cx HFBD, vt EB, adcircumferentian radij BD.
Quarcerit & veparstrunci. AHFK, ad pastem fo-
lidi ex AFH, fic reliqua pars trunci y hempess
HkFBED, ad reliquam partem folidi rotundi ex

HFBD. Ergo& permutando,, partestruncterunt |
ad inuicem, ve parees {olidi rotundi ; nempe, pars .
tunct DEBFHk, erit ad partem Hk Fa , ve

pars folidi rotundi genita ex HFBD, ad parten

genitamex AFH. Idem probaretur de careris par-
tibus proportionalibus, Quare vniverfaliter poteft -
deduci, iuxta dotrinas explicaras in noftro 4. lib. -

tuncum ABDE, & folidum ex ABD, cirda,

AD, effe quantitates proportionaliter analogas,

tam 1nmagnitadine, quam in grauitate » tam fecun-

dom totum , quam fecundum partes proportiona-
les.

Item, quoniam ducta kL, non folum parstrun-

. Ci

ParsSeewnds, §F

¢l KHFBED, eft ad

partem folidiex HFBD,

vt EB, ad circumferen. L.
tiam radij B D, fed etiam
facile probari poteft, efle
etiam prifma HFkL GD,
ad cylindrum ex ED, cir-
ca DA, in pradi@ta ra-
tione ; ergo etiam erit vt
EB, ad circumferentiam
radij BD, fic reliquum,
ad reliquum ; nempe pars
trunci FBELk, ad annu-
lum ortum ex FB G, reuo-
luta cirea DA. Quod fi
mente intelligamus acci-
piinter G, F, quodlibet
punétum , ac per ipfum.,
tranfire planum parallelum
trapczio EBGL, fecans
folidlum FBELk, in duas partes , & pariter
FBG; eodem modo patebit, quamlibet partem il-
livs folidi, effead partem annuli faam a parte ip-
fius FBG, fibi correfpondente, ve EB, ad circum-
ferentiam radij BD, ltem permutando, effe par-
temtrunci ad partem trunci, ve pars annuli ad par-
temannuli. Quare rurfum deducemus,iuxra docri-
nas in dicto 4. lib. epricatas,fegmﬁntum FBFLK,
&annulumortum ex gyratione FBG, circa A D,

SRR TN e
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effe quantitates proporei@n.ﬂitcr analogas, tan in
magnuudine, quam in gravitate , tam fecundum to-
tum, quam fecundum partes proportionales. .Om-
nium ergo horum foliderum centra @quilibrij , &
grauitatis proportionalier {ecabunt AD, V.g.in
codem pun@o fecabitur AD, a centro zquilibrij
trunci ABDE, & d centro grauitatis folidi rotundi
ex ABDj ficdicatur decztetis.

SCHOLIVM II

Licet propofitio probata fiede truneo finiftro cy-
lindrici exiltentis fuper femifigura ABD), habenre
bafim, A D, attamen cft voiverfaliffima, & verif-
cator ctiam de figuris bafi carentibyg, v, g fitquz-
libet ﬁgum ABCD, circadiametrum AC, &fy-
perdimidiaipfius ABC (fufficit enim oftendere in
dimidia )irtelligamus ABCE, truncum finiftrum
cylindricireti fecti plano cranfeunte per CF, ere-
ctamipfi A C,3puncto C,in plano ABC, & per
E, punétumin later¢ ereCtod puncro A, plano ABC,
Often{um quoque eft exdicta propofit. 1o.1ib. ;. &
facile probari poteft fecundum antecedentia, trun-
cum CABE, cffead folidum rotundum ex ABC
circa CF, vt EA, ad circumferentiam rad | AC:,
&ad modum fuperiorum poteft deduci > trincum_.
pradictum, cumannulo ex ABC, circa CF, cffe
quanttatem proportioraliter analogam, tam in ma-
gnitudine, quam in gravitate, tam fccundun totum,

quam

Pars Secunda 99

quam fecundum partss proportjonales. Ex quibus
deducetur, quodfi CF, firaxisfolid rotuadi, quod
eodem modo fecabitur 3 centro grauisatis folidi ro-
tundi, & 3 centro 2quilibrij trunci appen fecun-
dum CF, -
Sed intelligamus quodlibet planum GOHB,
erectum plano ABC, acfecans truncum induo feg-
menta. Patetex {upradictis, partemipfius GHC,
cffe quantitatem proportionaliter. analogam cum.,
annuloorto ex reuolutione fegmenti GBC, circa
FC (eft enim GBC, femjhigura circa diametrom
GC:) quare etiam reliqua pars trunci GHE_A )
N 2 el
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etit proportionaliter analoga cum annulo orto ex re-
uolutione ABG, circa FC. Eodem ergo modo
fecabitur EC, 4 centrograuitatisillius annuli, &4
centro zquilibrij illius fegmenti trunci appenti fe-
cundum FC.

Sed cylindricus erectus fuper A BC, non fecetur
planotranfeunte per CF, & per E, fed intellecta
KL, parallela FC, intelligamus etiam planuma
diagonaletranfireper kL, & per punéum E. Si
geometra obferuauerit, qua diximus in citat. pro-
pofic. 10, lib.2. & in prefenti , facile probabit , trun-
cum finiftrum illius cylindrici, efle ad annolum la-
tmex ABC, circa KL, vt E 4, ad circumfe-
rentiam 3 radio Ak, geniram. Ex quibusconfe-
quenter ad fuperius diGa eliciet , truncum predi-
&um cumantedicto annulo lato , effe pariter quanti~
tatem proportionaliter analogam,, tam in magnitu-
dine, quamin grauitare, tam fecundum totum,quam
fecundum partes proportionales. Quare agnofcet
LK, fecarieodem pacto 4 centro grauitatis annult
lati, &  centro equilibrij iltius crunci finiftria ppenft
fecundum Lk, ‘

Quot igitiur centra zquilibrij variorum trunco-

rum {int reperibilia , ex fparfim dictis in noftro 4.1ib.

inmifcellanco hyperbolico » & in prima partc huius
operis, infra patebit , sed prius de verbo ad verbum
hocinloco tranfciibenda cft prOPQﬁt’ 2'1. Cxercits §e
Caualerij,que erit nobis .

PRO-

Pars Secunda. icI

PROPOSITIO 1L

Si cybindricus EF GCBA, in oppofitis bafibus ABC
EF G, conStitutus , que fingule fint pavallelogrammun,
rvel cuna quacungue ex [ape diiis infiuitis parabolis,
[feis trilineis circa diametvos BD, FH, ¢/ inbafibus
Ay EG, exiflentibus plano per cverticem cunins di-
& arwm oppofitarnm bafium , ¢on per bafim alterus tran-

feunte cutper B, EG, fecetur: fit autem Ly cen-
trum grawitatis bafis EF G, @ [ubinde centram agn-
Lbrij cylindricc EFGCBA, ¢ fiat vt FH, ad
duplam LH, ita Fk, sad KH; @ vt FH,adHL,
itaF M, ad MH. Erant Ky M, centraequilibry tran-

- corwm 5 K quidem einis, quod tribus fuperfcicbns EFG,
EBG, EFGBE, el quatuors ¢ M, reliqui
guodquinque E BG, ABC, EACG, EBd, GBC(,

- comprebenditwr, . .

Veantur BL, & HN, quabifariam fecet ip-

{am BF,in N, ijsconcurrentibusin I, iun-
gaturque 1k. Quoniam ergoin duas re®tas HF,
BF, abearumterminis H, B, refleGuntur duz re-
&x HN, BL, erit peroftenfaa Ptolemzolib. pri.
Almagefti cap. 12. proportio ipfius HL, ad LF,
compofita ex proportione H1I, ad IN, & NB, ad
BE. Atfiinter HL, LF, deforis fumamus du-
plam HL, eadem ratio ipfius HL, ad LF, eric

compofitaex rationibus HL, adduplam HL, &
, dupla
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duplz HL, ad LF,

Ergo duz rationes HI, I
ad IN, & NB, ad «
BF, xquantur duabus v A e\ g

rationibus , nempe ip- T
fius HL, ad duplam
HL, & duple HL,
ad LF. Sed ratio ipfus
HL, alduplam HL,
eadem eltrationiipfius Pi&
NB, ad BF, cumytra-

que fic {ubdapla. Er-

go ratio duple HL,

ad LF, eadem eft ra- .
tioni HI, ad IN. Quia vero vt FL, ad du-
plan LH, ita 2 conftrudione, Fk, ad kH,
erit conuertendo, vtdipla HL, ad LF, hoc eft
peroftenla, vt HI,ad IN, jra HK, ad KF. Erit
ergo 1k, parallela FB. Quoniam vero I, eft cen-
trum grauitatis trunci EE G B, quia HN, tranfic
percentra grauitatis omnium parallelogrammorun,
quz funta fecantibus planis ipfi EC, parallelis ; &
BL, tranfit per centra grauicatis omniom parabola-
rum, vel trilineorum intrunco E F G B, concepto-
rum, aciplibafi EFG, mquidiftantium (quaex
‘fﬂ‘”ﬁ‘ i propofit. 2. kb, . @ e feholia einfilen , omnes
ille parabile , fint eufdem peneris e pariter einfdem ge-
merss funt cmma tril nea que ommia niff effent eict[demn

generss mon cverificaretur affertum . ) 1deo eriv Ko
eiuf-

9
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eiufdem trunci centrum zquilibrij.

Rurfum , quia vt truncus inferior EABCG, ad
fuperiorem EFGB, ita eft FL, ad LH; (expropo-
fie.vlib.3. )& vt FL, ad duplam LH, ita ex conftru-
Ctione,cft Fk, ad kH: ideovt FL, ad LH, feuvt
truncus inferior ad fuperiorem, ita erit Fk, ad di-
midiam k H. Etcomponendo, vt FH, ad HL, feu
ex conftru&ione, vt F M, ad MH, ita erit Fk, cum
dimidia k H, ad dimidiam kH. FEt iterum compo-
nendo, vt Fk, cum duobus dimidijs kH, felt cum
kH, hoc eft vt tota FH, ad dimidiam k H, ita erit
eadem FH, ad HM. Ergo HM, erit dimidia kH.
Cum vero oftenfum fit, FX, ad dimidiam KH, effe
vt FE, ad LH: erit FK, ad MH, vttota FL, ad
totam L H. Vnde reliqua KL, ad reliquam LM,
eritvttota FH, ad totam L H; {cilicet vt truncus in-
feriorad {uperiorem. Cum ergo L, fit centrum -
quilibrij totius cylindrici, & K, trunci fuperioris,
erit M, centrum zquilibrij trunci inferioris. Licet
autem figura exhibeat parabolam,, idem tamen cur-
rit in parallelogrammo, & in quocunque trilineo,
quia BL, HN, {unt{emper axesgravitatis in huiuf-

modi truncis , talibus cylindricorum {uppofitis ba-
fibus. '

SCHOLIVM

. Cumerzo pun@tum X, fit centrum xquilibrij to-
tis trunci{uperioris GEF B, fequitur quod fiin fe-
s mifi: "
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mificura HE L, mente intelligamus duciper X, pa.
rallelam EH, in aliquo puno ipfius erit centrum
zquilibrij dimidij tranci fuperioris HEF B, Pari-
ter fi per punéum M, ducatur parallela EH, in ali-
quo puno ipfius erit centrum zquilibrij dimidij
trunci inferioris DBAEH.

Pun@um K, ergo centrum zquilibrij trunci {upe-
riorisdinidic FH, in K, vt FK, {irad kH, vt Flyad
L H, duplam: fed cum in infinitis parabolis ex {chol.
prim. propo(t. 2. lib. 3. FL, ad L H, fic ve numerus
parabolz vnitate auctus, ad numerum parabolz;erit
FL, ad duplan LH, vt numerus parabolz vnitate
auctus, ad duplum numerum parabolae- Frit ergo
FK, ad KH, vt numerus parabolx vnitate aué.’cus,
addaplum numerum parabole. Nempe in prima,
vt 2.ad 2. In fccunda, vt 3. ad 4. intertia, v 4.ad
6. % ficininfinitum, augendo antecedens vnitatey
confequens verobinario. Item, quoniam M, cen-
trum equilibrijtrunci inferioris, dinidic FH, in M,
vtfi- EM, ad MH, vt FH, ad HL, & urfumcum
fit FL, ad LH, vt numerus voitate auctus ad nume-
rum, erit componendo F'H, ad HL, vt duplus nu-
merus vaitate audus, ad numerum. Eritergo EM,
ad MH, veduplas numerus parabolz vnitate auctus,
od numerom. Nempe in prima parabola , vt 3. ad
1.1n {ccundaves.ad 2. Intertiave 7, ad 3. & ficin
infinitum, avgendo antecedens binario, confequens
vorovnitace,

Sedi DBA, fupponaturefle quodlibet ex infi-

nitis

Pars Secunda. 10¢
nitis trilineis cuius diameter B D3 quoniam in tali-
bus trilineis , ex loc. citat. ¢t FL, ad LH, vt nu-
metus trilinel vnitate aucus,ad vnitatem ;erit F L,
adduplam LH, vt numerus vaitate auctus, ad bi-
narium. Eritergo Fk,
ad KH, vt numerus
trilinel vnitate avéus,
ad binarium. Nempe
inprimo,vt 2tad2.In ¢ |
fecundo, vt '3.ad 2. In
tertio vt 4. ad 2, & fic
in infinitum , augendo
antecedens vnitate , &
retinendo binarium pro
confequenti , Pariter
in trunco inferiori , <
quoniam componen-
do,elt FH, ad HL,
vt numetrus trilinei binario au@us, ad vnitatem; erit
etiam F M, ad M H, vtnumerus binario auus, ad
vititatem . Nempein primo, vt 3.2d 1. Infecundo,
vt 5.ad 1. Intertio, vt 7.ad . Etficin infinitum,
angendo {femper antecedens binario, & retinendo
vnitatem pro confequenti . '

SCHOLIVM IL

Nunc coniungamus fimul parallelogtammum
cum fuperioribus figuris, fed cum dimidijs ipfarum
N
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Facidieatis pratia. Intelligamus ergo ABF, in fe-
quenti fchemate, effe quamliber ¢x infinitis femi-
parabolis, cvivs diameter BF, bafis AF, & DF,
fit paraliefogrammum ipfi circumfcriptum , & fuper
parallelogrammo intelligamus parallelepipedum re-
Gum kE: patet hoc dividit in duos cylindricos,quo-
rum bafes emiparabola ABF, & trilineum ABD.
Quod fiintelligamus duci planum diagonaliter per
Fa, &per Ok, hoc fecabit parallelepipedum, &
duos cylindricos, in duos truncos; parallelepipedum
quidemin duo prifmata A DBFOK, (iniftrum, &
dexterum K O ECAF: cylindricum fuper femipa-
rabolaintruncum (initrum A BF O, & dexterum
O CEF A: & cylindricum fuper trilineo ADB, in
tuncum finiftrum A DB Ok, & dexterum kOCA.
Ampligs, prifma finiftrum parallelepipedi, con (ta-
bitex truncis finiftris cylindricorum exiftentiumfu-
per femiparabola, & trilineo ; ficuti prifima dexte-
run conftabit ex truncis dexteris. Hinc fit, quod
cemiin O B, habeamus centrum xquilibri;’priﬂm—
tig finiftri , & paritertruncifiniftri ABFO, cylin-
drici exiftentis fuper femiparabola ( cft enim hic
TWRCES finifter 5 idem cum trunco HEF B, {che-
matis fuperioris, quiaidem eft inillo fchemate, fe-
care cylindricum plano tranfeunteper EH, & pef
B, acin priefeatis, facare cylindricum plano tranfe-
unteper FA, &per O) pariter cum g alibi 2 no-
bis dictis , ‘poflimus clicere rationem trunci finitr
eylindrici {uper femiparabola,ad truncum ﬁni{hum
to- < cyin-

Pars Secuwnda 107
cylindrici {uper trilineo, habebimus etiamin O E,
centrum zquilibeij crunci finittei A D BOKk, cylin.
drici exiltentis fuper trilineg. Eodem modooften-
dgm s, pofle haberiia OE, ceacrum equilibrij
prnc dexeeri kOCA, cylindrict exiftzacs faper
trilineo , quia habemus centra zquilib-1j prifmatis
dexteri, & truncidexteri cylindrici exifteatis fuper
femiparabola; & pariter ex alibi d nobis distis, habe-
mus rasionem trunci dexteri fuper femiparabola ; ad
truncum dexterum fuper trilineo.
Sed trunci funittri

ADBOk , centrum 0o . LHG, L
zquilibrij . non fecar A"
OFE § fecundum abir / |
quam pulchram feri- K ’ %

em, quamuis numero ‘—\ C

poffic exprimi, in qua !

ratione fecetwr O B,
3 ali centro zquili-
brij ; quod nos exem. |
plificabimus in femi- ]
parabola quadratica.
In qua, quiaex dictis
in {chol. anteced. O E,
fecatur ab H, centro
zquilibrij prifmatis

ADBFOK, vt OH,
ficfubdupla HE; & pa-
riter fic fecaturin G,

0O 2 cen-
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centro zquilibrijtruncifinitri ABF O, ve OG, fit
ad GE, vt 3. ad 4.nempe vt 9. ad r2. ergo,qua-
rumtota OF, eric21. OH, eric 7. O G, erit 95
& HG, erit 2. Ergo quarum HG, erit r4. talium
tota OE,erit 147. OH, 49. & OG, 63. Cum
ergoex{chol. 1. propofit. 14.lib.2. fit prifma ABD
F Ok, adtruncum finiftrum ABF O, vt 1§ ad 8.
quiaficeft cylindrusad femifufumex ABF, circa
AF; erit dinidendo, truncus AB DO, adtrun-
cum ABFO, vt 7.ad 8, feu vt 14 ad 16. Fiat
GH, ad HL, vt ABOkO, ad ABFO. Ergo
L, eritcenerum zquilibrij trunci ABD k O, & HL,
erit 16, quorum OH, erat probata 49. Ergo reli-
qua OL,erittalium 33. Sedealiumtota OE, erat
147. Ergo talium reliqua L E, erit 114. L, ergo,
centrum xquilibrij trunci finitri ADBOK, cylin-
drici exiftentis fuper trilineo, fic fecabit OE, vt
OL, fitad LE, vt 33, ad 114. nempe vt 11,
ad 36.

Pariter exponemus e. g. in numeris in parabola
qQuadratica, in qua ratione fecetur O E, a centro x-
quilibrij trunci dexceri AkOC, cylindrici cxiﬁeq-
tis {uper trilinco ADB. Sit H, centrum 2quili-
brij totius prifmatis dexceri kKOECAF, & G, fic
pariter centrum zquilibrij trunci dexteri COEFA,
cylindrici exiftentis fuper femipasabola - Ergo ex
{chol. anteced. OH erit ad H E, vt 2.ad r.nempe
Vt 14.ad 7.& O G, eritad G E, vt §.ad 2.nempe

VE 15.3d 64 Quarum ¢rgotota QE, erit u,gz](i}um
. 4
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OG, erit 15, OH,
14. & GH, 1. Sier- 0 E
go farve AkOGC, ad ;
COEF A, ficrecipro- K \
c¢ GH, ad HL, erit ,
L, centrum zquili- |\ h\ C
brij trunci AKOC.
Sed cum totum prif-
ma it ad COEFA
(quia ad ipfum eft vt t
cylindrusex DF, ad
annulum ex femipara- B
bola ABF, circa.
D B, ex{chol. 3, prop. E
10.lib. 2.) vt 5. ad 4.
exfchol.2. prop.4. Lib.
3. erit diuidendo ,
AKOC,ad COEFA, D A
vt 1.ad 4. Quarumet-
g0 HG, ¢t 1. taliumerit HL, 4. Sed talium erac
OH, 14. Ergo reliqua OL, erictalium 10. Sed
OBE, erat talium 21, Ergoreliqua LE, erit 11, ERt
ergo OL,ad LE,vtne. ad 11.

SCHOLIVM IIL

Sed pariter intelligamus ABF, effe vnum exin-
finitis trilineis, (licce{chemanon exprimet ) cuius

diameter BF, bafis AF, parallelogrammum ci
[ I¢Y
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circumf{criptum fic DF, adeo vt AD B, fit {emi-
parabola cuivsdiameter BD, bafis D A. Intelli.
gamus cylindricos fectos vt fupra in anteced. {chol.
& omnia vt ibidem. Pariter in numeris eliciemus,
in quaratione [ecetur O E, a centris 2quilibrij trun.
corum cylindrici exiftcntis fuper femiparabola, quz
centra dariconcludemus veibidem.

Sed antequam hec exemplificemus , admonebi.
mus lectorem, fibi diligenter confiderandum efle,di-
uerfam e fectionem talinm cylindricorum i
{chol anreced. & inhoc NamianhoI-ameccd.fup-
ponentes A BF, efle femiparabolam cuips bafis AF,
{ cavimus cylindr.cam fuperipfaexiftentem, plano
tranfecnte per batim AF, & per O, punctum in la-
tere ; cylindricum vero exiftentem fuper trilineo
ADB, fen CkO, fecanimus plano tranfeunte per
diametromtrilinei kO, & per pun&umin latere A
Atin {chol. prafenti, fupponentes A BF, effe trili-
neim, cuius bafis A F, fecamus cylindricom ere-
um fuper ipf0, plano tranfeunte pe: bafim A Fytrl®
linei, & per O, pun&uminlatere: quia vero femi-
parabolaeft A DB, vel CkO, cuiusdiameter ok,
fecamns cy'indricum fuper ipfa fitum , planotran-
feunie per KO, diametrum femiparabole » & PEf
pun&amn latere A, .

Tranci autem finiftri ADBOK, cylindrici exi-
ftentis fuper femiparabola ADB, ficvenabimurin
OE, centrum zquilibrij. Sit H, centrum xquili-

brij prifmatis finiltri,& G, centrom zquilibrj _ta ua-
cifi-
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cifiniftri ABFO. Ergo exfchol. pri. OH, erit ad
HE, vt 1. ad 2. nempe vt 5. ad 10, & OG, erit
ad GE, vt 3.ad 2. nempevt 9. ad 6. Quarumer-
gotota OE, elt 1y. talium OH, cft 5. OG, 9. &
GH, 4. Ergo quarum GH, erit 20, talium tota,,
OE, erit 75. OH, 25. & OG, 45. Quoniam ve-
ro totum prifma A DBFOK, ad truncum finiftrum
ABFO, eftvt 6,ad 1. (quiacum ficad ipfum vt cy.
lindrusex DF, ad conicumex ABF, circa bafim
AF, ex citar. {chol. 3. propofit. 10, Iib. 2. cylindrus
eft ad conicumex 2. parte propofit. 1 5.lib.2. per con-
uerfionem rationis, vt 12. & 2. fet vt 6. ad 1.) Ergo
dinidendo erit truncus ADBOk, ad truncum.
ABFO, vts.ad1 Cum ergofifiat reciprocé vt
ADBOk, ad ABFO, fic GH, ad HL, fic L,
centrum xquilibrij trunci ADBOK; quarum G H,
erit g.talium HL, eriti. & quarum GH, erit 20,
talium HL, erit 4- Sed quarum HG, crat 20.
talium OH, erat 25. & tota OE, 7y. Ergota-
liom OH, erit 21. & LE, 54. L, ergo cen-
trum gquilibrijerunci A DB OK, cylindrici exiften-
tis{uper femiparabola quadratica, ac refc&i plano
tranfeanteper pun@umin latere & per diametrum
ipfins, (icfecat OE, fed DA, bafim femiparabo
lzin L, ve OL, ficad LE, vt 21. ad 54. feu
vt 7. ad 13.

_ Pariter fic reperiemus,in qua ratione fecetur OE,

4 centro aquilibrij trunci AKOC. H, centrum.

wquilibtij prifmatis dexter fic fecar O E, exfchol.1,
n
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vt OH, fitad HE, vt 2.ad 1. nempe vt 4. ad 2
G, vero centrum zquilibrij trunci dexteri COE
FA, ficdiuidit, vt OG, fitad GE, vtg.ad 1.
Quarumigitur O E, eft 6. talium OG, eft 5. OH,
4. & GH, 1. Quia vero ex prim. parte propofit.
15.1ib.2. et per conuerfionem rationis, cylindrus ex
DF, adfolidum extrilinco ABF,circa DB, dia-
metrum parabolz, vt 4.ad 2 feu vt 2.ad 1. cumfit
ctiam in taliratione, ex fchol. 3. citat. propofit. 1o,
lib. 2. prifma CKOEFA, adtruncum COEFA,
eritdividendo, truncus CKO A, adtruncum CO
EFA, vt 1.ad 1. Siergofiat HL, zqualis HG,
erit L, centrum aquilibrij runci KOCA ., Qua-
rumantemtota O, erat 6; taliom OH, erqq 4.
& HG, 1. ergo etiamtalium HL, erit 1. & O,
H E, 3.acpreinde equalis. H, ergo centram zqu;.
librij llius tranci KO CA;-fecat O E, bifariam,

PROPOSITIO I1I.

Datis iifdem , quain antecedent propofit. in parabols , 1 L,
e5? ad K F, rvt numerus paribole , ad duplum nume.
rum parabole conitate auctum., | '

Voniam enim eft vt FL, ad duplam LH

fic FK, ad KH; ergo &compgnendo, vt,t

FH, cum HL, adduplam LH, f¢ FH, ad Hk . B¢
permutando, vt FH, cum HL, ad FH, dupla
HL, ad Hk, Camverofitvriors FH, qum HL,

ad
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adroram FH, ficabla. -
tadupla HL, ad abla.
tam HK; ergo & reli-
qua FL, erit ad reli-
quam FK, vt totaad F
totam; nempe vt FH,
cum HL,ad FH, Cum
vero fit FH;ad LH,v¢ Il
duplus numerus parabo |
lz vnitate au@us.ad au-
merum parabole , eric
FH, cum HL) ad FH:
& confequenter, LF,
ad Fk, vreriplus nu-
merus parabol vnitate audtus, ad duplum nume-
rumvnitate auétum . Etdividendoeric Lk, ad K F,
venumerus parabolz , ad duplum numerum vnicate
auctum. Quod&c. ' |

SCHOLIV M.

Ex prefenti propofitione elicitur , quod k10,
( quam deinceps appellabimus alticudinem trunci
EFGB, quod ficincelligendum eritinalijs ) fic fe-
caturab I, centro grauitatis praditi rrunci, vt O,
fitad [K, vt duplus numerus parabolz vnitate au-
&uss ad numerum parabole. Nempe inprira, ve
3.ad s.Infecunda,vt §,ad 2, Intertia vt 7.ad 3.Ec

ficin infinitum, augendo antecedens biz;ario , gonf
¢

C
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fequens vero vnitate. Quod pfrét

Ik, nempe vt duplus numert vnitate auctus , ad

numerum. |
In eadem ctiam ratione erit B, ad IL. Cum

ergocxiftente EF G, prima parabola, nempetrian-

gulo, fit EF GB, Pyramis eriangularem bafim ha-
bens, fequitar propofitionem ab alijs propofitam,
inqua aflerunt B L, dutamavertice pyramidis ad
cenerum bafis, ficfecari ab 1, centro grauitatis py=
ramidis, v¢ BI, firad 1L, v 3vad 1, pofle effc hu-
ius corollarium, o o
" Quod vero 1, fit centrum grauicatis predictitua-
ci, patuit fupra , dum dictum fuit in HN, effecen-
trunt granitatis o nium paralltlogrammorum trun-
ci parallelorum paralle]bgramimo AG, & parier
in BL, efle centrum grauitatis prhninm Fa""’bqla.'
rumtronci EE G, nempe omaium planoram ipfi
parabolz GFE, parallelorum. ]
Fodem modo patet , fid punco B, ad nedium
pundum HD, mente inteliigamus ducilineam, 10
ipfa cffe centrumgrauicatis omnium parallclogram-
morum trunci dextcri CAEGB, & fubinde ipfrus
trunci. §i €rge per punéum M, centrum Q-
brij trunet, weente inrdligamus duci lineam parallg‘
lam 0y, feeantem pricrem du&?mSP““&}m in
quo fe fecant, crtcensium gram'saus pradiéti crun-

cidexcelle : ‘
- PRO-

litmum FH, BD, triangulac &R, B9, funt fi~
milia. Eftergo BO, feu Flkjiad KL, viOl, ad-
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PROPOSITIO 1V.

{ emerum grawitatis trumcl dexcters eylindrici exiSlentis fuper
quacunque parabola yrefect vt fiupra per bafim 5 & pun-
Eumin latere, fic duidst dius alutwdiem , vt parsnon

 serminans adbafine, fit ad velquan , ! quadruplus n.
merus runitate ankins , ad duplum numeriits wnitate
anttum .

B 0 P D

T diftintius dainde procedamus, infequenti f-

gura exponatur parallclogrammum FD, fe-

orfim antecedentis figurz,adeo vt triangalom BF H,
reprafentet nobis truncum finiftrum G EFB; trian-
gulum vero BHD, reprafentet nobis truncum dex-

terum AEGCB; K, fit centrum equilibrij crunct
. P 3 ﬂi‘

e i et T S
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finiftri; L totius cylindrici; M, dexteri; & T, fic
centrum grauitatis trunci finiftri: fit MP, altitudo
trunci dexteri BHD . Dicohancficfecari acentro
grauitatis pradicti trunci dexteri, vtpars terminata
ad M, fitadreliquam, vt quadruplusnumerus vni-
tate auctus, ad duplum numerum vnitate aucum.
Ducatur BQ, admedium puntum HD, {ecans
MP, in R, & occurrens FH, in §. Eritergo R,
centrum grauitatis trunci dexteri, quia hoc eft.tam
in MP, quamin BQ. Ob parallelifmum HS,
BD, &aqualitatem HQ, QD, erit HS, zqualis
BD, vel FH, Cum autem,ex chol. pri. propofit.
2. fit FM,ad M H, vt duplus numeras parabole vni-
tate auctus , ad numerum parabol , erit componcn-
dos FH, ad HM, fei $H, ad HM, v triplus ne-
merus vnitate aucus, ad numerum. Et rurfum com-
ponendo; erit SM, ad MH, vtquadruplus numerus
vnitate auctus, ad numerum . Sed conuertendo, erat
exfchol. citat. HM, ad M F,vtnumerus ad 6!uplum
numerum vnitate auctum - Ergo ex @qualierit SM,
ad MF, nempe ad BP; nempe MR, ad RP, vt
quadruplus numerus vnitate auctus, a‘d.duplum nu-
merum vnitate au&um . Quod &c. Eritergo MR,
ad RP, inpri. para, ve5.2d 3- In fegunda, vt 9.ad
s Intertia, vt 13.ad 7. & ficin infinitum , augendo
antecedens , quaterniario » confequens vero bina-
110, '

ALL

Pars Secuntla. iy

ALITEK

b
N
()

=

B e VvV P

N fequenti {chemate, ducatur L.V, in cuius me-
diopunéto T, erit centrum grauitatis totius cy-
lindrici reprefentatiab FD . Sit I, centrum graui-
tatis trunci finiftri, & ducatur IT R, occurrens MP,
inR. Erit ergo R, centrum grauitatis trunci dexteri
exdo@rinis Archimedisin 2queponderantibus . Di-
co MR, efle ad R P, vtquadruplus numerus para-
bolx vnitate aucus, ad duplum aumerum vnitate
auGum. Ducantr IX, TZ, parallele FH. Erit
ergoex fchol. propofit.3. K1, ad 10, feu MX, ad
XD, vt numerus parabole , ad duplum numerum
vnitate auctum ; nempe vt duplus numerus, ad qua.

druplum numerum binario auGum . Quarum ergo
| MP,
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M P, eft fextuplus namerus binario auétus, MX, eft
duplus numerus, MZ, quia dimnidia M P, erit tri-
plus numerus vnitate auctus , & XZ, erit numerus
vnitate aucus. Cum ergo truncus BH D, dexter
fitadcruncumifiniftrum BFH, ex propofit. pri lib.
3.reciproce vt F L, ad LH, nempe vt numerus pa-
rabolz vnitate au@tus , ad numerum parabolz; &
pariter cum fit idem truncus dexterad truncum fini-
frum, ve reciprocé 1T, ad TR. Erit & IT, ad
TR, vinuwerus parabole vnitate auct.s ad nume-
rum parabele. Sed propter parallelas 1X, TZ,elt
etiam vt 1T, ad TR, fic XZ, ad ZR. Ergo &
XZ,ad ZR, erit vt numerus parabola vnitace au-
étus, ad nome um parabolz . Quarumergo XZ, cft
numerus parabol vnitate auctus, Z R, eft numerus
parsbole. Sed ralium erat MZ, tiiplus numerts
vnitate au€tus, & MP, fextuplus numerus binario
au&us.. Ergo talium erit MR , quadruplus nume-
Tusvnitate auctus, & reliqua R P, duplus numerus
vhitate auctus. Fftergo MR, ad RP, vt quadru-
ph}s numerus ynitate auctus, ad dupium numerum
vhitatem auctumn - Quod &c¢. '

PROPOSITIO V.

Datis i fdlem , gue in Propo/it- 2.1 a’uplimta trilineos L ks
eftad KF, s conitas ad numerum trslimes binario
Mﬁ L}

Quo-

Pars Sechnda. 119
~\Voniam enim eft

ex hypothefi; Fk, -
ad kH, vt FL, addu- o
ptam L H; ergo & com- //1 T
porendo, vt FH, cum R /] b
HL, ad duplam LH, /‘i< AR

fic FH, ad Hk. Et | 7 /
permutando, erit FH, //.
cum HL, ad FH, vt |/ \/\\

dupla HL, ad Hk. B,;:é/_'_——-—-—-—'*ﬂ
Cum erga {ic vttotaad NS
totam, fic ablata ad a- b

blatam, erit & reliqua

ad reliquant , vt to-

t2adtotam. Eftergovt FH, cumH I, ad FH, fic
I.g,ad FK. Cum vero cx hypothefi, fic F L, ad
Ly, vt numerus trilinel ynitate au@us , ad vnita=
rem » erit duaous vicibus componendo FH, cum
H [, ad HL, venumcrustrilinei ternario auéus, ad
vnitctem. Quare per conuerfionem rationis , eric
FH, cum HL, ad FH, vtnumerus trilinei ternario
au@tus , ad numerum binarioau&um. Ergo & LF,
ad Fk, erit vt numerus ternario auéus, ad nume-
ram binario auéum. Et dividendo, erit LK,ad
k F, vtvnitas, ad numcram binario auctum. Nem-
pein primo vt 1-ad 3. In fecundoyvr 1.ad 4 Inter-
tio, vt 1.ad y. Eific ininfinitum, augendo confe-
quens vnitate,& retinendo vnitatem pro antecedens
. Quvd Xé

SCHO-
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SCHOLIVM.

Etiam ex prafenti propofit. elicitur, k O; altitu.
dinem truncifinifri EF GB, ficdiuidiab I, centro
gravitatis trunci, vt kI, fit ad I O, vtvnitas, ad nu-
merum crilinei binario auctum . Eft enim k1,ad 10,
vtLk,ad BO, fenad kF. | 1

Etiam L1,ad 1 B, eritin eadem ratione. Suppo-
fitoergo EFG, triangulo, etiam in prafenti elici-
tr, quod deductum eft in fcholio propofit, 3, citca
pyramidem.

PROPOSITIO VL

Centruom gramitatis trunci dextevi cylindrics exiftentis fuper
guék#h@m’iﬁfk’ﬁﬁ?ﬁ%*‘tr‘ihneo parabolico, f¢6%o vt ditumn
e§t i propofit. 2., fic dinidit esus altitudmem, vt pars non
termnans ad bafim,fit ad reliquam, cut nutierus quarers
1ar10 auctusyad nwimerum binario autinm..

ETfam in hac propofitione diftin&ionisgrati4
cxponatur in fequenti figura,tantum parallelo-
grammum F D, cum cateris vt in fchemate fupe-
rioriita ve BFH, gerat vicem trunci finiftri,BHD,
vero trunci dexteri- Pariternunc, k, fit cencrum
2quilibrij trunci finiftri, L totius cylindrici;M, trud-
¢i dexteri; & dacta M P, altitudine trunci dexteri,ic

R, €ius centrum grauitatis. Dicocfle MR, ad ﬁ P,

Pars Secunda, 121

S

) o P D

venumerus ttilinej quaternario auctus , ad numerum
binario auctum. Nempevt 5. ad 3. in primo. Infe-
eundo vt 6. ad 4. Intertio ve 7, ad 5. Et fic ininfini-
tuth augendo ambos terminos vnitate. Ducatur pa-
ritet. BQ, ad medinm punctum H D; inqua cum fic
eentriim granitatis trunci dexteri , quia in ipfa eft
centium gravitatis omniam parallelogrammorum
patallclorim.in {chem. propofit. anteced. ipfi EC,
tranfict per- K. Producatur hac donec concurrat
cum EH, producta in §. Quoniam HQ, eft xqua-
1 QD, & HS; parallela BD, eritetiamei zqualis,
hoceitipit FH. Cumautem ¢x{chol. prim. propo-
fi 2. it FM, ad MH, vtnumerus trlinei binario
auctas y ad vaitatem , erit componendo duabus vici-
bus, FH, cum HM, ad HM;nempe S$M,ad MH,
vt numervs tilinei quaternario auctus » ad vnita-

Q. tent,
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tem. Sed conuerrendo,elt HM, ad MFE, vt vni-
tas, ad numerum binario auctum. Ergo exzquali,
erit SM, ad MF, fetad BP; hocelt MR, ad RP,
“vtnumerus quaternario auctus,ad numerum binario
auctum. Quod &c.

ALITER

N fequentifchemate, fiat eadem conftructio, ve
in fecunda probatione propofit. 4. nempe duca-
wr LV, incujus medio puncto T, fit centrum gra-
wiatis totius cylindrici cuius vicem gerit FDs 1y fic
centrum granirat’s trunci {iniftei, & ducta [TR, 0C
carrens MP, fir R, centrum grauitatisuuncidcx‘
terl, ex famofis Archimedis doctrinis in zquepon-
derantibus. Dico MR, effead R P, in prafata ra-
tione. TZ',mpg—ri{er:apargEclx FH, BD.
Evitergo k I, ad 1O, exfchol. propofit.s. feu MX,
ad X P, ve vnitas , ad pumerum triinei binarioau-
ctum; nempe ve binarium, ad duplum nemertm..
quaternario auctum . Qualium ergo tota M P cf¥
duplus numerus {enario auctus, MX, eft binarum;
MZ, numerusternario auctus; & X Z, nunicrus vol-
tate auctes . Cum e go truncus dexter ﬁt%d truncum
fnittrym ex propofic, pri. lib. 3. reciproce vt FL,ad
LH, nempe vt numerus trilinei vairace auctus, ad
vRitatem; & parieer fic truncus dexter z‘ld‘rrungu:n
finiftrum reciproce » Ve IT,ad TR. EriclT, ad
FR, & confequente: XZ,ad ZR, vt numeius

Vil
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S

- K L M‘».H

1 .
\FZ
T\\n

I _

B o Y 2 D»

vnitate asetus, ad vaitatess. Qualium ergo XZ,
eft numerus vnitate auctus, Z R, erit vnitas, Sed ta-
lium erat MZ, numerus ternario auctus, & tota,
MP, duplus numerus fenario aucws, Ergo takium

erit. MR, nUMerus quaternario auesus »8 R.P, re-

liquasnumerus binario agctus - Dinidisergo R cqp-
erum gravitatis trunci dexteri BHD, ip pradidt
ratione ipfam M P, Quoderat oftendendym.

PROPOSITIO VIL

Centrum grauitatis prifiatis , quod et dimidinm cylindrici
exiitentss fuper parallelogrammo, fic diwidit evus altitids-

nem , cut pars terminataad bafim , fit ad reliquam vt 1.
ad 2.

Qa2 Sup
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tem. Sed contertendo,elt HM, ad MF, vt vai-
tas, ad numeram binario auctum. Ergo exaquali,
erit SM, ad MF, {etad BP; hocelt MR, ad RP,
- vtnumerus quaternario auctus,ad numerum binario
auctum, Quod &c.

ALITER

N fequentifchemate, fiat eadem conftructio, ve
infecunda probatione propofit, 4. nempe duca-
twr LV, incujus medio puncto T, fit centrum gra-
uitatis totius cylindrici cuiys vicem gerit FD; 1, fit
cencrum grauirad’s trunci finiltriy & ducta ITR, 0C
carrens MP, fir R, cencrum gravitatis trunci dex-
teri, ex famofis Archimedis doctrinis in zquepon-
derantibus. Dico MR, cifead R P, in prafata ra-
tione. TZ, I'K Tint p:;r’iter. patallcle FH, BD.
E!‘itcrgo ki, ad 1O, exfchol. pru‘;--oﬁr.s. {eu MX,
ad X P, vevnitas, ad pumerum c1nct binarioau-
ctum; nempe ve binarivm, ad duplum ntmertm
quaternario auctum » Qualium ergo tota M P, ¥
duplus numerus fenario auctus, M X, elt binarium;s
MZ, numerus ternario auctus; & X Z, nunicrus vl
tate auctes. Cum e oo rruncus dexter fit z{d truncum
{mittrum ex propofir, pri. lib. 3. reciproce vt Flsad
LH, nempe vt numerus trilinel vnitate auctus, ad
vhitarem; & pariter Gir truncus dexeey gd.trumu‘n
finiftrim reciprocéa et [T,ad TR, Erit 11, ud
TR, & conlequencer XZyad ZR,ve nux:}lei;us
i

-
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vnitate anctus, ad vnitatem. Qualium ergo XZ,
eft numerus vnitate auctus, Z R, erit vnitas, Sed ta-
lium erat MZ, numerus ternario auctus, & tota,
MP, duplus numerus fenanio auctus, Ergo talium

etit MR, numerus quatcrnarjp aiegisy & R.P, re-

liqua, numerus binario auctus . Diuidicergo R, con-
trum grauitatis trunci dexteri BHD, in pradicta
ratione ipfam M P. Qoderat oftendendum.

PROPOSITIO VIL.

Centrum graustatis prifinatis , quod ¢St dimudinm cylindrics
exiitentss fuper parallelogrammo, fic dimudst eus altitisds-

nem , Ut pars terminata ad bafim fit ad relquam vt 1.
ad 2.

Q2 Sup-
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Vpponamus EFG,
efle parallelogram-

mum , cuius diameter
FH, & cylindricus fu-
per ipfo exiftens fir pa-
riter divifus in duos
truncos , quierunt duo
prifmata, Pater cum
hzc prifmata fint fimi- ,
lia, & zqualia, etiam QY
altitudines ipforim &
qualiter , ac eodem mo-

do fecari ab ipforum
centris gramitatis .’ Sit - ~ -
ergo kO, altitudo prifmatis finiftri EFGB, &
I, fit eius centrum gravitatis: “Dico k1, effe dimi-
diam ’lmir‘n"lgmiiliﬂ,;vt t,ad 2. nem-

!

a

il

C

pevtz.ad 4. ex {chol, print. propofits2. Sed FL, eft.

ad LH, vt 3,ad 3. Ergo Lk, erit ad k F, nempe
ad BO, vt 1. ad 2. Sed ob (imilitudinem triangu-
lorum LkI, BIO, eftve LK, ad BO, fic k,
ad 10. Ergo kI, eritdimidium 10. Quod &e.

oo L o |
SCHOLIVM
Sedhzepropofitio eft etiam manifefta ex ec.quod
prifmadimidium cylindrici, feq parallelepiec exi-

flentis fuper parallelogrammo , aliud not o:t, gram
alius cylindricus fuper triangulo ex .. V-g-in

!
[3

o US

.

coe, ary Sc’mﬂd'it.: L AL
{chemate fequenti, prifma A DBF Ok, dimidium
parallelepipedi kF, exiftentis fuper paraliclogram.

mo DF, aliud noneft, quam.cylindricus , cuins op-

pofitz bafes triangula ADk, OBFE. Eius ergo
centrum grauitatis erit in medio linex ungentis
centra grauitatis oppoficorumtriangulorum KDa,
OBF. Eiusergo altitudo fecabitiir ab eius centro
grauitatis, vt fecatur linca dudtad k vertice vique
ad bafim, per centrum grauitatis trianguli tranfiens ,
adito centro gravitatis ; nempe:vt parsad k, termi-
nata, fic ad reliquam, vt 2.ad 1. Hzcfuntclariffima.
Omittantur ergo. -

"PROPOSITIO VIIL

Poffumus afsignare vationes i guibus fcentud altitudimes
trancorum c.y[indr(cqrqm fuper mﬁmthrdmdixpméom
¢is cxitentm, ac vefeciorum plansdliagonaliter rrane-
unte per diametrum tvilinei , at peX puncBum ia butere ; 4b
ipforam centris gramitatis,

ESto qualibet femiparabola ABF, cuius balts
, AF, diameter BF, cum fibi circumfcripto
barallelogrammo D F » adeo vt BDA, fit trili-
eum cuus diameter B D, bafis D A. Super pa-
ra,uelogrammo intelligatur cylindricus rectusfectus
diagonaliter plang tranfeunte per AF, & per OK.
Hic dividiwrin dyo pri{mata, finiftrum ADKOFB
&dextctum AKCEFRQ: g prifma finiftrum; V&
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explicatum fuit in {cho-

linm 2. propofit. 2. di- o LHG »

uiditur in crancum fini-
firum ABF O, cylin-
drici exiftentis fuper K
femiparabola , & in - \ c
truncum ADBOK, ,
cylindrici exiftentis {u-
pertrilineo A DB, ac
refe@i plano tranfeun- .
teper dramerrun k O,
ac A, pun@umn in la-
tere . Pariter prifma B F
dexterum dividitur- in '

truncum  dexterumes
COEFA, cylindrici |
exiftentis fupc:"r'Te’rﬁtT A\
parabola , & in trun- A

am OkCA, cylin- findii
drici exiftentis fuper trilineo. Truncorum ¢y l{n. r}-
corum exiftentium fuper femiparabola, hoce exg -
dem duplicatorum ad partes BE, .a(ﬁgnamr{u‘ls é”
pra, inquibus rationibus fecentur iplorum aluitd (!
nesab ipforum ceneris grauitatis. Nempe trun? i-
niftri, in (chol. propofit. 3. (truncus enim prxiens
ABE ), eltidem cum trunco E FHB, infchema-
te illivs propofit. ) tryncivero dexteri in pr'opoﬁ't. 4-
Nuncinzelligimus oftendere Poﬂ'c doceri,in qmbus

rationibus {ecentur altitudines truncorum ﬁgggk’
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xOCA, fcu ipforum ad partes B E, duplicato-
rum, ab ipforum centris grauitatis; hoccft v. g in
prifmate finiftro, fuppofito H, efle ipfius centrum
zquilibrij; G, trunci ABFO; & L, trunci AD
BOK, fihzc folida appendantur fecundam OQE; pa-
tetquod {1 per L, ducaturin plano O F; vique dum
occurratipfi BF, parallefa OB, EF, inhacefle
centrum grauitatis duplicati trunci AD BOK, ad
partes BE. Haclinea a4 nobis nuncupatur altitudo
ttunci, inqua dicimus pofle affignari, inqua ratio-
ne feceturd centro grauiratis illius trunci duplicati.
Idem intelligatur in prifmate dextero. Sed vecla-
rius procedamus, exponatur tantum parallelogram-
mum B E, cum fuo diametro OF, adcovt BOF,
triangelum nobis reprefentet prifma finiftrum ;
triangelum OEF, prifina dexterum; HK, firal-
tizudo prifmatis finiftri AD BFOK, duplicati ad
partes BE, doctaper eius centrum aquilibrij, adeo
vt in ipfa {it centrum graviratis duplicati prifmatis ;
GM, f{ir aldtudo duplicati trunci ABFO 5 L1,
duplicati trunci A DBOK, inquibus pariter fintip-
{forum truncorum centra grauitatis. Sit N, centrum

-grauitatis duplicati prifmatis; P, verofircentrum

grauitatis duplicati trunci exiltentis {uperfemipara-
bola. Duta ergo PN Q, {ciemus ex Archimede
in queponderantibus, Q, effe centrumgrauiratis
duplicatitrunci A D BOK, exiftentis fuper tnlineo.
Ducantur PR, NT, parallclz OE. Ex propo-
fit. 7. {cimus, in qua ratione fecctur HK, ab M,
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como grauitatis - duplicati- prifmatis . Pariter ex
fcliol,propofit.3.fcimussin qua ratione feqetur GM,
in P, acentrograuitaus duplicati truncl ABFO.
Scimus ergo quanam it ratio, quamhabet LR, ad
R Y, & quznamfit illa, quam haber LT, ad TI.
Ex propofit. 14. lib. 2. fcimus, quz nam fit ratio,
guam habet PN5 ad NQ_(quia {cimus ratio-
nem, quam habettruncus ADBOX, ad truncum
ABTO, cltenim adiplum vt exccﬂus.cylmd‘m ex
DF,circa AF, fupra femifufum ex ABF, cirea AF.ad
iplum)& confequenter,{cimus cam,quam habetRT,
ad T Q, ob parallelifmum RP, T N. Eigo patct,
nos ofle fcire,in quarationt {ecetur .L I, dcentro
grazitats Q. Sed hecclarius percipicnturin {cho-
liofecuenti. -

Eghfq quidem intrunco A DBOk. Cqumodg)
zatem feceruraterrado duplicati trunct Aka C3 a
{10 centro grauitatis, {cicmus fic. Stt ‘&i <, altitu-
dotortius cylindrici‘cxiﬁentis {uper trilinco ADB,
& confequenter eius duplicati ad partes B Ey rrar:-
fiens per cius cencrum aquilibrij H. Ergo mme

~

dio pungto N, ipfius HE, et centrumgrauitarss

hunas duplicati cylindrici . Sic Q, vt prisced~

crum raniatisduplicatitrunct ADBO K; “?‘Qf’
producatnr QN prius ducta, viguead P, crxt“_h
centrum grauitatis duplicati trunci AKQC. :Sn}t
juriom N Ty PR, parallele v prius, ipli O g
lam{cirus rationent, quam habet HN, ad N&
fod L L, ad T Puariwer feimus rationcmia quz

‘ ) 3 e —
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haber L Q; ad QI. Rationem vero, quam habet
PN, ad NQ, feu RT, ad TQ, fcimus ex
{chol. propofit.8. lib. 3. in quaaffignamus rationem,
quam habet conicus ex ADB, trilineo reuoluto
circa diametrum D B, adfolidum ex eodem reuo-
lutocirca FA; {ciemus ergo etiam facile rationem
LR, ad RI, feu GP, ad PM. Eigo poflumus
{cirein quibus rationibus fecentur altirudines pree-
dictorum truncorum duplicatorum ab ipforum cen-
tris grauitatis . Quod &c.

SCHOLIVM

Sed in numeris funt hec omnia exemplificanda,
1 .y . . . . . .
vecanus , & diftintins fupra dicta intelligantur .
R Exen-
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Exemplificabimus in parabola quadratica, & prius
uidemin trunco finiftro. |
In hac, HX, altitudo prifmatis finift:i, ficfeca
turabeivs centro grauitatis N ex propofit.7. vt
HN, fitdupla NK. GM, veroaltitudoduplicati
trunci finiftri A BFO, cxiftentis {uper femipara-
bola, fic fecarur ab cius centro grauitatis Py vt G P,
ficad PM, vt 5.ad 2.ex(chol. propofit. 3. Qualium
ergo tota L1, eft 7. talium GP, fed LR, erits.
& HN, et LT, erit g.cum 3; vnde talium erit
TR, :. Quod i hzcmuliplicentur per 21. qua-
lium TR, erit 7. talium tota L1, erit 147. LR,
tos. & LT, s8. Cumvero fic PN, ad NQ,
fen RT, ad TQ, vt truncus ADBOk, ad
truncum ABFO, nempe ve exceflus cylindri ex
DF, ad femifufuncx A BF; nempeex {chol. prim.
propofitigtbrrve7oad 8. qualium R'T, erit
< raliom TQ crit 8. Ergorcliqna LQ, erit ta-
jiam go. quiatota LT, ralium crat 9%, Cum er-
go talium torr L1, cffet 147, rehiqua QU erit g7
fecatur ergo L T, alticudo trungi du\pli’catl -Ai)B'-;)k,
intrilineo parabolico quadratico a Q, ciuscentro
grauitaus, vt LQ, firad QI vt 9o.ad §7. & fub-
uiplando terminos , ve 30.ad 19,
Trunciverodexteri AkOC, duplicati fic repe-
yiemus rationem in quafece:ur cius altitudo ab cius
centro granitatis. Hk, altitudo duplicaticylindrici
A D B OCk, fecatnr in medic ab eivs centre graui-
wats N, Qualwncrgrota LI, eft 49.& L Qs
30
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so.taliumerit HN, fed LT, 24, cumdimidia; &
talium erit QT 5. cum dimidia. Ft multiplican-
doomnia per 6. Qualium QT, erit 33. talium to-
ta L], ent294.LQ, 180 & LT. 147. Sced cum
fit QN, ad N D, nempe QT, ad TR, reciproce,
vetruncus AK OC, adtruncum ADBOk; nempe
vtcanicusex ADB, circa D B, adfolidum ex ¢o-
dem circa FA; nempe ex fchol. propofit. 3. ve 3.
ad 7.nempe vt 33, ad 77. Qualium QT erit 33,
tahun} TR, erit 7. Sedtalium LT, erac 147. Er.
gotaliumreliqua L R, erit 70. Sed taliumtora LI,
¢rar 294. Ergoralium reliqua R, erit 224. Seca-
tur ergo L1y in R, feu GM, altitudo in P, 3 cen-
tro grauitatis duplicatitrunci Ak OC, fic vt G P,
parsterminans ad bafim, fic ad reliquam, vt 70, ad
224& Nempe reducendo ad minimos terminos, vt
5. ad {6,

R PRO-
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PROPOSITIO IX.

Poffumus afsiguare rationes , in quibus (ecentur altitudines
truncorwm. cylindricorum fuper infinitis Semiparabolis,
quarum exponentes fint numeri pares , exiStentium , ac
refecEorum plano dragonaliter tranfeunte per diametrun

paraboliey ac per puniEum in latere, ab ipforums centrrs gr
uiratis ,

SVpponamus ABF,
efle quodlibet ex
infinitis tnlineis , cu-
ius bafis AF, diame- \\
ter BE, cum fibi cit- o
cumfcripto parallelo- ‘ \-\
grammo D E, fic vt |
BDA, fit femipara-
bola, cuius diameter
BD, bafis DA, Su-
per panallelogrammo
It cylindricus rectus

{c&us diagonaliter pla- b F
RO tranfcnte per A F, |
& per Ok. Hic dini-
ditur in duo prifmata ,
& quodlibet prifing in

D A

duos trunces , vt fi.
fus explics.um foir in

o LHG

'(f -'
p!‘! T
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“ancipio propofit, antecedent. Dicimus nos pof-
fe fcire , in quibus rationibus fecentur altitudines
truncorum duplicatorum ad partes B E, exiftentium
fuper fenﬁparzzbola A DB, cuius exponens fit ny.
merus par , ab ipforum centris grauitatis . Etiam
nunc claritatic gratu, exponatur parallclogram vum
BE, & HK, (i altitudo duplicati prifmatis finift ;
G M, fitaltitudo duplicaticrunci ABFO, cxiften-
tis fuper trilineo. Sit N, centrum grauitatis dupli-
cati prifmatis, & P, centrum grauitatis duplicati
trunci ABFO. Pariter fit L, centrum zquilibrij
duplicati trunci ADBOK, exiftentis {uper femi-
parabola A DB, talis cylindrici, qui fie feCtus pla-
ho tranfeunte perdiametrum O K, femiparabole
kOC, &pundum A, inlatere (‘huius enim trunci
poffe nos habere centrum zquilibrij L, patait in
{chol, 3, propofit.2. ) In L1, ergo cius altitudine,
erit eius cencrum grauitatis. Si ergoducatur PN,
quz producatur vique ad Q. erit Q, centrum gra-
uttatis duplicatitrunci ADB O K. Ducantur NT,
PR, parallelz vt prius. Ex propofit. 7. fcimus, in
qua ratione fecetur Hk ab, N, fou L], 4 1. Ex
£Ch°1' propofit. 5. {cimus rationem GP, ad PM.
ted LR, ad R 1. Rarionem PN, ad NQ, feu RT,
ad TQ, feimus ex piim. parte propofic. 15.lib. 2.
M quadividendo, affignatur ratio exceflus cylindri
€ DF, fupraconicum ex trilinco 4 B F, reuolu-
tcircabafim AF, ad ipfum poterimus ergo ctiam

{cire rationen L Q. ad QL £
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{7 Eodem modo , quo factumeft in propofic. ante.

ced. poterimus {cire , quomodo fecetur altitndo

trunci AkOC, ab eius centro grauitatis ; fuppo-
nentes Hk, effe altitudinem totius cylindrici
duplicati exiftentis fuper femiparabola DBA;
Q,, effe centrum grauitatis duplicati trunci AD
BOk; & GM, efle altitudinem dunplicati trun-
¢ AKOC. si enim QN, rranfiens per N,
medium pinum Hk, producatur viquead P,
“erit Py centrum grauitatis duplicati trunci Ak
OC. St ergo rurfum RP, TN, parallelz,
vt prius. lam fcimus HN, zquari Nk, &
LT, zquari TI. Scimusrationem LQ ad QL
Rationem QT, ad TR, fcimus ex coroll. 3. pro-
pofit. 4.1ib. 3.in qua aflignata fuit ratio, quam ha-
bet conoides parabolicum ex femiparabola A D B,
reuolutacirca DB, diamerrum, ad annuluntex c2-
demreuoluta circa A F. Ergo facile poterimus fci-
re rationem LR, ad R1, fed GP; ad PM, Quarc
8¢. Quod &e.

SCHOLIVM.

Sed exemplificatio per nUMCIoS, vVt factumeltin
fchol. propolit. anteced. dilﬂCld.ablt‘ hac omma‘;:
Supponamus ergo vt prius, nOS difcurrere, % edxe -
pificare in parabola quadratica- HWN, eft dup
Nk (quia altitudo prifmatis ) ¢ propofit. 7. 1>

vero, eritad P M, Vi 4- ad 1. exfchol. propéﬁ;:)-

Dars Secunds, 138

£/

I I X KX 3

Qualicmergotota LT, eft s.talium HN, feu LT,
erit 3.7 LR, 4 & TR, :. Et qualium TR, erit
5. talium tota LI, erit 37. ;3 LT, erit 255 LR,
30- Cum ergoficreciproce PN, ad NQ, feu RT,
ad T Q,vttrancus A D-B Ok, adtruncum,ABFO,
nempe veannolus ex femiparabola D B A, reuolu-
tacitca A F, adconicum ex trilinco A BF, circa
bafim F A; & cum it talis annulus ad ralemconi-
cum ex 2.parte propofit. 1 5. 1ib.2. per conuerfionem
rationis , & dinidendo, vt 5. ad 1. Erge qualium
RT, erit 5. talium TQ, erit 1. Cum ergo talium
cfce LT, 25. & L1, 37 ¢, Erit talium L Q, 24,
& Ql, 13.} Eftergo LQ, ad Qls vt 24.ad 13 1.
nempe vt 16.ad 9.

Trunci vero AKOC, fic reperictur centrum.

gra-
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itatis
grauitatis in numéris. Sit Q. Centtﬂ‘t?;sg;i‘;“cad
duplicati trunci ADBOK, & N',a;bola ADB.
cylindrici exiftentis fupey femip R e LT,
Qualivm ergo L1, eft 25. tallqm& QT, 3 Et
dimidia L1, eft 12.: L Q, If.ef’c &L,
qualium QT, eft 3. taliulf\In I;d,NP, fen vt QT,
lg ';'RCLFIC] rircgigrgév:rglcu,s Ak Qca at}m[‘;‘zug:
XDBOk, ;empc conoides ex {'emxparab(; ;:n oy ca
retol  circa diametrum DB, ad annulu hex e
g CA F; & cum fit conoidesad amllp u dT’
j e::ic;.r?eicorc;ll. 3 propoﬁt-4- m}’_- 3;;1;;‘; ’,”Cr?it s
iqua RI.erit 1§ s S i nenr
f;nrgq?xénter GP, ad PM-vrs. 5 ad 1.

pe vt 4.ad 11, - PRO-
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PROPOSITIO X,

Trunar finiStricyloodrici vecki exiStentis fuper ﬁmtlpd)':déoi'ﬁ‘
quactnque yrefecti plano tranfeunse per bafim [emipara.
ol y € per punctim in lasere , centrum equilibrif in bas

- fiafsignare, '

[ Sto femiparabola quacunque ABC, cuius dia-
E meter A By bafis BC, fuper CAB, verdintel-

lecto eylindrico recto, fecto hic diagonaliter plano
tranfeunte perbafim CB, & per punum in latere,
dividat ipfum in duos truncos » & truncus finifter
fit CABD; huius oportet inbafi ABC, centrum
2quilibrij affignare. Dinidatuy AB,inE vt AF,
fitad EB, venumerys parabole vnirate anus, ad
duplum numerum parabola ac per E, ducatur EF,
indefinita parallela B C, baf; femiparabole, Erit er.
goin EF, centrym zquilibrij trunci CA B D, fe-
cundum bafim appentr, ex (chol, prim. propofit, 2.
Quoniam vero ex fchol.propofit. 1. truncus CADB,
f’cproportionaliteranalogus cum femifufoex CAB,
circa CB, & cum omnium femifuforum (i repet-
tumin CB, centrum grauitatis in propofit, 3. mj..
querepertumin CB, centrum zquili-

fcell.eritquo
Li1) trunci CADB, -Sit hoc G. sj ergo per G,
» €tiam in ipfa ene centrum

ucawr parallels A

‘e‘rrcimh‘brl) illivs trunci appenfi fecundum bafim, sed

a0 EFy Ergoin F, yb; fefecant, Inuentum et
€rgo
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ergo F, centrum zquilibrij trunci appenfi fecundum

bafim. ngd &e.
SCHOLIVM

Siergod pun@o F, erigaturaltitudo trunci 2qua-
lis D A, ipla ficdinidetur a centro grauisatis trunci,
vt diuifa eft in propofit. 3. al. itudo trunci duplicati.
Quod-intelligendum eft cviam 10 {cquentibus: pro-
pofitionibus , in quibus reperientur centrd zquili-
brij in bafi dimidj illorum truncorim, quorum du-
plicatarum reparta fuerunt in alutudinibus centra
grauieatis. .

PROPOSITIO XL

Trunc ,dcxtdri eit}ﬁlem ey[iﬂdrfcﬁ: centilh

bafi reperire,

Ed clo ciufdem cylindrici erancus  GeXter
kLHEBC, haius oportetin kHL, femipa
rabola, ceatrum zquilibrij crunci fecundum ipfam
appenfi, reperire . Diuidatur kL, in O, ¥ it
K0, ad OL, vt duplus numerus parabol vhitate
glauh adfnum‘eru‘m parabola?, & pCl'- 0O y E‘lﬂ?&tﬂf
M, indefinita parallela bafi LH: Ergoinipf2,
e? fd}gl.;prim‘ prhpoﬁc. 2. efit centruti xqulh.brv]
tlinctappenf fecundum bafim . Ru {.im , quoniam

e . p
¥ {chal, propofit. t« trungus cit prop Qmomil‘tcf
. analo-

Pars Secwnda. 139

analogus cumannuloorto ex revolutione femiparaZ
bole HkL, circaducam perverticem k, ipfe HL
parallelam 5 ergo HL, fecabitar eodem modo .?:
centro zquilibrij trunci, ficuti fecatur axis illias an-
{mlx a centro grauitatis ipfins. Dwidaturergo LH,
]; F_’ Vfﬁ‘ LN, ad NH, vtduplus numerus pan?.
; :&aa vmtlgte a}x&us s ad duplum numerumternario
um, ficuti ex propofit. 18. lib. 4. fecatur pradi-
ctus axis a centro grauitatis annuli ex femiparabola ,
S 2 circa
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circa duGam per verticem bafi parallelam , & per N,
ducatur parallelaaxi kL, femiparabolz, occarrens
priori parallele duGa in M. Patet punctum M, efle
centrum zquilibrij quaficum.

ALITER

Vpponamus duos truncos, nempe finiftrum , &
dextrum (imul vniriad reftituendum totumey-
lindricum, vtbafis K H L, nobis reprefentet vaam
oppofitarum bafium totius cylindrici exiftentis fu-
per {emiparabola. Ergo centrum zquilibrij totiqs
!luius cylindriciappenti fecundum bafim HkL, enc
tdem cum centro gravitaris femiparabole HKL.
Inuenietur ergo ex propofit. 5.lib- 3. M, centrum
grauitaris femiparabola , & fit P, ex propofit. ante-
ced. centium 2quilibrij crunci tnferioris a ppenft fe-
cundum HkL, & it do@a PM, quz talicer fit
produ@taad Q, v fitreciproce QM,ad MP, vt
truncusinferior ad fuperiorem . Erit ex Archimede
‘dzqueponderantibus, Q, centrumzquilibrij trun-
Cifuperioris HKLBC, appenfi fecundum H kL.
atetergo, qualiter dato centro zquilibrij in bafial=
terutnus truncorumy, ftarim poflimus ex proportionc‘
rincorum ad inuicem, aflignare in eadembafi cen-
tm zquikibrij alterins trunci . '

'ae ratonem trupcorum ad inuicem cylin:drici
xiltentis fuper (o,

fim {cmipayabqlx

» & pun@um n latere refecti, ha-
| bemus

iparabola quacumque, & per ba--

- Pars Seewnda, 141

K

betnuséx coroll e, propofic . L 5.«
o mic: coroll.pri, propofit. 4. 1ib. 3. vbj aflignan.
o, o nﬁe:.repertz inter infinitos fufos paraboli-
g rn - ¢05 annulos ex femiparabolis renolyris
b 1p l\is lI:i veruge tangentes,

er - - |

» ducta 3 1, habebi

Propat . Ititudine trunci habebimus ex

in :
tiS trungq Qua ratione fecetura centro grauita-

PRO-
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PROPOSITIO XIL

Truuct finiS3ri cylindrici vects exifientis fuper femiparabo-
lay cuius e xponens fis mumerus par, ve[ef¥iplano eranfenna
seper axim femiparabole , @7 per punEum inlatere , cens
trum equlibrij 1n bafi afsignare.

SEd fupponamus CADB, eflc truncum fini-
(trum cylindrici {uper femiparabola C A B, exi-
ftentis, cuins axis CB, bafis AB, refedi plano
tran{eunte peraxim C B, & per punétum D, in la-
terc;fed C A By fitgenerisillarum, quarum.expo-
nenres funt numeri pares. Oportet in CAB, re-
perire centrum zquilibrij trunci appenfifecandum
ipfam. tnueniatur ex {chol. 3. propofit. 2.in A B,
E, centium zquilibrij trunci; & CB, ficdividatur
mnG,viCG,fitad G B, vt dimidium numeri pa-
rabole vnitate au@um , ad dimidium numert para-

bolz. Erit G, ex propofit. t 4.lib. 4. ceatrum gra-

bitatis conoidis orti ex reuplatione femiparabola

CAB, circa CB. $i epgopegpm&a E, G, ducan-

tWrparallele. BC, & BA, PUU&‘“?‘ F,in quo fefe-

€ant, erit centrum zquilibrij trunci appenis fecun-
bafim, Quod &e. .

Per F, ereaaltitudine, habebimus inipfa cen-

HIUT Brauitatis ex propofit. 9.

PRO-
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PROPOSITIO XIIL

Trwnsci dextericinfdem cylindrici, centrum equilibrif in bafy
% ig‘yﬂ re,

Runcidexteri HkLBC, eiufdem cylindrici,

. ficinueniemus centrum 2quilibrij.in Hk L.

Ex (chol. . citat. propofit. 2.inueniemus in k L, bz
i femiparabolz O, centrum zquilibrij crunci . Cum
verotruncus fit proportionaliter analogus cum an.
nulo orto ex fémiparabola reuoluta circa dudam per
extremicatem. K, HL, diametro parallelam , axis
talis annuli; fécabivur in eadew ratione, in qua feca-
tur HL, 4 centro zquilibrij trunci. Sed expropo-
fit. 33. mifcell. habetur, inqua ratione fecetur axis
ilhusannuli. Ergo habebimus etiam pun@tum N,
centrum &quilibrijtrunci. “iergo, vt prius, duca-
mus OM, NM, parallelas kL, H L, fefe fecantes

in M erit inuentum M, centrum zquilibrij trua-
cipradicti.

ALITER,

S Vpponamus r:fum , duos truncos vairi, vt M,
St centrum femiparabole , & confequenter to-
tius c_y}mdrici. Sit pariter P, centrum zquilibrij
trunulmﬂ ];ﬁ P M, ducatur, & ﬁc plOducafur ad

Q villy reciproce QM, ad MP, vt truncus&fmi-
’ ¢y
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fier , ad truncum dexterum; erit Q, centrum 2qui-
{ibrij pradictum. Sed ratiotrunciad truncum habe-
turex coroll. 3. propofit. 4. lib- 2, in qua affignatur
ratio , quam habet quodlibet conoides parabolicum,
ad annulum cuivslibet femiparabola, reuolutz circa

arallelam  diametro ductam per  extremicatem
Eaﬁs . '

- Centrum gravitatis in altituding trunci demifla 2
punto M, habetur ex propofit. 9. '

PROPOSITIO XIV-

Tranci finiStri cylhmdrici rec?i exiftentis fuper trilinco pars-

balrco y cuins exponens /?t numerns par s nﬁﬂi P[‘m" tran-

feunte per bafin trilines 5 € punétnni inlatere , centriem
wquilibriinbafi afsignare .

JEd fupponamus CA B, effe quodlibet exinfini-

J tistrilineis, cujus exponens fitnumerus par, &
coiusaxis fic A B, bafis BC, &pariter'fupponamus
CADB, effe truncum finiftrum cylindrici rectiexi-
ftentis fuper trilineo, & refei plano tran{eunte per
CB. bafimtrilinei , & per punctum in latere; hutus
Oportear reperire centrum xquilibrij in bafi, fecun-
dum ipfam appenfi. Diuidatur, AB; in E, vtfit
1‘: flrfg EB, vt numerus erilinei vnitate auctus ad
trum acznv.il‘sr-l.t €rgo 1n E.'F’ parallcla _BC’ _ccﬂ'
fit. Clu‘ml rij talis trunct, ex fchol‘._pnm.. plop§-
& Cum avtem trancus fit propomonalxtlef ana-

0gus

oY

logus cum conico orto ex revolutione trilinei CAB)
F'mb.aﬁm BC; & cumin 1chol. propofit. 3 3-'mi:'
cclldflignatus fretit modus reperiendi G, centtumy
geahitatis illivs conici: erit confequenter patefadtus
n}aehsgg mueniendi G, centrum 2quilibrij illias erum.
;:’F i;ergo per G, ducatur parallela A B, fecans
uo,d . bEnc muentum F, centrum zquilibrij
quodqurrebarur, Quodfiab ipfo erigaturalritudo
T ounch
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trunci . inipfa habebimus ipfius centrum grauitatis
yN1p

ex propofit.

PROPOSITIO XV.

Trunci dexteri einflen cylindriciy centrum agquilibrij in baf
reperire .

Runci dexteri HK LBC, fic reperiemtscen-

trum zquilibrij. Dividatur KL, i O, vt

fit kO, ad OL, vt numerus trilinei binario auus
ad vhitatem . Ergofiducatur O'M, parallela LH,
critinipfa, ex fchol. prim. propofit.2. centrum zqui
librij pradidi trunci. Cumvero truncus fit propor-
tionaliter analogus cum folido orto ex rotatione tri-
linei H& L, cirga axim conoidis ; fecabitur LH, ab
N, centrograuftatis tranci, {icutifecatur ayis conok-
dis ,a centrogtanitatis folidi ex trilinco fic reucl to.
Sedex propofic. 5. lib. 4. axis conoidis ficf‘i’catt‘ﬁ‘ﬁ
centro grauicatis illins (olidi, ve pars ad verticem, fi‘t
ad reliquam, yrdimidium numeri conoidis, fcutrili-
ngivnitate athuim, ad fefquialierum pumeri conot-
dff{}’;niiateéuétum. Ergo& fic N, centrum:eqwhi
brij trtinci  fecabit LH. Seceturefgo ficin N. St
per Ny ducatur NM, parallela Kly punéum M,
(ztccurfus‘cum priori parallcla , crie cenurum qUEs

i |

ALI-

Pars Secunda. 147

ALITER.

2 Ed etiam nunc, fupponentes ambos nuncos

) coniungi ad conftituendum totusm cylindri-

cum ; haius habebimus M, centrum zquilibrij to-

tius cylindrici, quia ex propofit. §. lib. 3. habemus

etiam M, centrum grauitatis trilinei HK L. Sier-

gofic P, centrum zquilibrij trunci inferioris, ixﬁ&a
T 2 P >
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PM, & produ@taad Q, in razionz1.. ';; T
rum ; repertum erft Q. c?ntmm;‘x%n, e
dexteri « Katio autem truncorum aflignata {lu
coroll,z.prop.4.lib.3.in qua tradica fuitratioac v
cem folidorum ex trilineo circa b'ai."lm K L , & i
axim conoidis. Centrum grauitatisin almu@memfnm
¢i demifla 3 punto M, habemus ex citat. pro-

pofit. 5.

PROPOSITIO XVI.

s oo Lol v o xiflentis We 11

Trunci finiftri cylindrici rec¥s exifentis ﬁ;pfr qu”ym "

lineo parabolico , refeéti dragonabiter plano tran(éu qum
diametram trilines, @ pev puniiuinin Latere , cen

| gqu(lrér:’j inbafi afsignare .

-

A $t i CAB, quodiibek cx infinics trilines
 .parabolicis, cuiusdiameter CB, ba D i

CA DB, vero fit truncus finifter ,cyhndngx rb;"rlan-
per trilingo exiftentis , ac plano diagonaliter fate-
Co néum mlaee

feunte per diametrum B C, ac D, punc .
rerefecti. Huius truncioportetin CAB, (c ml;t ine
zquilibrij adinuenire. Ex .{:ChOI'.f" propo lti;i'h:brij
Genigtar in A'B, bafiuilinei E; eencru Q1T
trunci dppénfi fecundum. AB. &1 ‘?’5" dlu f,a i'ero nc’i
parallcla BC, inipfaerit ccntrum 2quilibn) soc b
Appenfi fecundum bafim. Pariter; quia tranc rota-
proportiongliter analogus cum conico orto 28 Ji-
tione rilinei AB €, circa diameerum BC, &5 &

uide-

-Inuenictur ex propofi. §.

. _ - DPars Secunds, S 85
-ridemrdcentro equilibrij tranei ficur fecarur 4 ceit.
Hesarninat’s cofict, - Dinidawt CQ, in.G, vific
"UG,ad GB, veduplus nuisiériis cdnici viitate ai.
&us, allvititem. ‘Ergo ex propdhr, 17.1b. 4. G,

erit centrum grauitatis conici; & confequenie; x-
quilibij trunci. S ergoper G, duchtur GF, pa-
rallela AB, occurrens EF, in F, Eiit F, centrum
aquilibrij quafitum. Fnuentain efy ¢rgo, &e. Cen-
tum grauitatis in altitudine, ficutin prop. fequenti

PROPOSITIO XVII

“TFrncidexeicio /i eylindricly tédﬁdmx?uilz’ér?' in 5“:5

“afSignare

J " brij Unuenierurs ex fehol, 5, propofit. 2, O,
sentrum aquilibeib trunci appentt fecundiicg ke £
adeovt in- OM, patallela dianierrg LH; fit cen-
UM 2quilibirij prunci appenfi' fecundati bifim....
Cam vero talig gryncus dexter fit propertionalirer
inaloqus cum f,°lid° Orto ex rotatione trilinej circa
linde ‘;??C'P“’;ﬁ?lx_;qu,éd(ohdfum:, eft exceflls cy-
fum:'ergo- ?{m Cripsi (en?:fuf\ 0 parabohc_o. fugra ip-
Ciappesip Lyficfecabitura centro 2quilibrij trun-
Dar abol:e;‘;ccundum HL, ficu fecatur bafis femi-
Circa it MrO granitatis folidiextrilineo HKL;

i renoluto. Sed inugnire.centrum grani-

TS

:SE& trunci dexteri fie réperietur centrim 2quili-
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tatis predictifolidi docuimus in {chal. propofic. 31.
mifcell, Ergodocuimus confequenter reperire pun-
G&um N, centrum zquilibrij trunci appenfi fecan-
dem HL. Quod fiper N, ducatur NM, paral-
lelabafi KL, incidensin prioremin M. Erit M,
pun&tum quafitum.

ALITER
SEd écjnfequénter ad '{a:pg dida, aliter reperic-

mus centrum talis trunci dexteri, fi mente in-
telligemus vairi ambos trungos ad cpnfticuendum
totum cylindricum, cujus habebimus centrum zqui-
librij, M; quia pariter ex propofir.8. lib 3.habemus
M, centrum zquilibrijerilinei. Cumergoaex propo-
fit, anteced. habeamus etiam P, centrum 2quilibrij
truncifiniftsi , fi vnicis puadis Py M, linea PM, ac
ipfaproducta od Q, hat retiprocé QM ad MP,
vetruncus finifter, ad trupeum d"e;xnerun_’n- Erit Q’
entrgm aquilibrij crunci dexteri . Ratowerotrun-
lcii;d truncym habecur in calee [chol. propofit. 8

SCHOLIVM

Adinuenimysg ergo centra xquilibrij in bafi pra-
| “jttoﬂhmruncomm, Sed hzc centraalio mOdO,PO‘
Km%.“ 'eperiri vopm ex alio. Qu-d veintelliga-

. Fqna-

- Pavs Secanda, ISt
ponamius ABF, -effe _
femipatabolat, caius: Y L

diameterfit B &, bs- =
fis AF, & chifitcit-

Cumﬁfrip‘tum paralle- K «
Iog’r‘ammum DB, & N - - —\

G
tam fuper ipfo, quam [\~ | -
fuperfémiparabolajin« | \

telligamus cylindricos
retos zquealtos fe-
&os diagonaliter pla- -
no tranfeutite per ba- S,
fim AF, & er kO | PN
Patevocciflariver pardl 4/
lelepipedum diuidi in
dvo prifmara ; & cy-
lindricos vtrefque g- |

. per femiparabola, & ) A

fuper trilineo, in fuos 1

truncos dexteros, & finiftros 5 & prifima quodlibee
cerfare ex duobus horum truncorum, vt fupra expli-
carum fusit in {chol. 2. propofie, 2. Cum ergo v. g
prifmatis {iniftti A DkOF B, habeamus ex pro-
pefit. 2. centrumequilibrij inbaflt DF; repertoin
cadembali DF, centrozquilibrij altcrutrius trun.
ci ﬁniﬂxi,mmpe vel ADBQk,vel ABF O: tatim
cxfola proportione,, quz reperitur interipfos trun-
cos, facillime eliciemus centrum alterius trunci. Sic
quoniam ¢x propofit. 7. habemus in altitudine prif-

o matig
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matis Tits centrum grauitatis,eperto:Centro grani .
tatis in altitudine algerutrius trunci finiftri, ex ea--

dem proportionc-truncorum repericimus. cencrum

grauiratis alterius trunci. Proportiones verd caden-.

tesinter truncos, reperientur in varijs propofitioni.
buslib. 3. in quibus aflignancur rationes cylindro-
rum circumfcriptorum varijs folidis totundss , ad ips
fa. Hzc que diximus facillime, fighe manifctta pe-;
ritis geometris,ac prafertim ijs, qui infpexerint alids
anobisferipta, = 7 . .
Vique modo aflignauimus prpGum pricifim,
zquilibrij {upradiGtorum truncorum , i fequentl
propofit. ficuti fer¢ is:omnibus fequentibus:, non.
punctum precifum’, fed lineas dumtaxat, :in:quibus
fint centra ¢quilibyij ihnumerabiljum, truncorum,
quorum aliquos comprehendemys feqyenti propo-
filone. Etlicetnon repen}%wszgugq:ﬁm Q@C},ﬁ‘m:s :
attamen non puitadiug fequentes cognitiones & 5O~
metria poﬁergandgs efle , ‘dummpgo_cupmt{nOUISJ;
cognitionibusycuiuslibet fint amplitudinis , promo-
teri. Sed quorumdam fequentium truncorumy f¢-
periemus ctiant punda precifa, HB?FJﬁ“F &centid

3

*quilibyij, & granitacis.

PRO-
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PROPOSITIO XVIII,

Afsignare bueasin baff nonnullovum trancorym cylindricon
i iectorem fuser diuerfis feomentis mbmtarum para-
éo/,zr{tm, & trikineorum cxiflentium cvgr refcGoram
1n quibus [intipforum centya cquilbry,

IN fuperioribus dum aflignauimus centra zquili-
brij f.'upradj&crum truncorum , cxhibuimus in
fchema.tlbus iplos truncos , quod non faciemus in
hac, &in mulyjs alijs fequentivm propofitionum; fed
rantum ponemus fchemata, in quibus fint figurz, fir-
per gu]btlS!ﬂtdlig(:ﬂdi {unt cylindrici, & trunci ad
modum fuperiorum, ‘
_ © Eltoergofemiparabola A BD, cyius exponens
HE NAMCIUS par , que fit fecta PM, parallela bag
A_Ds intelligamus fuperfegmento APMD, ¢ lin-
dricum reGtum,fectum plano diagonaliter tra;fe{nte
per MD, & per punctum in larere ereco 3 pun&o A
Truncifiniftri hyjus cylindtici habebimusin MD.
c"f}ntruxp xquilibrijappcafi fecundum M D. Latio
TN o propoiea e
cltp, iteranalegus cum feo.
| ;f@_@ cenoidis APG €. Sed talis fegmenti a(ﬁ-
.t u’m;)f's cc:ngrungrauitatis in {chol. propofir, (5.
SN ¢ g naoeb.xmu.sct.]am centrum 2quilibrij jn

8 Is tiunci ijlmﬁrl. Immo ex eodem {chol.

- ratenlariter, quod f ABD, fit femipa.

\4 rabo’a
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C

A

rabola quadratica, & H, fit centrum pradicum:
hoc fic fecabic MD, vt MH, fitrad HD, vt du-
plum quadratum A D, cum quadrato PM, ad du-
plumquadratzum PM, cum quadrato AD. Stergo
per H, ducater parallela A D: patetin ipfamﬂ}{ cen-
trum zquilibrij trunci appenfi fecundum balm- -
Quod paricer verificabirur in alijs truncis infra tra-
dendis, quod femper intclligendum volumus, licet
100bis, breuitatis cauft , nos replicabitur. Veram,
Qf’ofinam puntum pradicte linez, (it centrumgqui-
hion) P‘f&’g‘i‘fum,quue nuncignoramas.

-2 3eCnon modo habemus in MD, centiun
xdqut-

Pars Scennda. 195
zqu:ibrij trunct finiftid, fed etiam trunci dexeeri.
Nam hiccft proportionaliter analogus cum feg nen-
toannuli ex APMD, reuclutocirca E A. Sed ha-
s fegmenti habemus in cius axi centrum grauita-
tis, ex propofit. 3 5. mifcell. Quare & centrum zqui-
librijin M D, truncidexteri.

3. Efto trilineum ABD, cuinsdiameter BD,
fic autem fetum linea LH, A D, paral'cla, & in-
telligamus fuper fegmento A LH D, cylindricum
redum feGum diagonaliter plano tranfcunte per
DH, & punctum in laterc. Habebimusin HD,
centrum 2quilibrij crunci finittri huinfinodi cylin-
drici. Nam ex {chol. propofit. 18. lib. 4. habemus
i H D, centtim grauitatis fegmenti conici ALMC,
Quinnimo e dictis in codem fchol. poffumus am-
pliare propotit. 25. lib. 3. de centro gravitar's ol
dorum Lucz Vale:ij, ad eruncum fin ftrum cylindri-
ciexiftentis fuper trapezio ordinarioyvrex didt's o
citato poteft confpici. e

4. Sed nonmcdo habebimvs in HD, cenim
2quilibrij trunci finiftri predi&ti cylindrici e 4 enam
tiunci dexteri; quod viique oftendemus dari guo
ticfcunque demonftrabimas centrum gragicatss in
kA, folidi erticx rotatione A LHD,¢inta KA.
Sicenimfecatur k A, 2 centio grauitatis hains (ol)-
di rotundi, ficuti fecatur HD, a centro zquilibrij-
prxd‘xc"tx trunci dexteri . Solidi vero ex A LHD,.
reao:io cirea K A, fic inucnicaws centrum gra-
vitais, In kA, &in clus pundto medio y habemus

AU Nar
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|
]
A 5 Y

centrum gravitatis cylindri ex parallelogrammo
« Pariter ex propofit. 37. mifeell. habcmus'fﬂ
A, centrum grauitatis porrionis fufi orti exreuold-
tone portionis minotis k L A, circa k A. QUOf_fff'
unque ergo nobis etiam erit Aota ratio folidi €
ALHD, circa K A, ad dictam portionem fufl, {cic-
mus confequenter quodnam {ic in k A, centrum gra-
wtatisfolidiex A LH D, circa kA, Sed rationen
olidiex A LH D, ad predictam portionem fuf, ha-
sus ex {chol. propofit. 13.1ib. 3. Cum enim ibifit
& 1803t ratio, quam habet cylindrus ex k D, 2d (o-
*d“m_ﬁx ALHD, circa kA; dinidendo,afligna-
* Paiter erit ratio,quam habet portio fufiex kL A,

cired

Dairs Secunds. 157
circa k A, ad folidum ex ALHD, circa can-
dem kA.

5. Sed fupponamus CBZ, effe quamlibet ex
infinitis parabolis, cuius diameter Bk, & fuper pa-
rabolaintelligamus cylindricrm re@um fectum dia-
gonaliter per Z C, & pun&umin Jatere. Habemus
duos trancos , nempe finiftrum, & dexerum, quorum
aflignata fucrunt in parabola CBZ, centra zquili-
brij in propofit.2. Ducatur QM, parallcla diametro
Bk, & per ipfamintelligamus tranfire planum ad pa-
rabolam ere@um, fecans ambos truncos. Ergoctiam
pars cylindrici, cuius bafis CQM, portio minor
parabolz , habebit fuas partestruncorum. Cumer-
go ex{chol. propofit. prim. truncus finifter cylindri-
ci exiftentis fuper CBZ, fit proportionaliter ana-
logus cum fulo ex CBZ, ciica CZ, tam fecun-
dumtotum , quam fecundum partes proportionales;
& paritertruncus dexter fit fic proportionaliter ana-
logus cum folido rotundo ARBZC: fequitar
ctiam partem trunci finiftri exiGentis fuper CQM,
cfle proportiohaliteranalogam cum portione fufi cx
CQM> crca MC; & pariter partem trunct de-
teri, effe proportionaliter analogam cum portioic
anuliex CQM, cirea 6D, Cum crgo cx pro-
poiit. 37. mifcell. habeamusin M C, ccntrum gra-
uitatis portionis fufl ex QM €, po:tione circa MTj
habebimus etiam in M C, centrum xqui]ibrij trunc
fimitri portionis trunci finiftri exiftcntis fupec
CQM. Trem, cumex fchol..ptopoﬁr-!‘3*:1"&‘,:,4' "
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fine , habeamusin G D, centrum grauitatis fegmen-
ti annuliex portione M QC, reuoluta circa G D;
habebimus confequenter in M C, centrum 2quil;-
brij portionis trunci dexteri cylindrici exiftentis fi.
per CQM. Item reliqua pars trunci finiftri, nem-
pe ca; cuius bafis eft portio maior MQBZ,ctpro-
portionaliter analoga cum portione fuf; ey MQBZ;
ficuti reliqra pars trunci dexteri, eft proportionaliter
analoga cuim portione annuliex eadem portione ma:
lori. Ergoexcitat. propofit. 37. mifeell. habebimus
in Z M, centrum 2quilibrij illius portionis maioris
trunci finiftti ; quia ibidem aflignavimus in Z M,
centrum grauitatis portionis maioris fiifi ex MQBZ,
Pariter excitat. fchol, propofic. 1 3. lib 4. habebimus
in ZM, centrumzquilibrij pradi&e portionis ma-
ioris tronci dexteri, quia habemusin $ G, cenerum
grauitatis portionis annuliex M QBZ,circa SG.
6. Si intelligamns etiam duci planum per BK,
ad parabolam ereGum, habebimusin KM, centra
&quilibrij amborym truncorum partis cylindrici,
Cbius bafis fegmentum ad diamerrum QBkM. Si
Diftri ex citat. propofit. 37. mifcell. in quaaflignatur
1 kM, centrum grauicatis partis fufi orte ex reuo-
Utione MQRBK » circa kM., Dexteri vero ex
chol. citar, propofit. 18, lib. 4. in qua affignatur in
, Ga,Cqmrum grauitatis partisannuli ortz ex reuolu-

tione ciufdem fegmenticirca BG.
7+ Stducamus erjgm Y X » Bk, parallelam, per

WMam ineelligamys gran fire planum ad parabolam
. €re.

Pars Secunds, 159
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ere€tum: exlocis citat. habebimus centra rquilibrij
in XM, fegmentorum przdiGorum truncorum.,
contentorum inter planaper QM, & per Y X, Seg-
menti trinci finiftri, quiain citat. propofit. mifcell.
FTznavimusin X M, centrum grauitatis fegmenti
intermedij fuff ex MQYX, reuoluro circa ¥ I*J

fezmenti verp rrunei doxter, quiainior. cjiran
R S oL T il Lerive
a.alignanivssin ¥V O, ceairum graumitaes yegn o
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ti znnuli ex eodem fegmento parabole.,

8. Si mentc intelligamus duci aliam parallclam
Bk, contentaminter BK, YX, adeo vt dufa, &
Y X, intercipiant fegmentum intermedium parabo-
Iz, & pertalem lincam ducam intelligamustranfirc
planum ad normam fuperiorum  abhoc plano; & a
duo per YX, continebitur pars quadam pradi-
ctorum truncorum, quorumitidem in parce Xk, ip-
fis truncis correfpondente habebimus centra xqui-
librij dictorum fegmentorum truncorum;quia ex lo-
cis {upra citatis, habemus centra grauitatis {folidorum
rotundorum truncis correfpondentium.

9. Infchem. propofit. 2. prim. part. intelligamus
femiparabolam quamcunque, ABD, cuius expo-
nens fit namerus par, qua fit fe&ta FG, axi B D,
parallela; fuperfcmiparabo]a A DB, intelligamus
cylindricum rectum fe@um diagonaliter plano tran-
feunte per BD, & per punctum in latere erc_&o o)
pun&o A. Hujus truneus finifter , ¢ft proportiona=
liter analoges cum conoide ABC. Intelligamus
per FG, tanfie planum credtum parabolss genl-
trici yquod viique fecabic dlunitrancumin duas par-
tes,quarum illa exiftens fuper portioneminori AFG
erit proportionaliter analogacum annuloex AFG
revoluta circg QO D, Huis portionis illius erunct
fiuft:i, habenusin O D, centrum aquilibrij, quia
in ‘:Chﬂl- prim. citat. pmpoﬁt. aﬂignatum fuir ins
DD, centrum grauitatis annuli AFGQPC.
Particularius aptem habebimus ex loc.citat, f A?D:

1t
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ﬁtfemiparabolaquadratica,femper OD, ficfeea:
1i A centro aquilibrij partis trunci finifri exiltentis
fuper AFG, vt pars terminata ad O, fi {emper
reliqua dupla,

10. i predi@a pars trunci {uper AFG, exi.
ftens, fecetur plano parallelo A E CH, habebimyg
ex fchol. 2. citat. propofit. in fine, in L D, centrum
xquilibrij partis illius erunci exiftentis fuper AkIG.
Er particularius habemus , quod in parabola quadra-
ticty, LD, tali centro xqnilibrij fic ﬁ'(\lbitur, vt
pars terminata ad L, fi¢ o4 teliquam, vt duplum
rectangulum A GC, qunp retangulo K1 N(f; ad

X -
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duplum tetangulum kIM, cum retangulo AGC.
Pariter colligemus exdicto fchol. talecentrum zqui-
1ibrij teliter fecare mediam tertiam partem LD, vt
pars propinquior L, fitad reliquam, vt reGangulum
AGC, od rectangulum kIM.

t1« Intelligamus conoides ABC, paraboli-
cum , cuits expanens {it numerus par; hoc fic {c-
&um plano EFH, zquidiftanter axi BD, & ad
parabolam genetricem erecto ; fuper femifigura
EEG, intelligamus cylindricum reGtum fectur..
diagonatiter planotranfennte per FG, & perputt-
ctum in Jatereere@o d punéto E: - huids truncus find
fier erit proportionaliter analogus cum {olido rotun-
do EFH, genitoex rotatione ferifigure E FG,
circa EG. Truci finiftei prafan cylindriciappen-
fi fecondum EG, habehimus in FG, ceatruai &
quilibiij. Hocvero habebimus ex { hol. 2. clr pio-
pefit. in prineipio, Sicuti fecto t2li tianco, plano
SM, paallcdo EH; etiam;fegmentort

tibus;centra e quilibrij, : i
12. Sit'{emiparabola queeupque ABD, culth
xis ADybafis BD, cuifitducta pamllciafﬁ{'!
fiper ABD, fomiparabola intelligamus eylindtl
com rectum fectum diagonaliter plano cra\m[eunte
i" BD, & perpunctom inlatcreerccto d puncto
z;(; i:{l]xgzﬂi;%cr;mus t pncum ﬁniﬂ}“‘{n? fc-xr:a{)l ;ll ;o p(l;:

; pfi FG, acerectodcmipard Y

o huivs erypg exifteas fuper fclnip.zrab0h ad ver-
’ gicem

n huing:

wrunci, habebimus in parabus £Go correfpondens

Pars Secunda, 163
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ticcem AFG, erit proportionalite ana

annulo AFGQPC, offd ex. :rétati'bﬁe }gﬁpﬁz
bolead verticemcirca BD+ Ex ﬁmpéﬁn 13.prim.
part. habebimusin O D, centrurh zquilibrij feg-
menti illius trunci finiftri, Sicuti intellecto femifa-
fo parabolico ABC, fectoque ipfo, femifigura.,
EFG, =zquiditanter BD, ad femiparabolam.,
A BD, erecta,acfuper femifigura EFG, intelle-
cto cylindrico recto fecto diagonaliter plano tran.
feunte per FG, & per punctam in latere erectod
puncto E; crunci finiftri hujus cylindrici habebi-

mus; ex {chol, citat. propofin.in FG, centrum zqui-
A x 2 an,o
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librij. Sed hzc funt vniuerfalia. Particularius et-
enim, ex eodem {cholio, habebimus, quod i A G,
G D, fintzquales, poterimus etiam in numeris expri-
mere, in quaratione fecentur O D, FG, 4 centris
zequilibrij prediGorum truncorum cylindvicoram.
Hecomnia facile percipientur extcholio citato.

13. Sedineodem fchemate fupponamus ABD,
effe trilinesm quodcunque cuius axis BD, bafis A Js
&axi BD, ficducta GF, parallela: fuper ABD,
intelligamus truncum {iniftrum cyhindrici recti fedti
diagonaliter plano tranfeunte per B D, & punctum
inlatere ercéto d punéto A s & hictruncus concipias
tur {e€tus plano ereGtoper GF. Vrprinsdifcu: ren-
tes, concludemus, partem tranci cxiftentem tuper
AGF, cfle proportionaliter analogam cum folido
ortoexrotatione ipfius A GF, circa BD. Quarecx
{chol. prim. propofit. t§. prim.part. habebimus in
O Dy centrum 2quilibrij ‘ipfius tranci fccuqd 1M
O D, appenfi. Quod {i conicus A.BC,intedigatt
{ettus figuta EFH, & fuper FGE, ine¢lligamus
eylindrictm re@um feGum diagonaliter plano tran-
feunte per G B, & punctumin latere ereio apuncto
E. Huius tranci fiftri habebimusin G F, cen-
tumaquilibrij appenfi fecundum GFE» ex fchol. 2.
cleat. propofic, e

~¥4. Siinfchem. propofit. vitime prim.part.{up-
pomamus HAC, HDF, efic duas femiparabolas
quadraticas zquales , vt ibidem cxplicatum fuit, &
aQ;a Vbilibes Ordinatim applicata HEG, du%ﬂ}gue
f 32

DPars Secunda, 165

A

Dk, parallela eidem, fuper HD K C, concipiamus
cylindricum rectum fectumdiagonaliter planotran-

feunte per HD, & perlatera erecta d punctis C, k.

Huius truncus dexter in hoc cafu fecabitur a fuperfi-
cicinfitentecuruz DEF, induaspartes. Etcum
totus talis truncus fit proportionaliter analogus cum
toto frufto conoidali orto- ex renolutione HDkC,
circa DH; & pariter eius pars exiltens fuper femi-
parabola HDF, fit proportionaliteranaloga cum
conoide ex ipfa genito ; erit reliqua eius pars, nem-
peexiftens fuper quadrilatero curuo FDkC, pro-
portionaliter analoga cum folido ex ipfo, reuolute

¢irca DH;oro. Ex{chol. ergo citat, propoﬁr.ha-
bemus
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bemus centrum zquilibrij portionis illius trunci exi-
ftentis (uper quadrilatero dicto appenfi fecundum
DH, diuiderefemperipfam bifariam . Sic dicatur
de quibusliber paruibus fegmenti illius trunei refecti
planisparallelis plang erecto fuper FC.

SCHOLIVM.

Omnium fupradictorum truncorum in prafenti
prop-fic contentorum , affignavimus folummodo
lincaw in bafi, in qua fint centra 2quilibrij lpforurq .
Noa Jefunt tamen modi notandi puncta prmfa > 10
aliq 10.:sipforum, nempe in explicatis quatuior pri-
misnumeris. Antequam ergo vlterits procedamus,
determinauimus hec centra indagare.

PROPOSITIO XIX.

Truncs finiftrs cylindvici veGHi exiffentis fude "/““g’m’”f. o 4
bafim Jemparabolee , cusus expomens [it numerezs pars &
7¢(ects plano diagonaliter tranfennte per f{!ﬂ(/{f trem pard-
bole @ punumin lutere , centra WWM’” i in bafiy &
Lrauitatis in altitudime poffant afsignari,

Iz B AD, femiparabol1 quecunque, cuius ‘g’

- _poncns fit numeras par, quxﬁcieccs EH, B,
baf Parallala, fuperque fegmento FBDH, ficcy-
Jindsicus recrys fecrns diagonaliter plano tranfeunte
Per DH, digmetyum, & punctum in latere . Trup-

Cl
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cifiniftri FkHD EB, hu. |
iufce cylindrici in BDHF,
centrum  zquilibrij poteft L
aflignari. Concipiamusto. |}
tum cylindricum fuper fe-
miparabola BAD, exi-
ftentem fectum per AD,
& punctumin latere, Tam
A BDE, trunci finiftrito-
tius huius cylindrici, quam
cius portionis F A HK, cxi-
ftentis fuper femiparabola
ad verticem AFH, habe- 2\ 77—
mus in bafibus BA D,
AFH, centra zquilibrij,
ex propof. 12. Siergomen-
te coniungamus hzc cencra
linea, quz talirer produca-
tur ad partes centri totius
trunci , vt ficreciprocé in-
terccpea inrer haec centra , ad produdam , vt pars
trunci fuper B £ H D, ad partem trunci fuper HAF.
Inuentuo puncrun, erit centrum axquilibrij fruftiil-
lius trunci fin fri fuper BEHD, ac fecundum.
BEH D, appenfi. Siergo habemus rationem pre.
dictorum feg nentoram trenci fiufk:i fuper femipa-
rabola cxiltentis , hibebimus etiam punctum zqui-
Iibrij, quud quaritir . Sed predicra ratio datur-

Quaie &c,

Quod
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Quod vero detur predicta ratio,patet. Quia, c1m
truncus finifter predictus , fit proportionaliter ana-
logus cum concide parabolico ex BA D, circa DA,
‘erit pars ipfius cxiftens fuper BEH D, ad partem
exiftencem fuper H A F, vt fegmentum conoidale
ex BFHD, ad conoidesex HAF; nempeexpro-
pofit. prim. 1ib. 2. dividendo * ve exceflus poteftatis.
BD, duplici gradu altioris poteftate parabole, fu-
pra fimilem poteftatem HF, ad imilem poreftatem
HF. Centrum grauitatis reperictur ecodem r}}qd:o.‘
Nam , cum dentur centra grai!‘ifa‘tis_“_“lﬁ 1ﬁltxtqdm1bu§'
amborum trancorum exiftentittm fuper BAD,PAH,
& paricer detur altitudo portionis exiftentis fuper
FBDH, quia inipfa datur centrum aquilibrij;
coniunctis ccntris grauitatis runcorum cx1_ﬁcmlum
fuper BAD, FAH, prdduc’taqu:e_lmea,mg\it
altitadini portionis trundiexiftertis fuper BFHD,
i cenuo grauicaris iplus.”

PROPOSITIOXX.

' : A ) R *
Funfelem cylingsict trmnct dewterss EREYa mgmlzél ij 1 &1ﬁ R

” Tj/ 2 et ails 1 :t,/tittgd'iq}e ﬂﬁ’ﬁ’fﬂf e
PRopéﬁt’io probari poteft diuerfis modis,nos vno
K - dimtaxar coneenti erimus . Totius cylindrict
fuper BEH D, exiftentisdaturin BEHD, cen-
sam &quikhry | quia ex {chol. prim. propofit. L
tib. 3. clufdem BFHD, datur centrum grauiatis.
o : o Ex

~ibi eflignatur ratio folidi

Dars Secunda. 1¢9
Ex propolit. anteced. datur
in BFHD, centtum z-
quilibrij trunci finiftri. Ra- E
tio trunciad truncum, ha-
betur ex {chol. 2. cirat.
propofit. 11. lib. 3. quia

ex BFHD, circa DH,
ad folidum ex codem feg-
mento circa parallelam..
DH, ductam per BS.
Quare patet propofitum .,
Centrum %raui;atis repe.
rietur ex ij{dem datis cen.-
tris grauitatis . Quod e-
tiam intelligetur in dua-
bus fequentibus propofi.
tronibus.

PROPOSITIO XXI.

Truncs feaiStri cylindrici vecs exifentis faper quolibet 1
fimtoram trapeziorum, &~ refo i plano dragonaliter tran.
Jeunte per drametrum trilines o o pundum i latere, cen-
tra aquilibrij v bafi @ in altitndine grawitatis , poffunt
afsignars o ’

%

Y fup{
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Vpponatur ABD, guod.__lx_bc: ¢% infinitis rrili-
neis parabolicis, cuiusdiametet DA; & du-
&a FH, parallela A D, {uper trapezio BFHD,
concipiamus cylindricum reGtum {e&tum per HD,
&punétum in latere. Trunci finiftri eft aflignabile
in trapezio centrum zquilibrij. Nam, vt priuscon-
cludemus, intellecto toto trunco finiftro exxﬁenc_c
fupert:ilineo, nos haberein AB D), centrum aqui-
librij totius, & in F A H, centrum zquikibsij portio-
n.s cxiftentis {uper ipfo, ex propofi, 16. S,egi ctian
habemus rationem {egmenti talis trunci exx&c_nus
fuper trapezio, ad truncum exiftentem fuper trilinco
adverdcem. Quiacumilletruncus finifter , fic pro-
portionaliceranalogus camconico ex ABD, circa
1) 4, habemuscx propofit.2. Iib 2. effe diuidendo,
fraltum ex FBIH, ad conicum ad verticem €t
FAH, veexceflus poteftatis DA, cutus C;p(j{lt“ns
fitduplus viicate audtus exponent!s triinct ,{pra
fimilem poteftatem AH, ad fimilem poteftatem
A,

PROPOSITIO XXIL

Tinncrdexters ein ufolem ¢ }r[izzf[z'ici [unt pmdzﬁd centr 4 afsi-
nabila,

Atet ad modum propoﬁt. 20, Quia cum C}'lm‘

drici cxift neis fuper trapezio,hlbcamqscen-

tam £quilibri in trapezio, ("habemus ctenimerd-
] pe-

Pars Seconda, 171
pezij centrum giauitatis ex fchol. propofit. 13. lib.
3.) & pariterin eodem ex propofir, anteced. habea-
mus centrum equilibrij tranci Gn.ftd, cum pariter
ex codem {chol, habeamus rationem trunci ad trun-
cum,quia habemus rationem froftex FBDH, cir-
3 DH, ad folidum cxcodem circadudtam per B,

DH, parallclim; non igaorabimus centrum wqni-
Iibrij tranci dexter;.

PROPOSITIOC XXIIL

Afisgnare in fomicivenly ) roel Jemnllpfi lncas | 1 quibus
fint centray equilibri; vartorum Seementorum tiwnct fint-
fore cylindysci vect: fisper femicn culy s el femiellipfs exi-
ﬁm!.'f y e riﬁf?:?/aizo trdﬁﬁtmte per ditisetrus crenl; ,

@”’ el Pj?j .

ESto DABC, velcirculus cuius diamoater B D,
L velellipfis, cuius eadem B D, fitaxis, & con-
cipiamus{uper DA B, femicirculo, vel femiclliph
exiftere eylindricum rectum fectum dizgonalirer pla-
no tranfeunte per BD, & pun@umin larerc . Va-
rioram fegmentorum tranci fini fri einfdem y intebli-
gtmusdocere inhac propofit. nos poffe affighare li-
neas in baft, in quibus fine ipforum centra 2q:1hibrij.

- Sciendum eft centrum equilib:ij -runci finiftri
extitentis fuper quadrante E A B, fic dimdere BE,
v.2.m Y, vt BY, fitad YE vis.ad ;. ficusiex
propolt, 20, 1b.4. (ecatur cadem BE, éce@agm—

Y 2 W~
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vitatis hemifpharij, feu hemlfp}.xaeroxdls ABC{ i
2. $i quadranti fit circum{criptum retangy ‘u
KE, ac {uper trilineo AkB, concipiatur Cy in-
dricus fectus plano tranfounte per B, & per latus ;Jtp-
pofitam ipfi k A, in bafi oppofita; truncus ﬁmﬁef
huius cylindrici, qui erit exceflus prifmatis fins _ri‘
ekiltentis fuper parallclogrammo kE, fupra trun

cum

Pais Secunda. £73
cum {iniftrum cylindrici exiftentis {uper quadrante,
habebit fuum centrum xquilibrijin BE, itaipfam
diuidens veg.in Q, vt fit BQ, ad QE, vt 1. ad
3. Incadem enim ratione, ex propofir. citat, fecatur
B E, acentro grauitatis {olidi cx trilineo mixto Ak B,
reuoluto circa BE.

3. Exeadem propofit.elicieturin B Q, centrum
aquilibrij portionis trunci finiftr exifteatis fuper
XBQ, minori portione, ducta X Q, perpendi-
culari BE; quiahabemusin cadem BQ, centrum
grauitatis minoris portionis X BZ. |

4. Quiapariterin QD, habetur centrumgraui-
tatis maioiis portionis X DZ, ex citat. propofit.
habebimus pariterin Q) , centrum 2quilibrij por.
tionis trunci {iniftd exiftentis fuper XDQ,

5. In QE, habebimus centrum zquilibrij por-
tionis trunci finiftri cylindrici exiftentis fuper feg-
mento ad diametrum EAX Q.

6. Du®a OF, pariter normali BD, habcbi-
musin QF, centrumaquilibrij portionis trunci fz-
niftri cxiftentis fuper {egmento intermedio FOXQ.
includente diametium A E, ~ |

7+ Siinter XQ, A E, ducaturaliaparallela ip-
fis,adeovthac, & XQ, intercipiantfegmentum
intermedium o Habebimas pariter in paree ipfias
QE, wlifegmento corre{pondente, centrum zqui-
1ibrij portionis trunci diniitri exiftentis fuper ille
fegmento. Hzcomniaenim centra xquilibrijdan-
wr, quiain citar, propofin. affignata fueruncin ax<

cen
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centra grauitatis partium {pherz , vel fpheroidis
correfpondentium partibus trunci finiftri praedii.
Trunci vero dexteri pradi&i cylindri, quoad fuas
partes, non hibemus<entra zquilibrijin BD, nifi
ex fuppofitione circuli quadratarz, qua fuppofita,
nobus licerct reperire centragravitatisin Nk, par.
tivmarnuliex DAB, circa kN.

8 Efto ABC, qurlibetportio circuli, velelli-
plis, cuius axis BD, & A B, ficline: fuper AFBD,
portrone concipiamus cylindricum rectum {cétum
diag.naliter plano tranfeunte per BD, & per pun-
Guminlaterc ereto a punéto A. Truncus finifter
h iuscylindrici, cft, exdictis, proportionaliter ana-
logus cum portione fpherz, vel (pheroidis ABC.
ltem, fiperlineam B A, tranfeat planum erectom

ABD, quod dirimat truncum in duas partes ; elus.

portio exiftens fuper triangulo A BD, crit propor-
tionaliter analoga cumcono ABC. Kcliquacrgo
€1us portio, coiusbafis AFBA, erit PYOP<Z"tion°"
literanaloga cum exceilu portionis A BC, {phera,
vel {phzroidis, {upra conum A BC. Ex 1'31101-_3_'
Propofit. 4 5. mifcell. {:iendum eft, centrum 9{‘1'*”“'
brij ithus fegmenti trunci exiftentis fﬂlpef A_}' Ba,
& appenfi fecundum B D, effein E, medio pun-
Qo BD, in quo exloc. citat. cft centrum grauitaiis
exe.flus ABC, portionis fupra ABC, conum..
IemGper F H; bifecantem B A, intelligamus ergt
Planu o, fecans parcem illius trunci in duas partes
reli®as hinc inde , cencrum quilibrif partis exiften-
tis

Pays Secunda, 175

Na 'y D 0 ¢ JI‘ c

tisfuper FBH, fic fecabit BE, ve pars terminara
ad B, fir adreliquamyr y.3d 3, Item centrum -
quilibrij partis exiftentis fuper FAH, fic fecabit
DE, vtparsterminata ad D, fitad reliquamve 5.
ad 3. Sed etiam aliarum partium illius portionis
truaci exiftentis fuper AFBA, poffumus in BD,

allignare centra ¢quilibrij.Quz autem ha fin,elicic-
turcxloc.cit.

9. St ABCD, [it circulus, vel ellipfis, cuius
axis BD, &ipfi BN, fic paralicla CF, ductifque
R G, VF, normalibus ipli BD, fuper R GCFV,
concipiatar cylindricus rectus fedus diagonalicer
planotran{funte per RV, & per punctum in Jatere
credto 4 puncto C. Intalicalu, truncus dexter hu-
ios cylindrici , eiit proportionaliter analogus ¢um
fegmento fpharz,vel (pharoidis TASGC F.Cum
ergo {uéto hoc trunco, plano per GF, ere@o cir-

) culoy
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culo, vel ellipfi,, dinidatur hicemincus in duas parte(%
quarum exiftens {uper parallclogrammo RF, fit

proportionaliter analoga cum cylindro ex eodem

parallelogrammo reuoluto circa RV, reliqua pars
huius exiftens fuper portione G CF, erit propor-
tionaliter analoga cum annulo X cadem portione
reuoluta circa eandem RV. Ridiculum eflet, fup-
pofito E, bifecare R V, dicerc, ipfum effe centrum
xquilibrijy illins portionis grunci emﬁe'nus fuper
GCF, cumhoc fic luce meridiana clarius. Nop
erittarmen ridiculum affirmare, actraders, Q'Ca bi-
fecante GF, a¢ per ipfam erecto plano dirimente

portiorem pradi®am illius trunci in duas pai{téctfs re-
(% SR

 FarrSecunda, 197
liGas hincinde , cenrrum xquilibrij alterutrivs ipfa-
rum, v. g exiftentisfupey OGC, fic RE, fecun-
dum quam intelligenda cft appendi, {ecare, vt pars
terminataad R, itad partem terminatamad E, vt
s.ad 3. Ratiodcfumitur ex (chol. 2. propofit. 5. pri-
e partis , in qua fuir patefadum, fic fecari RE, 2
centro grauitatis dimidij annuli ortiex reuolutione
figure O GC, reuolutzcirca BD. Sed cx fchels
citato , poffumus aflignare etiam centra aquilibrij
aliarum partium fegmenti illivs trunci: que autem
hz fint,lector ex {cholio citat. poteft erucre.

PROPOSITIO XXIV.

Vartorum truncorwm cylindricorum fuper hyperbola coarie
xifientium , ac cvarié vefetorum y afSignare lineas, 1n
quibus fnt centraaquilibrij .

1. ESto hyperbola ABC, cuius latus tranf{-

| verfum G B;{uper femihyperbola ABD,
concipiatur cylindricus rectus fectus diagonaliter
plano tranfeunte per B D, & per punctumn late-
re. Truncus fimifter huios cylindrici, cft proportio-
naliter analogus cum conoide hyperbolico ABC.
Centrum ergo zquilibrij illius erunci finiftri, vel fic
dividit, ex propofit. 13. mifcell. duodecimam par-
tem B D, ordine quartam a D, vtpars propinquior
D, fic ad reliquam , vt dimidium GB, ad tertiam
partem BD . Vel ex propofit. 14. eiufdem,ﬁcgiuL

' Z it

—
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dit quartam partem BD, ordine fecendami D, vt
Pars propior D, fit ad reliquam, vt fcxta pars GB,
31! tertiam partem G D. Vel demum , ex prop. 44
mifcell. ficdinidic BD, e.g.in L, ve BL, fitad L D,
ve G B, cum fublefquitertia B D, ad dimidiam GB,
Cumquarta parte D B.

2. Siducta HL, parallela AD, ac fuper feg-
Exfo AHLD, concipiamus cylindricum reciuimn
musd?;: Vi f;)’pra; etiam trunci ﬁm'{.}rl huius ,habvbn-
cum cong » centruy :equxhbr) ; q-m_yd erit 1wen

Y0 graujeatis fegn:enti conoidis A HU G,
‘ cuius

Pars Secunda. 179
cuius aflignatur centrum grauitatisin L D, in pro-
pofit. 17. mifcell.

3. Si intra hyperbolam ABC, concipiamus pa-
rabolam quadraticam E BF, ita diidentem A D,
in E, vequadratun A D, (iradquadratum D E, vt
DG, ad GB; (exiftente GB, latere tranfuerfo) &
tam fuper femihyperbola AB D, quam fuper femi-
parabola EB D, concipiamus cylindricos rectos -
quealtos fectos plano tranfeunte per BD, & per
punctumin latere ere@o a punéto A. Pacet exdi-
¢is  truncum finitrum cylindrici exittentis fuper
femiparabola EBD, effe proportionaliter analo-
gum cum conoide parabolico EB F; & truncum fi-
nittrum cylindrici exiftengis fuper {emihyperbela,
Cff@_pmpottionalitcr analogum cum conoide hyper-
bqlxco ABC. Differentia ergo horum truncorum,
¢rit proportionaliter analoga cum cxceflu conoidis
hyperbolici fupra conoides parabolicum . Ex {chol.
€rgo 2. propofit. 4. mifcefl. habebimus centrum -
quilibrij differenti illorum truncorum fic divide-
re I?D, v-giin L, ve BL, fic tripla L D, ficuri di-
vidicur BD, A centro grauitatis difierende conci.
deorum, o ‘

4 Siper HL, parallclam A D, intelligamus eri-
gi planum eredtum figuris , ac [ecans truncos fini-
ftros praediftos. Ex loc. cirat, habebimus in LD,
centram zquilibrij differentiz iliorum fegmento-
Tum truancorum, quia in L D, habemus centrum

grautatis differentiz fegmentorum AHOC, &
. Z 2 EkFo
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EkF. Diuideturcrgo L D, artalicentro2quilibrij,

vtdiuiditur 3 centro grauitatis frufti conici contenti
inter plana AC, HO, & quod fit fegmentem talis
coni, cuits diameter fit BD.

5. In fchemate fequenti in ijfdem figuris intclli-
gamus ductasrectas BE, BA, & intclligamys qua-

twor cylindricos 2quealtos , quorum bafes EBD,

triangulum, EBD, femiparabola, A B D, triangu-
lum, & ABD, femityperbola; & omnes hi cylin-

drici intelligantur {ecti vt prius. Ex{chol propofit.
6. mifcellanei, deducemus , medium punctum 8D

_, Pars Secwnda, 181
clic centrum 2quilibrij tam differentiz truncorum
fniftrorum exiftentivm fuper A DB femihyparbo-
la, & ABD, triangulo, quam fuper E D8, femi-
parabola, & EBD, triangulo. Nam idem medium
punctum B D, eft cencrum grauitatis exc- s veriuf-
que conoidis fingillatim fupra conos {ibi infcri~
peos.
6, Si AIT, firtriangntum reGangulumad T, &
ABET, fic trapezium cuius oppofitx bafes BE,
AT, fintparallele, & fit parallclogrammum BT;
& tam fupertrapczio ABET, quamfuperparalle-
19grammp BT, concipiantur cylindrici re@i (el
diagonaliter plano tranfeunse per ET, & per pun-

T A

Gury
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@&um in latere ere&o  pun&o A. Patet truncum

fini'fteum cylindrici exiftentis {uper trapezio , effe

proportionaliter analogum cum fegmento conico
ABCD; ficuti prifma finiftrum fuper BT, exi-
ftens, eftproportionaliter analogum cum cylindro
BL. Exceflus ergo trunci finiftri exiftentis fuper
trapezio , {uper prifma exiftens {uper parallelo-
graicmo, crit proportionaliter analogus cum excef-
fufcgmenticonici ABCD, fupracylindrum BL.
Iraergodinidetur E T, a cencro zquilibrijillins dif-
ferentiz truncorum, ficuti diniditur & centro graui-
taris exceffus A B.C.0, fupracylindrum BL. Sed
centrum gravitacis huius exceflus , ficdiuidic ET,
exfchol. 2. propofit. 1o mifcell. veluti diuiditurear-
dem E T, accentre grauitatis conoidis hyperbolicr,
cuivsaxis TE, latus tranfuerfom dupla IE. Ef‘
go ctiam fic dividetur ET, 4 centro thuilibrp
differentiz illjus trunci {inifbei fupra prilma fini-
ftoum,, .

7- In {chemate fequenti, ABC, fit femihy-
perbola; A D, fic parallclogrammﬂmcicir.cux}ﬂjcn-
ptem; AB, fiveius diamerer;, EB, fic dimidium
eius lateris tranfuerfi; & EF, fit cius conitgad
diameter, adeo vt A F, fit parallelogrammum.
Yam fuper quadrilatero mixto FEBC, concipia-
mus cylindricum reGum fe@um diagonaliter plano
t\ranfeunte per EF, & perpunctum inlatere erec"tf)
apundo C. Hocplanum conftiruct truncum fini-
frum exiftentem fuper itlo quadrilacero a qlu" d

' pia:

fupa prifing niftium exiften

Dars Secunda, 183
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Plano per BD, ereio auferetur prifma finiftrum
exiftens fuper patallelogrammo BE. Truncus fi.
nifter totus exiftens fuper quadnlatero, eft propor-
tlonahtera.naloguScum toto {clido CBkL, orto
f/trfiili?}uon?quadril3rcn mixticirca FF Prifig
logum e €5 luper BE, eft proportionali.er ana-
o' cum cylindro BS, Ergo exceffus trunci i
mitthi exifte, g il ; an
tis tuper quadrilitero mixto C BEF,

s fuper BF, crit pro-

pot-
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portionaliter analogus cum folido ex trilineo mixto
CBD, circumacto circa EF. Centram ergo zqui-
librijin EF, illiusexceflus, ficfecabk EF, v.g
in 1, ve Bl, ficeripla IF. Sic enim exfchol. 2.
propofit. 18. mifcell. fecatur EF, 2 centro graui-
tatis annuli CBDSkL. Item , fi ‘concipiamus
tantum partem illius exceflus tranci finiftri exiften-
tem fupertrilinco mixto OBQ (duda NT, pa-
rallela CL) etiam huius centrum aquilibrij ficfe-
cabit EI, vt parsterminata ad E, fit reliqua tri-
pla. Pariter centrum Zquilibij partis illivs excel-
{us exiftentis {uper CPQD, fecabit UF, vefeca-
tur acentrograuitais frufti conici GPR M. Hzc
enimomnia deducuntur ex {chol. cit. ‘

8, Si EG, fit Afymptotos hyperbole, & den-
turreliqua VE prius ; cum totus trancus finifter exi-
frens fuper quadrilaero mixto CBEF, fic, V;ﬁ;}'
¢tumelt priyis, proportionaliter analogus cum 1oi-
dorotundo CBkL, & truncus finilter f:xxﬁens {u-
per triangulo G EF, fit proportionaliter analo-
gus cum cono GEM, ergo C.hf‘fereﬂm h°§"“l“-‘
truncorum, nempeilla, quz exiftic fuper quadrila-
tero CBEG, eiit proportionaliter analoga cum
folido rotundo GCBEkLM. Ex fchol. ergo 2.
propofit. 19. mifcell. habebimus,fecari. EF, in me-
dio {ui puno i centro zquilibijj illius dlﬂ‘C{CBI{x:
ficuti fecatur i centro grauicatis illius folidi . Sed
non folum ex loc, cirat. fic fecabitur EF, a centro
Qfgquil‘ibrij totius differentiz, fed ctiam ﬁcfecabimf

P | quiz-

 PeeSemder ot 85
quzlibet pars EF, quz correfpondeat cuilibet par-
tiillius differentiz . Quod etiam intelligendum cft
fi omnia intelligerencur duplicari ex alters parte
KB . Hzc facile intelligentur ab jntuente locum
citatum.

9. Siireelligamus ABD, cﬂ’efcmihyperbolam;
culuslatustranfverfum’ EB centrym F; &afym-
ptotos EG; bafis vero D Ay fitprodu@a ad G,
ac BI, fit DG, parallela.  Concipiatur fuper
GIBD, cylindricus rectus fe Gus diagonaliter pla-
no tranfeunte per BD, & per punctum in Jatere
cretodrunéto G; truncys Ginitter huius cylindri-
o, cft proportionaliter analogus cum fufto conico
leH - A plano tranfepnte per curuam BQA,
c1ecto hyperbole, 4 tali trunco sufertur truncus .
nifter cxiftens fuper femibyperbola ABD, quod
vtque eft proportionglires analogus cum conoide
hyperbolico A BC, Ergodifferentia horum trun-
g””m » QU erit exiftens {uper quadrilatero mixto
fo}idi A Y Ici{n [E{ proportionaliter analoga cum exccH'u.

» {upra conoides ABC. Ex {chol.
ggf‘;ﬁg& czl . l\{/_f }Tcell. in qugc}icitm centrum graui-
noides fccar: { ot o G - H,_-fupra o
vt b ’tj‘?mper BD, in civs m\edxo punéto
hbrij d{f\}“cr:;r'an?l{ecaneadem 5D, accncljo;.rqux-

em F:hoh'(; ﬁ't"f;:qorum truncorum. ‘Etcm‘nmco-‘
2isd conm afirmatuy , fic ctiam fecari partes
dcntium: »grauxtags partium folidi correfpon-
3 Vs gedutoplano. N Py parallelo GHy

. Aa etiam
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etiam O D, bifariam dividi i cnntro g auitatis ex.
ceflusfrofti conici GNPH,  fuprafegmentim coa
noidis AQTC, ficeriam dividewr 913, dcen-
tro 2quilibiij differentiz illcrum truncorum exi-
ftentis fuper GH QA.

Io. Ex {chol 3 propoﬁt.;a_ mifcell. eliciomus
€eht1a 2quilibrij aliorum fcgmentorum, qua nurnic
Cxp”gabunus. In {cheuate ergo illius pfbpoﬁ&

quod iterum apponimus , intelligamus ABC, dle
hy-

Pars Secunda, 187
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hyperbolam , cuius axis BN ; latus tranfuerfim
EB; centrum L; & kM, fic feeunda coniugata
Aa 2

dia~
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diameter. Intelligamus fuper ABC, hyperbols
cylindricum re¢tum {ectum diagonaliter planoran-
fcunte per KM, & per latus oppofitum ipli +: C.
Huius cylindrici truncus finifter erit ex diftss . pis
portionaliter analogas tam fecundum totom , quan
fccundum partes proportionales camanniiofazo cx
hyperbola ABC, circa kM, reuolura. Fxcitar,
ergo {cholio variorum fegmentorum huius irunci -
niftri habebimusin kM, centtum aquilibrij. Ha-
bebimus enim fic fecari kL, 2 centro @quilibrij
trunci finiftri exiftentis (per femihyperbola ABN,
viparsterninata ad L, ficad reliquamve 5. ad 3.
Pariter habebimus quomodo feccturpars Lk, cor
refpondens par trunci finiftri exiftenri {uper
ITHBN, & centio zquilibri illins . Sic dicatur de
cxreris partibus : hac enim omnia nimis funtmant
filta , & facile 4 perito geometra intelligentur ex
{chol. citat. & ex exemplisfupra traditis "

t1. In (cheﬁq.propoﬁt. 42, mifcell. {int conoidea
hyperbol’iqum..A B C, & parabolicum item ABC,
quod in propofit. 41. eiufdem probavimus totum
cadere intra hyperbolicum, fuper femihyperbolis
AFB D, intelligamus-‘cylindricum reGum feGtum
dmgoflaliter’plano tranfeunte per BD, & per pui-
Gtum in lagere eretoapunto A. Huius truncis fi-
Rifter, 3 plano erecto (emihyperbolx , ac tranfeun-
tepercuryam parabolicam BE A, fceabiturin dvas
PArLes, quarum vng eric truncus finifter cylindrici

ere@i (une . .
¢i fuper {emiparabola 5 altera eric exceflus
’ trun-

Pars Secunds, 189

trunci ﬁ‘ni&ri' byperbolici fupra truncum finiftrunr
pzrabohcu.m. Cum ergo vterque truncus finifter ,-
ﬁf proportionaliter analogus cum fuo conoide ; erit
g‘ffc"ﬁm"upr"f"‘n s ceiusbafts exceffus femihyper-:
a?n :e ;CP:& t(;eg:)lg)a;r:.bola > proportionaliter analoga:
parabolicum E:? 15 hy perbohc,:g., ﬁlp.ra»conmdes.
ditur H m.edjupropoﬁf' 42 mifccll.mquaoﬁ'en-.
grauitaci; exceﬁu;n punctum BD, efle centrum
nodes parabes conoxd.lg hyp;rbolxm fupra co--
S parabolicum , habebimus idem pundtum H,

fe centrum. a’qulhbn; differentiz illorum tranco-..
m
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rum finiftrorum appenfe fecandum BD.

12. In fchem. propofit. 4. prim. part. fuppona-
mus ABD, eflc fem‘hyperbolam, cuius axis B D,
latustranfuerfum BH, &ipfi BD, firdu&avbili-
libet E O, parallela, qua fic producatur ad k, vt
kE, fit zqualis compofite ex HL, & LB: fuper
ABD, intelligamus cylindricum rectum f{eCtum
diagonaliter plano tranfeunte per BD, & per pun-
¢tum in latere ere@o a pun@to A. Per EO, in-
telligamus tranfire planum ere@um femihyperbole s
quod fecabittruncum finiftrum cylindrici exiftentis
ABD, induas partes, quarum vnaerit exiltens fi-
per portione minori hyperbolz AEO. Ex (cho!.
prim. dic¢ta propofit. 4. hab.bimus, centrumaqut.
hibrijillius portionis trunci exiftentis fuper AEQO>
ficfecare LD, partem B D, illi correfpondentem
vt fecatur EO, 4 centro graujeatis conoidis hyper-
bolici cujusaxis E O, latustranfuerfum kE. Pa-
riter ex {chol. 2. eiufdem propofit. patebit,fecta pre-
dicta parte trunci exiftente {uper A EO, plino pef
MN, tranfeunte, parallelo plano AFCG, pate-
bi inquam , partem illam illius tranci exiftentem fu-
per AMNO, habere fuum centrum zquilibri)s
quod fic dividat P, partem axis illi correfpon-
dentem , ve dinidier N O, 3 centro grauitatis tu-

“noilis hyperbolici, cuivs fruftiaxis, fit NO,
= LYvera ficaxis totius conoidis hyperbolici , cuius
llud eft fruyg , KE, vero fit latws cranfuet-
fan,

SCHO-

Dars Secunda, 195

K

SCHOLIVM.

Hzc funt fegmenta cylindricorum fuper hyper.
Lolavaric exift*niim , quorum aflignata fueruntin
L.ii1s puncea aquihbr j. per qua punéta fiducangyp
Iin. 2 1n bafibus illorum truncorum parallele illis,
quib.sducidibent, inijs crunt centra zquilibrijil.

lorum -
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lorum truncorum in bafibus appenforum fecundum
iplas bafes. Sedlicuit notare, ex dictis centra 2qui-
librij afignata fuifle folummodo truncorum fini-
firorum , numquam verd dextrorum. Ratio vero
eft, quia licet licuiflet reperire aliquatalia centras
etiamtruncorum dextrorum ex varijs propofit. mi-
fecllanei hyperbolici, in quibus aflignantur centra
grauitatis folidorum rotundorum ex hyperbola cor-
refpondentium illis cruncis dexteris 5 attamen hec
non fucruntadinucnta nifi ex fuppofitione quadra-
turz hyperbole, qua cum non habeatur , nolluimus
in prefenti difcarrere nifi de rebus pure geo vetri-
cis  geometriceque oftenfis. Quod [ aliquis optet
aflignare etiam centra zquilibrij illorum trancorum
dextrorum,, idei facile erit, finoftris operibus alis
quod impenderit ftudium.

PROPOSITIO XXV.
Si fuper qualiber figura circa duametrum , fit cylindricus ve-
Ctus f¢(Zus diagonalster plano traifzinte s velper pml-

lelams drametro duam ab extremrtate bafis, velextrs
bafim. Centrum equilibrsf trwncs e vi butns ¢ ylindri-

¢t appenff fecundum Bneam in extremitate bafios , vel

extrabafin , per guam tranfis:planwn diagonale ,gue
#qualts diametro figura ipfam fecabitypt fécarur diametet
ﬁ&””*‘? centrograuitatis figure,

Ef>

"Pars Secinda 195

L

Sto qualiber fignra ABC, cirea diametrum
E BG, & tamabextremitate bafis A C, duca.
wr CF, zqualis, & parallela diametro BG, quam
cxtra bafim , fitdu@a KL, itidem zqualis, & pa-
rallela BG: fuper ABC, intelligamus cylindri-
cum redtum feGtum tam plano diagonaliter tranfe.
tnteper CF, &perpunGuminlatere E, & huius
r:ylindrici fit truncus inifter CABE, quam plano
wiagonaliter tranfeunte per Lk, & per punctum
i-¢m E, inlatere. Dico amborum horum trunco-

ram fini ftrorum appenforum fecundum FC, Lk,
Bb eentra
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centra zquilibrij fic fecare ipfas FC, Lk, vt fe-
catur BG, acentrograuitatis figure ABC,

Patet, quia ex {chol. 2. propofit. prim. centra 2
quilibrijhorum truncorum fecantipfas FC, Lk,
vtf{ecantur 4 centris grauitatis anntloium genito-
rum ex figura ABC, reuolura tam circa FC,
quamcirca Lk, Centra grauitatis horum annulo-
rumfecant FC, Lk, exfchol propefit.2g.mifcel.
vifecatur BG, a centro grauitatis figure ABC.
Ergo &c Quod &¢.

SCHOLIVM.

Omnium ergo itlorum truncorum habebimus
centrazquilibrijin FC, LK, quorumfigurarum,
{uper quibus exiftunt , habemus in diametris centra
gravitatis. He funt infiniree, infinitifque mod s di-
verfificate. Videar lector (chelium citatam, (x €0
c&in agnofeet amplitudinem prafentis p opoft-
tnis,

Sed prafens prepofitio potuifler criam alio modo
oltendi, nempe, ex eoquod centrum zquihibtij to-
tiis cylindrici exiftentis fuper figura, ac fecundum
iplam appenf, fit idem cum centro grauitatis hguras
Etviceverfa, ex co quod centrum zquilibij trunc
tiniftri appenfi fecundum F C, fecctipfam, vefeca-
tr BG, 3 centro gravitatis figurz ABC, notis
liceret facilicer oftendere, centrum @quinbiij totws
cylindrici idem cffe cum ceniro grauitatis {}gur&‘,

UpL‘f

Pars Secunda, 195

fuper quaexiftit, Sed hze relinquimus le&oti con-
fideranda.

"PROPOSITIO XXVI,

edfsignare Lneas in bafibus aliorwn trunzorum cylindyico-
rum fuper infimtis parabolis , ac triliaers exifientinm

A .
varié refeGorum , 1n quibas [int 1pforum centra aqui-

ltérij .

‘ J T breiiter procedamus quantum fieri poteft,
ac pariter explicemus ea omnia, quz nobi$ vi-

dentur {citu digna circa przfentem materiam céht-
Bb 2 to-
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trorum quilibrij , & grauitatis truncorum cylin-
dricorum , determinauimus in prefeni piopofitio-
ne nonnulla fimul colligere , vt etiam {uprain varijs
propofitianibus fecimus , ac allignare centra xquili-
brij variorumtruncorum . '

1. Ergo intelligamus in figura anteeed. propo-
fit. ABC, eflequamlibet ex infinicis parabolis cu-
ius exponens fit numerus par, circa diametrum G B,
& fuper ipfa intelligamus CBAE, truncum fini-
ftrum cylindrici re@i fuper parabola exiftentis, ac
{e&i plano tranfeunte per C, & per E, pundum In
latere AE. Patet ex propofit. anteced. bunc trut-
cum , effe proportionaliter analogum cum annulo¢x
parabola ABC, reuoluta circa CF, parallclam
BG. Intelligamus per GB, erigi planum GH,
ipfi parabolx perpendiculare. Truncus.ergo GHG,
erit vaus truncorum , cylindrici cxiftentis fuper
femiparabola GBC, ac refedi plano rranfcume
per diametrum OH, & per C- Erit ergo hic pro-
portionaliter analogus cum annolo or0, ¢ reuolu-
tione GBC, femiparabolzcirca FC. Quarcre-
liqua pars truaci, nempe GOHBAE, crit pio-
portionaliter analoga cum annulolato ex revoiutio-
ne ABG, femiparabolz circa FC. Cum crgo»
fupponendo FC, zquari diamerro B G, l}”“’
musin numeris, ¢x propofit. to, pria. part. 10 qu
ratione fecetur FC, & centro gravitatis annuli ex
~A‘B_G > Teuolura circa F C; habebimus conloqrien-
0 quaratione fecetar BG, 4 cencro quiibr

‘ : ’ trun-

Pars Sccunda. 197

wer i GHEA, fecnndum GB, appenli. Quod

dilig noorexlicatu fiivinhoe,intelligendum eric

inalijs,is quibus adbibebimusalias figuras.

3. Supponamas exim infequentitigura, elefu-

pradictam prrabolam ABG, eiufque diametram
effe BD, annulum exipfagenitum effe ARCHG,

qui fiz fectus plano LQ, AG, parallelo: intelliga-

‘mus fuper ABD, GHEA, fegmentum trunci
“anteced. [chematis, quodfegmentum fic rarfum fe-
.Gtum plano ereo parabole , ac per LI, tranfeunte.
Portionis huius fegmenti exiftentis fuper ALID,

habebimusin 1D, centrum zquilibrij, fecundum
I1D; appenfi. Hocautem habemus ex propolic.11.
prievpart. in qua affignatur in NC, centrum gra-

uitatis fegmentiannularisad bafimex A LID, leg-

mentoreuolutocirca NC.

3+ Annulum prazdidGum ABCHG, fecems
figura ZB X, zquidiftanter FC, &ad parabolam
genitricem ereta. Super femifigura.ZB D, intel-
ligamus cylindricum re@um , fe@am diagonaliter
planotranfeunte per D B, & per pundtumin later
erectoapunto Z. Etiam trunci {inifri huius cylin-
drici habebimus in B D, «centsum @quilibri),

: h‘:mc appendamas fecundum BD. Hoc autem ha-

bebimus ex fchol citar. propofit. 10, in quaaigna-
tur centrum grauitatis folidi ZBX. Sicutiexfchol.
citat. propofit. 11. habebimus centrum grauitatis
fegmenti ad bafim talis trunci, fiiple {occtup mado
{zpefpius explicato. MR
' 4. Sup-~
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4. Supponamus ABC, effe quodlibetexinfini-
tis duplicatis trilineis parabolicis circa axim BD,
fuperquod intelligamus cylindricum {eum, & vt
explicatum fuit fupra in numero primo in parabola.
In BD), datur centrum 2quilibrij fegmenti trunci
ex'ftentis fuper trilinco A BD, ac appenfi fecun-
dum BD. Hocquidemdaturex propofit.20. pti.
part. in qud affignatur in FC, centrum grauitatis
annuli ex trilineco A B D, revoluto circa FC. Si-
cuti cx propofit. 21. habebimus in 1D, centrum
xquilbrij portionis talis frufti exiftentis fuper
A L1D, fectisomnibus , vtexplicatum fuitfuprain
numero fecundo.

5. Annulus ABCHG, fecetur figura ZBX,
vt explicatum fuic in numero 3. & fin reliqua, vt
ibidem. Centrum #quilibrijin B D, trunci finiftri
cylindrici exiftentis fuper ZBD, fedivt in nume-
rotertiod . Gumeft, habebimus ex fchol. citat. pro-
pofit. 20. Sicuti ex fchol. citat. propofit. 2 t. habebi-
mus in 1D, centrum zquilibrij portionis talis
trunci exiftentis fuper portionem ad bafim figure
predicte. ,

¢. Supponamus ABC, effe quidem quodhbe!'
ex infinitis trilineis, fed adeove B D, fitbafis; &
fiae reliqua iuxea fuperius dita. Centrum xquﬁl{‘
brijin BD, fegmenti trunci exiftentis fuper trilie
Neo ABD, habebimus ex propofit. 24. prim. part
1?"‘ propofit. 25, habebimus in 1D, centrum &qu-
kibrij portionis fegmenti pradi&i trunci cxi{ﬁcml?«'

. uper
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fuper ALID, fe&i confueto modo . Ex (chol.
propofit. 24. habebimus in BD, centrum zquilibrij
trunci finiftri cylindrici re&ti exiftentis fuper femifi.
gura LB D. Sicuti ex fchol. propofit. 25. habebi.
mus in eadem B D, centrum zquilibrij fegmenti
ad bafim prediti trunci . Intelligendum tamen
clt, hzc omnia fecari fuperiorumad inftar,

PROPOSITIO XXVILI,

Segments trunci vt in propofit.anteced.exiftentis fuper qua.
cunque parabola cuins exponens [it numerus par, pofSumus

i1 bafi 4 Signare centrum equil brif, G in altitudine cew-
LIUIn graustatis ,

Efto

"2

La
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Sto ergo qualibet parabola ABC, vtin pro

. polit.antec. cuius diameter B G, fit CBAE,
truncus finifter cylindrici re&i fuper ipfa exiftentis,
fecti diagonaliter, &e. fit pariter GH, planum vt
fupra. Dico, quod fegmentitrunci G H E A, pof-
fumusdn ABG, bafiaflignare centrum 2quilibrij
fecundum ipfam appenfi, & in altitudinecentrum
arauitatis. Per HO, intelligamus tranfire planum
HMO, parallelum ABG. Segmentum pradi-
ctumdividiter in cylindricum , cuius oppofiz ba-
fes ABG, MHO, & intruncum MHOE, In
ABG, habemus centrum 2quilibrij ealis cylindri-
ci, ex propofit. 5. 1ib. 3. quod eft idem cum centro
grauitatis {femiparabole ABG. Ex propofit. 12,
huius babemusin MH O, fefijn ABG, centrum
xguilibrij trunci OMHE, é'@pénﬁsfggxlndUmJ
MO, fel ABG, (EMHO, etenimaliudnon
cft, nifi rruncus (iniler cylindrici re@i ex:ftentis {u-
pereniparabola MH O, relectiplano tranfennte
pei HO, digmegrum, & F, punctum inlatere. )
S crg0 coniuigamms [imul [z d ‘o centra, & linea
1pfa lungens fecettr in ratione reciproca cylindrici
AH, ad truncum MHO E, inuentum punéum,
¢it centtum aquilibrij totius "ABGOHE. Scd
raticnem.cylindrici, ad illum truncum habemusex
coroll.3.propofit.4.1ib- 3. Nam cylindricus AH, ad
tfrincim MHOE, habet eandem rationem,quam
h.bent duo folida fime! ex rewolutione femiparabo-
le ABG, fm cirea G, quam circa ductam per

A i
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A, ipfi BG, parallelam, adfolidumex ABG, cir-
ca BG, nempead conoides, Poflumus ergo habere
in ABG, centrum aquilibrij praedicti fegmenti.
Sed non modo poffumus habere centrum pradi.
Ctum zquilibrij , veriim etiamin altitudine centrum
gramtans. Quod quidem probabitur codemmodo,
Lepertis prius centris grawitacis cylindrici , & trunci,
pofteaargumentando, vt fuprafaum fuit. Verum,
quoniam etiam in numeris poteft aflignariratio, in
qua fecetnr altitudo 4 centro grauitatis, exemplifi-
cabimus hoc in trunco fuper parabola quadratica
Ce  exis
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exiftentc . Exhee enimexemplo magis, magifque

peicipiemus modum vaniuerfaliter illud idem often-
dendi.

Sed facilitatis gra-
tia , intelligamus feor- p7°
fim in [chemate fequen- |
ti, N, efle centrum. T:-’*\—"—'—*‘*;i
aquilibrij cylindrici b | L
AqH; NP, cfle eius 9- \E‘-\V 10
altitudinem qualem., © | }\\
AM; Q, dlecentrum :
equilibrij trunci MO “
HE, appenlifecundem | } P
MHO; Y, vero eirf- < !
dem centrum  aquili- Y .
brij appenfi feccundun ABG; RQ, cfle eivs {“
titudinem; RQY, eius duplam zqualem AE;
T, cfic centyum cius gravitatis 3 & 8, oflz me-
diuta punéam. PN, ac proinde eentrum grauitatis
Cplinndsici: AHi - STiungamus- TS; erit in ipfacen-
tum. gravicatiy-totins ABG OHE. Sit hoc V,
& it XZ, cius dldicudo 5 & a:q'ualis EA; la-
teri cylimdrici , cuiéviam [unozquales RY, DN;
& ducantur T1, S®, paralledde YN. RT, cft ad
TQ; exfchol, propofit. 9. in calee, vi 1. ad 4. feu
Vt-a2. 2d 8. Qualium crgo RQ, cft 50, & RY,
ciusdepla, fety X7, ci ®qualis 60. RT, fiu X1,
Crie 22, Sed cum calium NS, fedt Z R, fic 15. quid
QUatta -pars DN, fcu XZ. Ergo tabium reliqua

iz,

[E
|

|
|
N
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IB, erit 23. Et qualium [&, eflt 11, talium X Z;
erit 28. . & X1, 1e.cum 3. Cumvero ex corol. ;.
propofit. 4.lib. 3. fin folida ex femiparabola ABG,
reuolutatamcirca B G, quamcircaparallelam BG,
ductam per A, ad conoidesex ABG, circa BG, vt
8.ad 3. Ercum fic veilla duo folida ad conoides(o-
lum, fic cylindricus AH, ad truncom MHOE;
nempefic TV, ad VS; nempe fic [V, ad Vi,
Erit 1V, ad VR, vt8.ad 3. %aliumergo 1%,
eft 11, talium IV, eric 8, Sed taliam erat X1,
10. ;2 & XZ,28. 3 Ergo XV, erit 18, 2, &re.
liqua VZ, 10.cum {. Eritergo XV, ad VZ yt
38, 5. ad 10. cum 45 nempe ve 71-ad 59.

PROPOSITIO XXVIIL

Segments trunci , vt in propofit, anteced. exientis Saper
 quacumque figura conitante ex duabus ﬁmparaéofrxf,
~ quarum bafés fint communis diameter , Poflunsus 1 bae

[i afsignare centrum equilibrij ; @ in alwendine grd~

witatis .

N fchem. anteced propof, ABC, fie figurs con
 Bans ex duabus femiparabolis fi¢ difpoficis ve
BG, bafes ipfarum, fint communis diameter , &
fint omnia vein propofit. anteced. Dico, quod {tg+
menti trunci ABGHE, poffumus alhgnare in,

. ABG, cencrum 2quilibrijillius fegmenti , & igs al

titudine centrum grauitaris, Nam cylindrici a H,
Cc "2 habe-
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habemusin A BG, centrum 2quilibrij ex propofit.
5.lib. 3. nempe femiparabolz centrum grauitatis.,
Ex propofit. 1o, huius , habemus in MHO, feu
ABG, centrum zquilibrij trunci MHO E. Ra-

tionem cylindrici AH, ad truncum MHOE,

habemus ex coroll. prim, propofit. 4. lib. 3. Ergo
ad modum propofit. anteced. eliciemus centrum
zquilibrijin ABG. = |
Pariter eliciemus In

altitudine centrum gra- R
uitatis , & in numeris oo ,
in trunco fuper para- T j
bola quadratica . In. S
qua fine , ve prius, g N )

D

- e
. i

} LAY ‘

b i

i

!

-

NP, altitudo cylindri- =} ¢ T Nl |

¢i; R Q, altitudotrun-
ci MHOE, & reliqua.
vt fupra in. propofit.
anteced. 'RT, eft ad
T%W;. ad 2. feu D S Lo

Vt 10. ad 4. ex [chol. propofit. 3. ng.mmuer{%{)
RQ, cft 14.& RY, fed XZ, 28. talium RT, fu

? ,...,--.»-——--—‘\"{ g

PR R H
-3 ’
e

X1, erit 16. & N'S; fet Z B, quarta pars X Z,erit .

7. &reliqua I®, 11, Etqualiam 13- cft 7 alium
XZ erit 17. cum 2. & XI, 6. cum - Sed e"g
roll. pri. propofit.4. lib. 3 funt duo_fohdz}ex AB Js
revolua tam circa bafim BG, quam circa pef {L
ducam parallelam B G, ad folidum ex ABG, cir-
@ BG; nempe ad femifulum, vt 5.2d 2. & ?ugk"
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duo folida, adillud folidum, fic cylindricus AH, ad
truncum MH O E; nempe fic TV, ad VS; nem-

pelV,ad VR. Ergo IV, eritad V&, vt5.ad 2.

Qualiumergo I®; eft 7. talium I'V, erit 5. Sed ta-
Lum tota XZ, 17. cum & & XL, 6. cum 4. Er-
go talium erit XV, 11, cum 2; & reliqua VZ,
6. cum 3. Eritergo XV,ad VZ, vt 11, cum 4,

ad 6, cum #; nempe vt 125.ad 71.

PROPOSITIO XXIX.

Segments trunci in propofit, anteced, exiffentis fuper quo-
cumque duplicato trilineo circa diametrum , poffirpus 2

bafi afSignare centram aquilibrii y ¢ in diametro graui-
2atis, o

Ed fupponamus ABC, efle quodlibet duplica-
tumtrilineum cigcadiametrum B G, &c. Dico

~trunci ABGOHE. nos pofle habere jn: ABG,
centrum 2quilibrij , & in altitudine ceritrum gra-
uitatis. , ~
~ Decentro 2quilibrij, patet. Quia centrum zqui-
librij-eylindrici a4, habemus ex propofit.8, lib.5.
1inquaaflignatur centrum grauitatis trilinei ABG.
‘€entrum 2quilibrij trunci MHOE, 1n MHO,

fedin ABG, habemus cx propofit. 16, huius. Ra-
tionem cylindrici A H, adtruncum MH OE, ha-
bemus ex (chol.citat. propofit8. lib.3. in fine. Qua-
re patet propofitum.

. De
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De centrovero grauitatis inaltitadine, exempli-
ficabimus in trilineo parabolico quadratico. Inquo,
fupponentas przparationem adhibitam in propofit.
anteced. ex fchol. propofit. 8. huius, R Q,, altitudo
erunci finiftt MHOGE, fic {fecaturin T, centro
grauitauis trunci predici, ve R T, ficad TQ, vt 16
ad 5. feuvt 32. ad 10, Qualiomergo R Q, eft 42.
& civscupla RY, fell X Z, eft 84. taliom X1, ft
31, & Z R, quia ZX, quarta pars; 21, Ergo relis
qua !®, erit talum 31, Et qualiom 1%, erit 13
talium tota XZ, erit 35.7. & X1, 13, 3. Ve-
sum quoniam duo folida ex trilineo A BG, reuolu-
to tam circa diametrum B G, quam circa ductam
per A, ipfi BG, parillelam, eft ad conicum circa
BG, vt 10. 2d 3. ex citat. fchol. propofit.8.1ib- 3-
& vt illa duo folida, ad conicum , fic cylindricus
AH, adtruncum MHOE; &vtcylindricus,ad
truncum , fic TV, ad VS; nempe fic 1V, {d
V., Ergo 1V, ad Vg, et vo 1o ad 3.
Ergoqualium I, cft r3. talium 1V, erit 10. Sed
talium X1, erat 13. #. Ergotalium eriv X'V, 23
i Sed talium erattota XZ, 35. 7. Ergoreliqua
VZ, erit 11, 3. XZ, ergoficdinideturab V, cet-
1o grauvitatis prediéifegmenti trunci, vt XV, fic
ad VEZ, vg 23. 2 ad 11, 3 nempe vt 120
W 61, ‘

PRO-
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 PROPOSITIO XXX.

Segmenti vt in anteced, propofit. fuper duplicato trilineo
ctrca bafimycuins exponens [it numerus par, Poffumus ea-
demn centra afsignare .

Ed A'BC, fic duplicatum quodeunqué trili-
neumcircacommunembafim BG. Dico &c.
Centrum zquilibrij in bali ABG, reperietur.,
Quia ex citat. propofit. 8. 1ib. 3. habemusin trilineo
A BG, centrum xquilibrij cylindrici A Hjnempe
grauitatis trilinei. Centrum aquilibrij in ABG,
velin MH O, trunci finittri MHOE, habemus
cx propofit. 14, huius. Ratio cylindrici AH, ad
truscam MH OE, habeturex coroll. 2. propolit,
4 I'b.3. Quare patet propolicum quoad primum.
Quoad fecundum patebit ex fuperioribus, & ex
exerplo ftarim adducendo in numeris in trilineo
parabolico quadratico, Sint in fecundo {chemate
cadem , que fupra. Ergo RQ, altitudo trunci
MHOE, fic fecatar 3 T, centro grauvitatis, vt
RT, fit qradmpla TQ, ex {chol. propofic. s,
Qaliomergo RY, feit XZ, dupla RQ, eft 2o.
f41l9£11 RT, feu X1, eriz 8. Sedealiom Zw, eft
5. Ergoreliqua I, erit 7. Er qualium Iw, eric
sotabiom XZ, erit 14, ¢, & X, .3 Cump
VEIo dcducaaur_ cxcotoll citat, effz annulum ex eriff-
nco ABG, circaparallclum ipli BG, dudamp--

A, v
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A, vna cum conicoex ABG, circa BG, ad ip-
fum conicum vt 4.ad 1. Ergo qualium I®, erit
5. talium 1V, erit 4. Ergo tota ZV, erit 9. 5,
Ergoreliqua VZ, erit talium 4. 3. Erit ergo XV,
ad VZ, vt 9. 5 ad 4. & nempeve 17.2d 8.

PROPOSITIO XXXI.

Segmenti ad bafim ﬁ’gm:ﬁti s vt in antecedentibus propfi-
tionibus  exviffentis fuper quacunque parabola , cuins exe
poncns fit numerus par. Poffumus centra aquilibriy in bi-
[0 grawstatis in altitudine afsiguare |

Y Sto parabola ABC, circa diametrum BG,
& cuius exponens fit numerus par: fuper fe-
miparabola ABG, {it fegmentum A BGOHE,
trunei, vt in propofic. anteced. fit IN, parallela
AG, per quam intelligamus tranfire planum pill'&l-
lelum A EC; hocfecabittam cylindricum AH,
quam trancum MHOE, in duo fegmenta, quo-
rumilla, qua terminantur ad EA GO, trapezium
fimul fumpta , vocamus fegmentum ad bafim feg-
menti ABGOH E. Dico, quod huiufmodi feg-
menti ad bafim , poffumus in AING, centrum
quilibrij afignare, & in altitudine centrum gra-

titatis
Primum parebic ad modum fuperiorum . Nam
fegnienti ad bafi cylindrici AH, cxiftentis foper
AING, habemus in AING, centrum zquili-

’ bii,»
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brij » quod idem eft cum centro grauitatis ipfius
AING, quod habetur ex{chol. propofit.r 1. lib.3,
Segmenti ad bafim trunci exiftentis fuper fegmento
femiparabole M H O, fimili, &zqualiipfi AING,
habemusin MH O, fedtin AING, centrum zqui-
hbn;., ex propofit. 19, huius. Ratio cylindrici exi-
fentis fuper AING, ad fegmentum trunci
MHOE, adbafim, habetur ex {chol. . citat. pro-
pofit. 11.1ib. 3. in quo aflignatur ratio folidj ex feg-
mento AING, circaparallelam NG, du@am per

ad fol; :
A, ad folidum ex codem circa NG : nam cylindria
Dd ~ cus °
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s ad bafm . & ad fegmentum ad bafim trunci
M HO E, viduodictalolida retanda , ad vnum ip-
form, nempe adillud circa N G, Quare patet da-
¢i centrum 2quilibrij.

Quantumad centrum grauitatis in altitudine, pa-
ter. Quia datur medium punétumaltitudinis, nem-
pe centrum gravitatis cylindriciad bafim, exiftentis
fuper AING. Datur etiam ex cit. prop.19,in al-
titudine fegsucnti ad bafim trunci MHOE. Ster-
go coniungantar heccentra, & linca conjungens
fecetur in ratione reciproca folidorum , que haurt-
torex citat. propofic. 1 1. 1ib. 3. punctuminucntum
erit centrum grauitatis fecans altitudinem totius il-
lius fegmenti trunci ad bafim.

PROPOSITIO XXXIL

Segminit ad bafin /Eg;ﬁfnti, evt i1 antecedentibus propofi-
<« E v © . .
tonbus | ex. flentis [aper quecunque duplicato trilineo
+ eirca dusmetrugn, Poffunmus centraequilibriy i bafi, &
gravitatis in altstudine afsignare . " :

Ed fuppopamus ABC, efic quodcungue du-
PhC@i?\lm trilineum circa diametrum BG, &
fegmentum trundi ABGOHE, intelligatur fe-
Gtum plano tranfeunte per 1N, ve explicatum f”iF
10 antegedenti propofiticne. Dico, quod fegmentt

adbufim hujufce fegmenti poflumus habere prafata
centra,
’ De

© Pars Secunda, I R

De céntro zquilibrij, patet: Quia cylindrici exi-
ftentis{uper AIN G, centrum equilibrijin AING,
habemus ex {cholio propofit.13.1ib. 3. Segmeati ad
bafim trunci M HO E, centrum ®quilibrij in bait
habetur ex propofit. 2 1. Ratio cylindrici ad bafim,
ad fegmentum prediGum ad bafim , habetur ex
{chol. citat. propof- 13.1ib. 3. Quare habebitur etiam
centrum zquilibrij.

De centrograuitatis etiam patet. Quia cum ha-
bzamus'centra gravitatis tam cylindrici ad bafim,
quam ex propofit. citat. 2 «. fegmenti ad bafimtrun.
¢ MHOE. Et pariter cutn habeamus ex cirar.
{chol. rationem praedictorum folidorum ; patcbit e-
tiam centrum grauitatis queficum .

PROPOSITIO XXXIIL

Totins trunct fimistri cylindrics exiffentis faper quacungue
parabola , cuius exponens fit mumerns par , vefe &t plano
tranfeunte per paral[elam ductam diametro per extre-
mw punctum baffs @ punifum i luterc erello ab alte-
ro extremo bafis . Poffirus centra equthbrij m bafi , @7
grauitatis in altitudine afsignare,

[t quecunqueparabola ABC, cuius exponens

fit numerus par,& cviusdiametcr (it B G, &cy-

lindricireci {uperipfa exiftentis,ac fe&i planotran-

feunte per CF, BG, parallelam, ac perpunétum E,

inlatere AE, ficeruncus finifter ABCE. Dico,
Dd 2 quod
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quod huius trunci poflumus in ABC, affignar
centrum zquilibrij , & in eius aliitudine centrum
grauitatis.

Quoad primum. Ereto GH, plano, vt prius,
{fegmenti trunci ABG OHE, habemusin ABG,
centrum 2quilibrij ex propofit.27. Trunci GHC,
habemus centrum zquilibrijin GBC, ex propofit.
13- Siergo fimul jungamus hzccentra, & lineane-
Gens fecetur in ratione reciproca illorum fegmento-
rumtrunci , inuentum punctum erit centrum zquili-
brij quzfitum. Quod vero habcamas rationem feg-
menti ABGOHE, ad truncum GHC, patet
ex coroll. 3. propofit. 4. lib. 3. in quo allignatur ra-
tio, quam habet conoidesex G B G, circa BG,ad
annulum ex GBC, circa FC: AGBOHE, ¢&-
enim, eftad GH C, vt duo conoidea, fimul cum an-
nulo, ad annulum, vt patet ex fupericribus anobis
dicis. Quare patet primum. |

Secu(tﬁum gero flx)c patcbit.. Nam ex pr0poﬁt.z7:
habenwis centrum gravitatis in altitudine {egmenti
trunci ABGOH E, Ex propofit. 9. habemus cen-
trumgranitatis in alticudine trunci GHC. Siergo
neCentes hzc duo centra , linea vniens fecetur 1
ratione reciproca folidorum. Erit inuentum cci
ttum grauitatis quafitum. o

Sed quoniam numero poteft renuntiart, in qua
ratione {ecetur dica altitudo, ideo non eft tam ¢ito
difccdendum  praefenti materia . Sed ad euirandam

coafulioncm, fupponamus in fequenti figura, & Y.
. efle
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efle altitudinem trun-

ci ABGOHE, & __
T, eius centrum gra- R
uitatis; PN, fit alei- , .}
tudo trunci GHC, T‘\\
cuius dupla DN, & _ | S
cius centrum S. Scce- ?

tur TS, necens cen- ’

train V, vefit TV, 1;45*“~>"l_§
ad VS, reciproce vt 3 !
truncus GHC, ad .
fegmennum ABGO ¢ s i
HE, adeo vt V,in

alticudine XZ, fit centrum grauitatis totius trun-
ci ABCE. Eft in prafent in parabola qua.
dratica cxemplificandum , quz nam in numeris
fitratio, quam habet XV, ad VZ, Sint TI, S5,
parallele YN. Expropofit.27. R T, cft fupponcn-
daeflead TY, vt 71.ad 39. Et ex fchol, propofic.
9. elt fupponendum, effe PS, ad SN, vt 16. ad 9.
& DS, ad SN, feu X», ad RZ, vt q1. ad
9. nempe vt 9o. . ad r9. ¢+ Qualium ergo to-
ta XZ, cft 110 talium X I, eft 71. X go. *, Er-
go talium 1B, erit 19, +o Et qualiom IB, eric
16. walinmtota XZ, erit 91, 4 & X, 9. I,
Cum ergo ex coroll. 3. propofit. 4. lib. 3. fit truncs
GHC, ad fegmenum ABGOHE, vt 5.ad 11,
Et cumvttruncus ad fegmentum, fic TV,ad Vs;
nempe 1V, ad VB: crit 1V, ad Vg, vt g, 2d

11,
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11. Ergo IV, erit 5. qualium I, cft 1. Se:.
aliumerat XI, 59. 3. Ergo XV, erit 64 5
Sed taliumerattota XZ, 91. % Ergoerittalium
reliqua VZ, 27. 3% Secatur ergo_XZ, alm_udo
trunci ABCE, in V, 4 centro graultatis truncl, vt
fitXV,ad VZ, vt 64. 3 ad 27. 5 nempe vt
77. ad 33

SCHOLIVM

Siducatur 1P, parallela A C, & mente concipia-
mus {uper [P, erigi planum fccanstruncem in duas
portiones: fegmenti ciufdem ad bafim, nempe cxi-
ftentis fuper AIPC, poflumus haberein AIPC,
centrum xquilibrij, & in alticudine grauitatis. Cen-
trum zquilibrij habetur, quia ex propofit. 31 h;l;e-
wur centrum zquilibrijin AING, {egmentiad ba-
fim exiftentisfuper AING. Ex propofit. 20 ha-
betur cencrum aquilibrij egment! ad bafim exiften-
tisfuper GNP C. Si ergovaiamus .ﬁmul.hxc cen-
tra, & dividamuslineam ne&entem, 1nratione reci-
proca, quatamen poteft hauriri ex {chol. 2. propo-
fit, 11, lib. 3. habebimus pariter in AIPC, cen-
trum zquilibrij quaficem . _ B

Centrum vero grauitatis habebiturexijidem pro-
pofitionibus citatis.

PRO-
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PROPOSITIO XXXIV.

Trunci, vt in atecedensi propofitione  exiflentis fuper du-
plicata guacungue [emparabolacirca bafim. Poffistnius af-
[rmare centra predia .

It ABC, figura conftans ex duabus femipara-

bolis, fic difpefitis vt bafes BG, fint commuy-

nis diameter, & in reliquis, fine cadem, quz fupra.

Dico, quod trunci ABCE, poffumus in ABC,

affignare centrum xquilibrij, & in altitndine cen-
trum grauitatis.

De centro zquilibrij, patet. Quia fegmenti trun-
¢i ABGOHE, habemus in ABG, centrum .
quilibiij ex propofir. 28. Trunci GH C, habemus
in GB C, centrum aquilibrijex fchol, propofit. 1 i.
Rationem fegmentt ABGOHE, ad trunctm.
GHC, habemus ex coroll. prim, propefit.4.lib,3.
Quare poflumus habere centrum equilibrij in buf;,

De centro grawtatis in altitvdine, patet. Nam
centrum graviratis fegmenti ABGOHE, habe.
musex citat. propofit. 28. Et pariter cx propolfit. 4.
habemus centrum grauicatis trunci GHC,

In numeris autem fic exprimeturin parabola qua-
dratica, fupponcnes, vt privs, T, ¢flz centrum gra-
uttawr fegventitrinci ABGOHE; & S, trunci
CHC, &icliqua, vt in anteced. propofit. Fx pro-
polit- ¢rgo 28, kR T, ad TY, fed X1, ad 1Z, ve

125,
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125. ad 71. Et expropofit. 4. erit PS, ad SN, vt
9. ad 5. Et DS; eritad SN, fei X, ad »Z, vt
23.ad g nempevt 164 i ad 31. 2, Qualium
ergotota XZ, eft 196. talium X1, erit 125. &
L, 31. 5 Ergoreliqua I, erittaliym 39. k.
Erqualium I3, erit 10. talium X Z, erit 49, 5%
& X1, etit 31. %, Cum verd ex coroll. prim.
propofit. 4. lib. 3. fit truncus GHC, ad truncum
ABGOHE, vt 3.ad 7. & cum fic fic reciproce
TV,ad VS, fen IV, ad V. Qualium Ig, eric
10. talium IV, erit 3. Sed talium XI, erat 31,
s Ergotalium X'V, erit 34. % Sed talium.
crat tota X7, 49. 4. Lrgo reliqua VZ, crit
talium 14. ;8. Eritergo XV, ad VZ, in pra-
dica ratione, nempevt 13720. ad 4139.

PROPOSITIO XXXV.

Trawct, <ot in propofit. anteced, exiSlentis fuper quocungue
dijlcato trilmeo circa diametrum | Pofflsmns pradita
- Centia afsignare .

€..Fd ABC, fit figura conftans ex duobastrilincis

\J ciza diametrum BG. Dico &c. De centro

&quilibij paier; quiafegmenti ABGHE, habe-

t)ur centrum wqu:libiij cx propolit. 29. Ex propofit.

| (';;_} l(l*abemr.m GBC, centrum aquilibrij crunci

S Ratio GHC, ad ABGHE, habewr ex

'f.ChOL Propofic. 8.1ib. 5. Difcurrendo ergo, vt fzpe
- fallum

s - g,

fa6um fuit, patebit haberi centrum zquilibrij in ba-

{itotiustrunci. ) _ . ,
Centrum g ravitatis 1n alitudine habebitur eo-

do: fed exemplificantes in trilineo parabo-
fii?::l;gga)tico in nu£eris , totam remante oculos
ponemus. Sintinaltera{}gura T, & S, centra vt
tius, & fint reliquaomnia. Ex propofit. 29. R T,
etad TY,fcu XI,ad 1Z,vt 121.ad 61 Etex
{chol. piopofit. 8. elt P§, ad SN, vt 30.ad 19.
Et D5, eft ad SN, vt 79. ad 19. nempe vt

5.7 ad 15, 25 Qualium ergo tota XZ, et 1332,
140 350 Q ) e ot
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caliom X1, eft 121, & DS, fed X1, oft 146. 2,

Ergo talium crit I, 25. 3. Et qualium IR, erit
20, taliumtota X Z, erit 141 i3 Et X1, crit 94,
5. Cumvero ex {chol. propofit. 8. 1ib. 3.deduca-
tur efle GHC, truncum, ad ABGHE; nempe
TV,ad VS;nempe IV, ad VR, vt 7, ad 13. Erit
IV,7.& Vg, 13, qualium I%, ¢ft 20, Ergo ta-
liumerit X'V, 1o1. 225 &reliqua VZ, talium crit
40. 532, Dividitur ergo XZ, ab V, centro graui-
tatis totius tranci ABCE, in pradicta rationc;
nempe vt 6350.ad 2523
Sietiam in prafenti ducatur IP, parallela A C,
& fuper iplam intelligabus planum eredum AB C,
{ecans fruftumin duo fegmenta; hubebimus fegmen-
tiad bafim,nempe exiftentis fuper A1P C, centrum
zquilibrijin A1PC, & graitatis inaltitudine,
Primom habebimus
ex propofit. 32. inqua __ ;- D
afligratr centrum z- Ri
quilibryy fegmenti ad |
bafim exiftentis faper * ™
AING. Ex prbpo- N
fit. 22. in qua ha- ¢
bewrin GNPC, - )
cenrrum aquilibyij fe- A%
gmentt ad bafiny exi- i
;")%cmi.s fuper GN 1 —
PC. Et ox fchol Y% e
prepofit, Tleex a0

»,
S
e
) U
-3

hau-
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hauritur ratio fegmenti ad fegmentum..,
Secundum deducitur ex ijfdem propofitioni-
bus .

PROPOSITIO XXXVL |

Trunci, cvtin propofit, anteced, exiﬁmtixﬁ;per quiocungue
‘ dupliratb trilimeo circa é.,zﬁm, CUiuS exponens ﬁt HUme-
yus par . Poffumus pradiéta centra afsignare,

BC, fit figura conftans ex daobus duplica-

\ tis erilineis fic difpofitis , vt bafes BG,
fint axis. Dico pofeallignari centra pradicta. Cen-
trum zquilibrij habetur ex propofit. 3o. inqua aflt -
gnaturin ABG, ceatrum zquilibrijzrunci AB G
HE. Expropofit.15. inquaaffignatar in G5C,
centrum 2quilibriy trunci GHC. Ex excoroll. 2.
lib. 3. cx quo deducitur facillime ratio trunci ad
truncum.

Centrum gravitatis in altitudine ctiam poteft
haberi , & lector ipfum vniuerfaliter deducet exmo-
do particulari (tatim adhibendo in numerisin trili-
neo parabolico quadratico . Supponcntes ergo,
anzfnpra Gappofita funtin fecundo fchemate, T,
centriim grauitatis A BGH Y, fic ex propofit. 30.
dividic RY, vefit RT, ad TY, feu XI, ad
1Z, vt 17.ad 8. 5, vero centrum grauitatis trunci
GHC, fic diuidit PN, vt fit PS, ad SN, vt 6.
ad 4. cx propofit. 6. Ergo DS, eritad SN» ve 16,

Ee 2 ’
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ad 4. nempe vt 20 ad 5. Qualium ergo XZ, cft
25. talium X1, erit 17. & X, 20. Ergotalium
I, erit 3. Et qualium 1, erit 1o. talium XZ,
erit 8. . & XI, ¢6. i Cumvero ex citat. {chol.
2. propofit. 4. lib. 3. fit GHC, ad ABGHE;
sempe TV, ad VS ; nempe IV, ad Vg, vt
3. ad 7. Ergo qualium 1%, eft 1o, talium 1V,
crit 3. & VB, 7. Ergo taliom XV, crit 59. =
&reliqua VZs 23. 3 Eft ergo XV,ad VZ, vt 59
i ad 23,5 nempe vt 179: ad 71.

Finis Secundz Partis:

MI-

A
GEOMETRICI,

PARS TEKTIA.

IN QVA TANGVNTVR QVEDAM CIRCA
centra grauitatis fuperficierum ceruarum ; affignan-
turque centrum grauitatis cuinfcunque
portionis fuperficied

fphaericx .

exanalogia inter f{olidarotunda,
¥ & inter truncos cylindricos exi-
ftentes fuper figaris genitricibus
iplorum, emanant, licuit lectori
GCoTmosad videre ex hisy que pafim expo-
{uimus in noftris operibus, ac prafertim in tota an-
rocedentiparte. Sed ne cogitetamabo ic his pedem
fiftendum. Quamplurima etenim remanent, quo-
ram aliqua tamgeaws in parte prxfeati ; fimulgque
campum longe, lateque patentem ad innuinera no-
ua indaganda apericmus,

PRO-
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PROPOSITIO L

84 fint eademn , qua in propofit. 1o.lib. 2. & i propafit. pri.
part, ant, Superficies cylindrica trunct fimifirr, ertt ad (-
perficiem filids rommg ex fisa bafe, bafe, rvel bafibus ex-

coptisyvt latns cylndici ad circumferentiam ditamm,

E iftis materijs eru-
§ J ditiffime feribit Tac-
quetinlib.2.cylin, & annul.
nos bretius quam fieri po-
terit, explicabimus dictam..
doérinam, veex ipfa colli-
gamus fpicas ab alijs meflo-
ribus neglectas, Eftocrgo
v.g. qualibet figura ABC,
circaaxim B D, fuper quam
it cylindricus rectus cuius

AL
oppofite bafess ABC, [, \\\l\ \

FEG, qui fic feétus plano \ .\\\““‘} U
daigonali AEC. Dicofu-  \ .. .\\/

perficiem cylindricam trun-
cifiniftri A BEC, excepta |
bafi ABC &, plano diago- A

nalt A E C( hanc enim in-

telligimug pro fuperficic cy-

dindricayeffead fuperficiem curuam folidiex ABGC
reuoluta circa AC, excepta bafi fiade er { vepots

ﬁ\:o...

o Dars Tertia! ‘223
{i volueretat ABD ) ve S
EB, ad circumferentiam
circuli cuins [emidiame-
ter BD. Etiam nunc, ad
confufionem  euitandam,
ofterdzmushoc infequen-
ti figura in dimidio trun-
co ABDE, in quo acci-
piatur arbitraric punctum
I, dquoecrigaturlatuscy-
lindrici Fk, & ducatur
FH, parallela BD, &re-
liqua vt in fchemate . Et
dictis & in prop- 1o. lib.2.
& in propofit. pri- part. an-
teced. facile patebic , efle
=B, ad BD, vt LG, ad
G D; nempe vt kF, ad
FH. Sedvt BD, ad circum-
ferentiam ex radio BD,
{ir FH, ad circumferentiam exradio FH. Frgoex
xquali, vt E B, ad circumferentiam ex radio B D,
fic k F, ad circumferentiamexradio FH. Sed pun.
Gua: F, fomprum fuit aibitraric. Ergove EB, ad cir-
cumfiicatiamexradio BD, ficomnialatera fuper-
ficici cylindrice EB Ay parallela E B, ad oranes cir-
cumferentias defcriptas ex reuolutione curuz BFa,
cirea ADj nempe fic fuperiicies cylindrica ad fu-
percien curuam folidirotundi: tam enimlatera fu-

per-
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petficici cylindricz , quam peripherie fuperficiei

curnz {unt eiufdem trinfitus , nam procedunt fecun-
dum lineam BF A. Quare&e. Quod &e.

SCHOLIVM

Patet sitem hoc non {olum verificari quoad totas
magnitudines , fed ctiam quoad partes proportiona-
les. Noncnim folum verificatur totam fuperficiem
cylindricam EB A, efle ad totam fuper ficiem cur-
uamex BFA, vt EB, ad predictam circumferen-
tiam, fedetiam ficefle kF A, ad (uperficiem curuam
«x EA; & fic de alijs partibus proportionalibus.
Quare poterimus etiam concludere, quod erit vt {u.
perficies EBFk, ad fuperficiem ex BF, fic {uper-
ficies kF A, ad [uperficiemex FA. Erpermutar-
do. Vninerfaliter ergo poteft decuci <X do&rinis
explicatisin lib. 4. {uperficiem cylindricam ERA,
&fupcrﬁciem curuam ex BFA, circa DA, Cff"—{
quantitates proportionalitcr analogastam in magnl-
eudine , quam in gravitate , tam {ecandam totu
quam {ecundyiv partes proportionales. Etiam nunc
€10 centra grauitatis , & xquilibrij harum fuperh
cierum fecabunt zqualiter A D). Nempe ita fecd”

“biter A D, i centrogravitatis fuperficiei curi ge-
nitzex BF A, reuolura circa A D, ficutd {ecatur?
centro zquil,brij fupcificicicylindrice EBA, ap-
penfefecundam A D). Mdem intelligatur de cxte-
xis pastibus propentictalibus.

SCHO-

SCHOLIVM IL

Etiamin prfenti, licet propofitio probaraficde
trunco exiftente fupet figura bafim AD, habente,
attamen cft vniverfaliffima, & verificatur etiamde
figuris bafibus carentibus. Sitenim in fchem. {eq.
qualibet figura ABCD, cireadiametrem BD, &
fuper dimidiaipfius ABC, (etiam enim nunc fuf-
ficit oftendere in dimidia ) intelligamus cylindricum
re &sm fe@.m diagonaliter planotranfeunte vel per
CF, vel per kL, & pet E; ficfe@umper FC, &

Ff ~ Efquod
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E (quod enim dicetur de hac fe&ioné , cuiusdeina
ceps indigemus,, patebit eodem modoverificari e
alia fe@ione ) vt fit truncus finifter AB CE; etiam
in hoc trunco verificabitur , effe fuperficiem cylin-
dricam prafatitrunci , nempe A EBC, ad fuperfi-
ciem genitam ex retolutione linez curuz ABC, re-
uolutz circa FC, vt E A, ad circumferentiam ex
radio AC; & prafatasfuperficies efle proportiona-
liter analogas tam in magnitudine, quam in graut:
tate, tam {ecundum totum , quam fecundum partes
proportionales. Eodem cnim modo pa:cbit, quod
{i2 pundto 1, intelligamus erigi latus cylindriciinci-
dens curuz E H C, hoc cflead circumferentiamex
radio 1Q, vt EA, ad circumferentiam ex radio AC.
Idem probabitur de orrnibusalijs. Et non diffimili
modo probarewur fi cylindricus effet {ecus plano
tranfeunte per KL, & E. Omnes ergo {upradicte
{uperficies {untinterfc proportionaliteranalogr 1 &
confequenter codemmodo fecabuntur FC, Lk
centris zquilibrij, & gravitatis ipfarum. _

"His ergo explicatis, patet quomodo aperiaturvia
rimandicerivra grauitatis 5 & aquiljbrij fuperficie-
rum curvarum . Nam fiaderiraliqua via indaganat
centrum grauitatis fuperficici folidi rotundi, ftatim
habebimas centrum zquilibrij fuperficiei cylindra-
Cex trunci,explicati, & ¢ contra .

PRO-

Pars Tx‘t‘ﬂid._g 2237

PROPOSITIO II.

Cuinfungue portionis ﬂp:rﬁdei fpherica bafi excépm, cen
trum grauitatis dinidst axum bifariam . B

Sto OBP, portio fphzrz, cuiusaxis B F. Di-

co fuperficieifphericzgenitzex OAB, cir-

ca BF, centrum gravitatis effe inmedio BE. In-
telligamus parallelogrammum K [, toti fphérx cit-
cum{criptum. Vt deducitur ex Archimede lib. 1.
de fpher. & cylind. propolfit. 40. & 41. & vt paflim
ab alijs probatur, fuperficics totius {phara ad fuper-
ficiem portionis OBP, ¢ft vt DB, ad BF.: Sed
vt DB, ad BF, ita parallclogrammum kL, ad
parallclogrammum kH. Ergo fuperficics ad [u-
perficiem , eft vt parallclogrammum ad paraliclo-
grammum . Sic probaretur de Cj}t‘lihufcunquc alis
portionibus. Ergo fuperficies fpherica DABC,
& parallelogrammum KL, funt quantitates pro-
portionaliter analog® tam inmagnitudine,, quamin
grauitate , tam fecundum totum , quam fecundum
pattes proportionales, iuxta do@rinas paffim a ne-
bis cxplicatas. Ergo centra grauitatis ipforum eo-
dem modo fecabunt partes axis correfpondentes.
Sed centrum gravitatis parallelogrammi v.g. kH,
diuidic B F, bifariam. Ergo etiam centrum graui.
tatis portionis fuperficiei fphzricx O BP , dinidet
BE,bifariam.Et {icin alijs.Quod erat oftendendum.
' Ff 2 SCHO-
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\ T T

SCHOLIVM.

_ Exdictis patet quantum deceprus fuerit Guldinus
lxb‘.-arim. Centrobarycz.cap. 1 0.propofic.s - dumait
pofle probari perinferiptionem, & circamfcriptio-
nemfigurarum, centrum grauitatis fuperficiei fph-
Tice v.g. OBP, effe idem cum centro grauicatis
Roionis OBP, circuli. Videatur locus citatgs-

; : Se
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ed hxe funt extra intentum. Reddeamus crgoad

nos.
Ex do@rinis fuperius expofitis habetur, quod fi

fuper femicirculo D A B, intelligatur cylindricus
fe&us diagonaliter plano tranfeunte per DB, & per
pundum in lagere erecto dpuncto A: habetur in-
quam, centrum 2quilibrij, cuitfcumque fegm,emi
{uperficici cylindrica huius, retcéta latere , vel late-
ribus, appenf fecundum B D, efle in medio axis
corre(pondentis. V.g. fidi@a fuperficies cylindra-
cea , fecetur latere ere@od puncto O: {uperficiei
cylindracc fuper O AB, exiftentis centrum xqui-
librij, appenfz {ecundam BF, eritinmedio BF.Sig
difcurratur de cxteris partibus.

PROPOSITIO IIL

Centrnsm grauitatis perimetrs cuinfCunque portiomss [pusre
[ic diwidit eins axim , Ut pars terminata ad verticem
fitadveliguam y vt diameter fphare ,cum dupla axiveli-
que portronisyad diametrum [Phare, ‘

ESto, veprius, fphara, & eius portio OBP, fit-
que E, centrum grauitatis totius perimetri
portionis OBP. Dicocflc BE, ad EF, vedupla
PF, cum DB, ad DB. Diuidatur BF, bifariam
in 1. Ergo ex propolit. anteced, erit I, centrum
grauitatis fuperficiei {pharice portionis . Sed F, eft
centrum grauitatis circuli O FP: cumergofic E,
. cen-

-
[PV
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centriim totits Eerimetri , erit reciprocé circhlus
OFP, ad fuperficiem {pharicam OBP, vt IE,ad
EF. Sedcirculus’ OF P, et ad fuperficiem {phz.
ricam OB P, vt quadratum’ O F, nempe retan
gulum DFB, ad quadratum re@z B O (fi intelliga.
tur du@a ) vededucitur ex Archimede loc, citat.
nempe ad rectangulum DBF: & cum fitve rectan-
gulum ad reGangulumy fic (propter commune latus
BF) DF,ad DB. Ergo¢rit vt 1E, ad EF, fic
DF, ad DB. Et componieado,erit 1F, ad FE,
vt DF, cum DB, ad DB. Erdntecedentitim du-
plaseritergo BF, ad FE; vidupla DF.cumdwr
pla DB, ad DB. Etdividendo,eritBE;ad EF,
vt dupla DF, cum DB, ad DB. Quod erar
- oftendendum.

COROLLARIVM
Ergo cenitrum grauicatis périntetri hemilpharij
ABC, quodfitv. g. Y, ficdinidit BE, vt it .’B Y,
dupla YE. Intalienim cafu, dupla D E, cum B
eftdupla DB.
PROPOSITIO IV..
c’”f?“m Qramitatis ﬁaperﬁciei'mi@’émzque cylindrs dimidst

cius dfmetrum [;ngridm .

Prx-

PR':\e[ens propofitio eft facilliffima, ieaut pudear
1 :k1p<fam oftendere, pracipue, quiaabalijs often-
ttur. . Ac vt demonfbremus qualiter methodid no-
bg adhibite etiam hys, & fimil:bys inferuiant, ipfam
;3 endemus. , & puramuys eins demenftrationem.,
];gufi futuram finelucro. Efto ergo cylindrus kL,
dr;gg};;eceé]trutn grauitatis cius fuperficie icylin-
il oo 5 mC_dIUI:t] punum BD. Patet,quia
acilc. confta {uperficiem cylindricam effe propora

: tig-
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rionaliter analogam cum parallelogrammo kL. Er-
go &c. Quod &c. v

Vel foper KD, parallelogrammmum-generans
cylindram cencipfamus eylindricum re€tam fedum
diagonalitet plind tranfeunte pet DB, & pertatus
oppofitnmy ipfi Nk. Ergo ex traditis initio huius
partis , {uperficies cylindri ( intellige lemperbafibes
exceptis)) erit proportionaliter analoga cum{upe r-
ficie cylindrici trunci finiftri (qua in noftro cafu,
quia truncus Ginifter ¢ft prifma;eiit parallelogram-
wum. ) Figo DB, fecabitur eodem modo & cen-
tro gravitaris & aquilibrij harum fuperficiérum. .
Sed centrum xquilibrij illius parallelogtathmi ap-
penli fecundum DB, bifecat DB. Ergo & centrum
fupetficiei cylindri kL ; bifecabir B D.

SCHOLIVM.

Non {olum autem medium punctum E, eritcen
trum gravitatis fuperficici cylindri k L, fed etiam
rotius iphus priinices |1 fta aitem fane.nugesTed
cxiftis nugispdtes , fuperficiemoplindri k L, & (u-
perficiem fphzrz. D A BC, ellwmagnitudines pro-
portionaliter analegas » jnxta {enfum, infinitis pro-
pemodum vicibysj explicattm. Quareeandemypre-
portiogem habebit tota (uperficies cylindri k 1 {ba-
bibusexceptis ) ad totam fuperficiem {phziz , quam
habet qualibetpars ad quamlibet partem. V.g.quam
habet tuperficies cylindyi K &, ad fuperficiem por-

B tionis

e *Pd)’iﬁ?‘kﬁ#ﬁli_ . ‘33" .
tionfs X BZ« Si ergofupetficies eylindri kL, eff
zqualis fuperficiei fphare, veoftenditurab Archi.
mede, &ab alijs; etiam quglibet pars fuperficiei cy-
lindri, erit ¢qualis fuperficiei _,-p(;rtionis{PhEr 6 quam‘
includit. ‘ o ¥t M

_PROPOSITIO V-

O omtiniin frauitatis pevimetriexceffus cylindyi corcumferipti
beaaifphario fispra ipfum.y fic dinidit axim eisfdem , mvr
pars terminata ad centrunibemifphery s it veligig (¢

quialtera. ’

¥

SI t Q, infchem. anteced. centrum grauitatis pe-
J rimetri exceflus cylindri kC, fupra bemifphx-
rium ABC. Dico EQ; efle QB, fefquialteram
Perimeter enim talis exceflus clavditur fuperficie cy-
Iindrica k A CM, fuperficiefpherica ABC, &cir-
culo kBM. Sit §, medium punctum BE. Brgoerit
ex propofit, 2.& 4. centrum grauitatis tam fiiperfi-
ciei cylindri K A CM, quam fpherice ABC. Cum
vero B, fitetiam centrum gravitatiscirculi kBM,
crit reciproce S Q. ad QB, vudircnlus kB M, ad
vtrafqu: fuperficies fimul. Sed cum fuperficies cy-
lindrica fic zqualis fuperficiei fphzricg ABC; &
cum hac ex famofis doGtrinis Archimedis, & alio-
rum , fic dupla circuli kBM 5 erunt amba qua.
druple circuli kBM . Ergo $Qy' crit ad QB,
vi i ad 4. Ergo EQp entad QByive 6. ad
' Gg  4nem-
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4 emnpe jo rivioge fefquialeees. Quod.erat often:

dendum.,

PROPOSITIO VI,

Centrum grzm—z'tfdtix [uperficies conica y baff excepta , fic drui-
dit eius drdmetrtim , <0t pars ad cverticem terminata, s

relique dupfa .

‘Vpponamts BAD, licet
{chema non exprimar,
effet triangulum , ex cuius
revolutione circa A D, in-
telligamus genitum eflen
conum, Dico centrum.
grauitatis {uperficiei coni-
cx; bafiexcepra, ficdivi-
dere AD, vt pars termi-
nata ad A, ficreliqua du-
Pla. Super triangulum.,
ABD, concipiamus cy-
lindricum, qui fectus pla-
nodiagonaliter tranfeun-
¢ per AD, & per E,
P:ﬂﬁum in latere cxhi-
X truncum finiGium. ‘
ABDE ., Hyius fuperfi- A
“escylindrica EB A, crit

Pars Tertia, 23$
triangulum . Ex explicatis in propofit. prim. hoc
triangulum EBA, & {upetficies conica ex BF A,
circa AD, func magnitydines proportionaliter
analoge, &c. & centrumi 2quilibrijtrianguli EB A,
appenfifecandum A 0, ita digidit A D, vt fecatur
a centro grauitacis [uperficici conice. Sed centrum
zquilibrij criangulijea dividit A D, vt parstermina-
taad A, ficreliquzdupla, vepater. Ergo & ficdi-
uidetur A D, centrogeauiratis fyperficiei conicg,
bafi excepta. Qued &y

ALITER:

In {chemage fequensi fupponamus. AB C, nobis
reprglentare tam conum-ortum ex rotatione trian.
guli AB D, circaB D, quam triangulum ABC, %
conus intelligatur fe€tuscirculo EF O, bafi ADC,
parallelo, & triangulumlinea E O, parallela AC.

“Expropofit. 1 4. Archim. lib. pri. de fpher. & cylind.

deducictur , & a Torricell. propofit. 1o, lib. 1. de
{phe-a, & folidis fphgralibus, probatur, efle coni-
cam fuperficiem ABC, ad conicam fuperficiem.
EBO, vt re@angulum BAD, ad reGtangutum.,
BEF {incellige ramen femper, demptisbalous )
Sedvt A B, ad BE, fic AD,ad EF. Ergoconica
fuperficies ABC, ad coaicam EB O, efitvt qua-
dratum A D, ad quadratum EF; nempe ve triangu-
lum ABC, ad triangulum EB O. Et hocacctdic
fempervbicunque fiat d1&a planum EFQ, &alinea
: Gg 2 EO,
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B

EQ. Ergo fuperficies conica, & iangilo 1 ABG
funt magnitudines proportionaliicranicge. Bigo
cgntrum grauitatis ipfarum fecabit codom modo
BD. Sedcentrum grauitatistrianguli 4 5 C,quod
fit v.g. H, ficdiuidit BD, vt BH, ficdvple HD.
Quare & centrum grauitatis fuperficici conka.
Quod &e. |

PROPOSITIO VIL

Cm{rém Qrauitatis perimetrs con; s fic disidit eins diamic-
et pars gl rvertivenm terminata o fit ad rei-
quam,

>

Pays Tevtia, 27
qurmy vt tesplus vadius bafis cum duply latere oy ad

Litus cont ,

Sit e .go H, centium grauitatis totius perimetri
coni ABC. Dico BH, eflead H D, veeripla
DC, cumdupla BC, ad BC. Sit F, centrumgra-
uicagis-{uperficiei conice ABC, Ergo ex propofir,
anteced. BF, ciitdupla FD. Cumergo D, fit cen-
trum grauitatis eirceli AD C, erit reciproct FH,
ad H D, vecirculus 4 B C, ad fuperficiem conicam
ABC. Sedcircnlusad fuperficiem conicam, eft vt
quadratum DG, ad rectangulum D CB; nempe vt
DC, ad CB. Ergo FH, ad HD, erieve DC, ad
CB. Etcomponendo; erit FD, ad DH, vt DC,
cum CB, at CB. Erantecedentium tripla;erizer-
go B D, ad DH, vetripla D C, cumtripla CL| ad
CB. Etdinidendo, erit B H, ad H D, vetripla DC,

cumdupla CB, ad CB, Quod &c.

PROPOSITIO VIIL:

St fuperqualiber figuracirca diametrum concipiatar ¢yl
 dicus reSus f8hs iagonaliter plano tranfeunte 5 peris-
neam parallelum diametyo duFam, cvelper extremitatsin
bafis s rvelextra s @ per punidumin latere . Centrumc.-
quilibrj [upexficier cylindrice alterntrins tramci &2penf?

- Jfecumdduim liseam per quam planum tranfit , 11dipfam di-
widity =t dimiditur diameter 3centro azqmlzbrt;’ tozins fii-
petfocies ¢ylindrice appens fecundum fignram.

Su.
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Vper figura ABC, circa diametrum BG, con-
cipiatur cylindricus rectus fetus diagonaliter
Planotranfeunte primo per CF, parallelam BG, ac
ipfi zqualem, du&am ab extremitate bafis AC, &
per pun@uminlatere E. Dico [uperficiei cylindri-
¢z AEBC (hanc enim dumtaxat intelligimus pro
fuperficie cylindrica , & non figuram A B C, nec
pPlanum CEHC, nectriangulum A EC) appen(z
fecundum F C, centrum zquilibrij, ita fecare F C,
vifecatat BG, dcentro @quilibrij totius fuperficici
cylindrice totius cylindrici , ne mpe duplicatz fuper-
ficiei

Purs Terhs, 139
ficiei AEBC, appenfz fecundom BG. Quod e-
mm {i fuperficies totius cylindrici intell gatur ap.
enfa fectndum figuram ABC, it eius centrum.,
zquilibrijin BG, eft adco manifeflum, vt pudeat
circa hoc verba facere. Sit ergo N, hoc centrum
aequiiibri) . Patet non minus manifefte, fi intelliga-
mus appen{am {uperficiem cylindricam A EBC, fe-
cundum figuram ABG, in aliquoipfius pun&o cfle
cenum aquilibrij alis fuperficieis Sithocinlinea
N [. Quz producaturindcfinite. Paterin ipfacfle
centrum aquilibrij fuperficiei cylindrici alterius
trunci dexteri cylindrici, quitruncuscftineelligen-
dus ;equalis, & fimilis trunco ABCE, {ecundum
cmnia, fed eritinuerce pofitus. Hisexplicatis. Di.
co lincam 1P, efle parallelam AC. Nonficenim
parallela, fcd pars IN, ficpropinquioripli A G, Vi
diximus , manifcftum eft feperficiem cylindricam
A BCE, & {uperficiem cylindricam alterius trunci
dexteri, eflc fimiles, & «quales. Ergo fi fimiliter
appendantur, nempe fecuadum bafes , habibune
cestra zquilibrij fimilier pofita. Quod vtique non
eucniet, nifi } P y fit parchh A C, centrum cnim
xquilibs i fuperficici truner dexterd, eritin bali op.
pofita bafi ABC, inlinca cppeficalinee NP. Pa-
tet €180, quod {i fuperficies cylindrica appendatur
fecandum FC, zqualem BG, in puncto Q, eric
FQ, ad QC, vt BN, ad NG. Qund primo
erat cftenderdum.
secundo, pe fchemata muleiplicemus, cogiremus
Pl
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planum fecanstranfire per kL, & per B hoe feca?
bit ctiam latus ereGum 2 pundo C. Quod fi per
punctum talis {ectionisintel{igamus duci planum pa-
;q]lelum ABC; truncus finilter prioris cylindri-
¢1 dividetur in cylindricum cuivs oppoficz bafes
ABC, & ducta per punéum (etionis lateris eredia
puncto €, & in truncum finiftrum cylindrici fei
pertalepunctum, & per E. Cum vero partiom {u-
perficiei curuz totius trunci finiliri appenfe fecun-
dum ABC, fintcentra s quilibrij in 1P; quiacy-

lindriciin N, & trunci {iniftri partis preoris truaci.

fmifbriin IN. Erit fuperficici curu totiusin 1N,
Res eft manifeftifiima geometrizanti. Qrare pro-

pofttum quoad omnia liquer -

PROPOSITIO IX.

(mnfiningue fzz;::;ﬁcie./ cylmdrice , exceptis &4ﬁé!¢1 appenfa
Secandum bafim 5 1dem et centrum ;gm!:/zrq CHim Centro
- grautaiis peviimetti bafis ,

ESto quilibet cylindricos. ABCGEF, exiftens
fuperbafi ABC. Dicocentrum zquilibrij to-
tius fuperficiei ipfius, exceptis baifibus AB C, FEG,
appc‘nfr. fecandum ABC, eflc idem cum centro
srauitatis perimerd A8 C. Traiciatur enim vbili-
bczt Planum Ok L, oppofitis bafibus paralieium..

ermzezer_ OKkL, eft xqualis, fimilis, & fimilicer
pofita berimetro ABC, Ergoctiam harum centra

gra-
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oravitatis ernne fimiliter
pofita in figuris ABC,
LK O. Ergo fiambz pe- L
rimetri ABC, LkO, in-.
telligantur appen{z fecun-

dum figuram ABC, ea-

rum centrum 2quilibrij i-

dem erit cum centro graui-

tatis perimetii ABC.,

Idem probabitur de qua-

cumque alia perimetro .

Ergo idem punétum in.,

ABC, eritcentrum ®qui-

librij perimetrorum om-

nium  parallelarum  peri-

metro ABC. Et confe-

quenter fuperficici cylin-

dricz,

SCHOLIVM.

Licet autem oftenfum fit de tota fuperficie cylin
drica; tamen hoc in fequentibus non indigebimus,
fed tantum deilla fupetficie cylindrica, de quafupra
locuti furus , nempe de ipfa excepto plano AFGC,
qui_em enim modo probabimus , centrum zquilj-
brij ipfius appenfie fecundum ABC, idem effe cum
Eﬂzrg grauitauis perimetri ABC, excepta bae

)

Hh  PRO-
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PROPOSITIO X.

St quodlibet triangulum aquicrure cvoluatar circa paralle-
Lam diametro ducEam vel per extremitatem bafis , cvel
extra, Cemtrumgraustatis fuperficici annuls geniti, bafi
excepta y tam [ecundum totum y quam [ecundum partes
dinidet axim annuliy rvel partes axis correfpondintes,

bifatiam .

Vpponamusin fequentibus {chematibus, ABC,
S effc triangulum aquicrure, & intelligamus ip-
fumrotaricirca FC, inprimafigura, velcirca TS,
infecun. Dico FC, T§, fecart bifariam a centris
gravitatis fuperficierum annolorvm ABCHG,
ABCZHG, bafibus exceptis. Quod fiui ian-
tur plana L Q, bafibus_parallela , ciiam EN,
NC, TV, VS, pariter dicimus fecari b?tariam;‘x
centris grauitadis fuperficierum , quarum illz funt
axces., S
Probabitur prius in prim. fig.Super A B C, ergo
tiangulo intelligatur cylindricus reus fectus dia-
gonaliter plano tranfeunte per FC, & perpunctum
i lazereercdod punéto A+ Ergo ex propofit. 8. fi
fiperficies cylindrica rrunci finiftei huius cylindrici
Mtell caturinpen(s feeendum FC,y v. g inponcto
N, itaciic BN, v e U 7 fyo-

s Waee F N, «..d NC) vt (ﬂf BI, adlD (fup
f““¢f3d0 I, effe centrum zquilibrij fupesficici cy-
ndiicae cxif%entis {iper lincis AB,BC.). Sedex

pro-
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propofit. anteced. centrum zquilibrij fuperficiei cy-
lindricz exiftentis fuper AB, BC, eft idem cum
centro grauitatislincaram re@arum AB, BC, fimul
coniuncarum , quod vtique fecat B D, bifariam, vt
fusc videri potelt exijs , quz docuit Guldinus inlib,
prim.centroba. cap. 3. propofic. 3. & venatura‘ter
patet. Ergo etiam centrum zquilibrij illius trunci
finiftri appenfi fecundum FC, fecabit FC, bifa-
mam. Sed exdicis in propofice pri. itafecatur FC, 3
2 cen-
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centro 2quilibrij fuperficiei cylindrice trunci finid
ftri, ficuei fecaturd centro grauitatis fuperficiei an-
nuli ABCHG, bali ACG, excepta. Quareu
patet propolitum.

Inaltero {chemate probabitur ex jj(dem propofi.
tionibus; fed planum fecans cylindricam exiften-
tem fuper ABC, debet tranfire per TS, & per pun-
Gum in latere erecto 4 puncdto A. Difcurretur e-
nim eodem modo, nempe fic fecari T S, a centro
zquilibrij fuperficiei trunci finiftri , ficuti fecatur
BD, a centro zquilibrij fuperficiei cylindricz to-
tius cylindrici. Etc, |

De partibus ctiam proportionalibus, patebit eo-
dem modo. Nam, vtlicuit intueri, tota res depen-
det excentro grauitatis re@arum AB, B C, fimul
coniunctarum. Sicutiautem centrum grauiratis 1p-
farum fecat B D, bifariam, fic etiam ccntrumgra-
uitatis re@tarum LB, BM, fecabit B1, bifariam;
& centrum gravitatis reGtarum A L, M C, fecabit
1D, bifariam, & ficde omnibusalijs. Quare patet
propoficum. o

SCHOLIVM

Immo facile deducetur , quod vtique non videtut
fpernendum, & «ft, quod femper dictz fuperficies
fecancurin proportione axium. V. g.ita erit fuperﬁ-
cies fegmenn A LMCOQG, in primafiguid, d
fuperhcicm LBMOHQ, ficutieft CN, athF:

N et | &b

‘ Pays Tertia, 24§

& hocfemper. Idemintelligaturinfecunda figura,
Hocautem eft nimis clarum, com dependeat ex hoc,
quod centrum grauitatis totius, & partium, fic fem-
per in medio axis correfpondentis. |

Demon ttrauimus fuperiorem propofitionem ex
einibus {uis principijs, vt oltenderemus totam fe-
nem difcurfus s facilivs, & brenivs potuiffet proba-
ri, iam often(a fequenti propofizione vaiuerfali.

PROPOSITIO XI.

Siqualibet figura cirea axim rvoluatur, cot dium efin an.
tecedenti propofitione . (entrum gramitatis fiperficies ge-
nite excepta bafiita fecabit axim ipfius , vt fecatur axis
faure genitricis 4 centro Qramitatis ambitus ipfins 5 bafi

excepta, i bafim babeat .

Itergo ABC, quelibet figura circa axim BG,
fine hzc habeatbafim A C, fime non habeat,
('quod tunc contingeret quando figura ABC, effet
duplicata ad partes AC in BADC.) Dico ita
fecari FC, vel Lk, 4 centro grauitatis {uperfi-
cieram annulorum genitorum , ex reuolutionew
ABC, cira FC, vel KL, bafibusexceptis, fi-
cutifecatur BG, 3 centro grauitatis ambitus ABC,
cxcepta bafi AC. Probabitur in primo annulo,
& excius probatione patcbit faciliter in fecundo.
In primo ergo annulo patet faciliter. Nam fu-
P& ABC, intelle®o cylindrico re@o fe&to dia-

gona-
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gonaliter plano tranfeunte per FC, & per pun.
dumin latere E, vt fit ABCE, eius truncus fi-
nifter, ex propofic. 1. E T, fecabiturineodem puns
&o A centrograuitatis fuperficiei annuli, bafi exce-
pta , & 2 centro zquilibrij {uperficiei cylindricz
trunci appenfe fecundum FC. Sedex propofic. 8.
"~ ita fecatur F€, & centro equilibrij {uperficiei trun-
i, ficuti fecatur BG, A centro 2quilibrij fuperfi-
cici cylindrice cylindrici, nempe illius, qu exiftic
fuperlineis AIB, BPC: &expropofit.g. codem
modo fccatur BG, A centro grauitatis linearum
A1B, CPB, fimul. Quare a primo ad vltimum
patct propofitum.

SCHOLIVM

Patet ergo faciliter qualiter propofitio 10. ante-
cedens deducetur ex generali prop. 1 1. Immoex hac
prop. generali poffumus rurfum probare centrum
gravitatis fuperficiei cylindrica, bafibus exceptis,
{ecare eius axim bifariam ; nam commune centrt'm
grauitatis duorum oppofitorum laternm parallclo-
grammi fimul coniunctorum diuidijt axim parallclo-
grammi bifariam.

PROPOSITIO XIL

Superficies annul; fiue 111, fine lati, genite ex resolutiont
cutn [ unque portioms firculty modo fupra explicata, cet-

. dYBmQrauitatis in axe annwl imucve
. S €

e

Purs Terti 247,
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4

Equens propofitio deducitur ex doctrina Galdi;
ni, quam habetinlib. pri. centroba. cap.s. pro.
pof- 2. Supponamusin ant. fchem. AB C, quamli.
bet portionem circuliy rotari, modofupra explicato,
Oportetiuperficiei genitg,bafi excepta,centrum gra
utcatis inucnire. Fiat vecircumferentis CPB,ad CG,
dimidiam chorde A C, fic femidiameter circuli ad
aliam abfeindendam 2 femidiametro incipiendo }
centro, v. g.in nuftro fch-mate fupponentes ABC
chc‘femxcx_uulum (qued cnim insplo dicetur veriﬁ:
cabira ctiam in alijs portjonibus ) fiat vt circumfe.
n«
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rentia CPB,ad CG, femichordam C A, fic BG,
femidiameter ad GN, abfcindendam femperi cen-
tro verfus B. Dico quod fi FC, vel alia circa,
quam fit reuolutio feceturin ratione BN, ad NG,
punctum fectionis erit centrum grauitatis {uperficiei
annuli, Patet,quiacxGuldinoloc. cit. N, cft cen-
trum grauitatis peripherizc ABC, Sed ex propof.
anteced, ita fecatur BG, 4 centro grauitatis periphe-
riz {icuti fecaturaxis, circa quem fit rotatiod centro
fuperficiei annuli, bafi excepa. Ergo patet propos
ficum_.

SCHOLIVM

Hzc funt , quz v{que nunc nobis occurrerunt cir-
ca prafentem {uperficierum curuarum materiam.:
Suncvtique exiguilima pars illorum, qua 'defun: ;
attamen noluimus illa Prxtermirterc, Etenim ma.].
luimus aliqua confcribere, quam omnia {ub filentio
relinquere. Peritiores geometra obftrufiora mani-
feftabunc. b

Finis Tertiz Parts:

MI:

GEOMETRICI,
PARS QUVART 4.
IN QVA ASSIGNANTVR MAXIMA

-~ infcriptibilia in infinitis trilineis , & in infinitjs
 conicis ex ipfis reolutis tam circa axim,

quam circa bafim,

O N-aliter videtur terminandum
G|} Mifcellancum przfens, quam fue-
(b ric . abfolutum mifcellanenm no.
Qin - ftrom hyperbolicut, & paratsot.
7 \Nk& cum, quod paucis‘ab hinc menf.
EAPGEEY bus cuulgagimus, Impofuimus §-
nea mitcellaneo prefato maximis inferi ptiblibus,
minimifque circumferipribilibus infinitis parabolis,
concidibes, ac femifufis parabolicis? Sedtunc tem.
porihac doétrina de maximis, & mininiis prout ad
fuoreium propofitum attinebat , non fuit tradicg
omnibas nimeris abfoluta: non enim locuti [umas-
de maximis inferiptibilibus in infinitis trilingis pa.
rabolicis , ac in infinitis conicis stamortisex renoly.
AL tione
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tione infinitorum trilineorum circa diametros,quam
circabafim. Hec ineelligimus aflignarein prafen.
ti. Sedficuti argumentum illud in przfato mifcel-
laneo i do@trina quadam feliciter explicata 3 peri-
tilimo geometra Petro Paulo Carauaggio Mediola-
nentt ckordium. (umpfe , ot Tecus procedendum
eftin praleonei s fed doing il aurea, quam habet
in fua geometria applicationum y denno eft nuncre-
capitulanda, ac explicanda quantum ad negotium.,
noftrum faceflic: remictenres cum y qui plura defide-
raty adipfius Carauaggij fontem., Probat ergo Cara-
uaggius in opere citato. Omnium poteltarum ad
candemre@am lineam applicabilium, deficientium-
que poteftatibus homogeneis, maximum effe quod
ad talem partem lincz applicatur, qua afitotam lie
neamf e vnirasgd exponentem poteftatis. V.g.fi
fit applicandum pa B

rallelogrammum., e ;

deficicns quadra- . C

to, hoc ¢t i “AB, o

t B, . B
fit fic. fecandy in. A SO, SN Ay SRR LR
G, verectangulum [ ¢

ACB, fit om- |
nium  maximum y A g - b
tllorum , quz flunt ,ir“"—cﬁ T R

apaitibus BC, de.- .

bet ipfa fecari iy C, bifatiam. Si fic applican-

dum Parallelepipedum  deficiens cubo y &c. hoc

<t b AB, G fic fecanda in C, vt fa@um fub
: " AG
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AC, & fub quadrato BC; fit omniur}m‘-axim“f‘_fl
debet A C, effe tertiam partem A B. Siveroappli-
candum fit planoplanum ‘dcﬁci‘eqs quadratoquadra-
to, nempe {i fic fic A B, fecandain G vt fatumfub
AC,incubum CB, fitomnium maximum; AC, df:‘-
beteflequartapars AB. Hac dodrina pariter fufc
a nobis explicata loco citatg quug aEi- huqc termi-
num, quia proibidem dicendis, nobis fufficiebat.
Nunc verd viteritis procedendu neft cum ipfo Ca-
rawaggioinoperecitato . Prebat enim jbidem hoc
fic accidere, vt explicatum eft, quando applicatio lj-
nez eft facienda. Subiungit pofteg in pagina certia,
Cum vero applicabizur gradus altion | tune maxima applica-
tio continget 1 tot partibus dat« magmitudinis , cui fe appli.
catioy quotaipfaest in ordine gradunm | dusifie i tot partes |
quota eff applicanda magmitudo in orduse radusm 5 1y 3
magnitudims , cui fit app'tcatio partes deneminabit nysmgps.
graduum magnitudinis applicandie s wumerabit ver nume-
v graduum magnitudinis, cui fit applicatio. Hane do@ri.
ham exemplis explicatin pag. 4.1 nquit exgo.
Maxsmum plano planum, quod applicatuy dazo plano defs.
crens plano plano fimils dato et 1d s od apslicatur dyy;
Plani duabus ex quatuor partibus , idest dimidyy ; @ plano
Planum fimle dato deficiens adiaces reliques dyabusex Gua-
tuor partibus , idefi dimdo,

~ Maxzum plano p/amm,quoa' applicatur dage folido defs.
jte{t: Planoplano fimili dat, et 1d y aued applicatr day;

‘:}:;:? t(téu;;x guatu}or partibas @ Pz’amp/arm;» Jtnle dato

Ciens aatacet reliqus quarte parts, Buis primo eyeny

| SR plo
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plo pofito in pag. 5. ait. -

Mazximum plano folsdum o quod applicatur dato plano de-
frciens plano folido fimilidato et sd , quod applicatur dats
plani duabus ex quingue partibus s & plano folidum finle
dato deficiens adsacet veliquis tribus ex quingue partibus.

Maximum p/ano folsdum , quod applicatm‘ dato [olido
deficiens plano folido fimili dato ¢ff 1d 5 quod applicatur
dati folidy tribus ex quingue partibus y &~ plano folidum fis
wle dato deficiens adiaces reliquis duabus ex quenque par-
tibus .

Maxcimum plano folidum , quod applicatur datoplano pla-
no deficiens plano folido fim:ly dato et id o quod apphca-
tur dati plaro plans guatuor ex quingue partibus ; & p/arfo
Sfolscum fimile dato deficiens adiaces relique quintepariteEt
fic procedendo. . _

H-c omnia probat in progreflu operis . Ex dicta
ergo doctrina habemus , quod {i quis jubeat ficfeca-
re AB, v.g. in partes AC, CB, vt fadom (b
quadratis A C, CB, {it omnium maximum, A B,
debere bifecari; quia tam A Cj;-quam C B.a de-
bent continere duas ex 4. paitibus AB. Siveio
imperatum fueric A B, ficin C, dividendamcflc,
vt factum fub quadraco AC; & fubcubo €5, fre
omnium maximum, A By debet diuidiin 5, partes
aqrales , quarum dnas continear & C, reliquas
CB. Siverofit fic [ecanda, vt facum {ub quadrato
A C, & fub quadraroquadrato CB, fit omnium
maximum, ABj debet fecari in 6, partes 2qua-

ks, quarum duz erit AC: & ficin infinitum.,
i Sed

| Pars @Mrfa A% 293

+ Sed huic Carauaggij doctring aliquid alind eft ad-
dendum, vt intentum noftrum obrineamus ; & cft,
quod non modo linewpradicte fint fecindz in an-
tedictis punctis, v obtineamis illa maxima faca,
{ed etiam ipfas infjfdem punctis fecandas efle quo-
tiefcunque iubeatur ip(as {ic dinidere, vt maxima fa-
¢tahabeantad prius facta imperatamrationem . Res
clarinsexplicandaeft. Diximus fupraquodfi AB,
fitv. g ficfecandain C, vtfaGumfub A C, & fub
quadrato CB, ficomniunr maximum, A C, de-
bereefle tertiam partem CB: nuncdicimus, quod
fi AB, fic ficfecandain C, vt fadam ub A C,
v.g. & {ub fefquialtero quadrati CB, fit omnigm
maximum, nou {ecus, ac fupra, A G, debereefl>ter-
tiumpartem AB; & ficinalijs. Reseftclara, qua-
propter ad propofitiones accedamus. Sizergo,

PROPOSITIO L

TrianQuluns maximum inferiptibile in quodlibet infinitorum
srilimeorum dnp/t'catomm ctrea diameimm,eﬂ ilind, cwns
alyitndo [¢ habeat ad dvametium trilimer | vt omitas ad
nwmerem trdinel Aomitate anGum

ABC,. fic quodlibet ex infinitis trilineis dupli-

catscircadiamerrum BD, DE, vero {eha-

beat ad DB, vt vnitasad numerum trilinei vnitate

ctum, & per O, ducatur O EF, parallela AC,

ac conftiwatur triangulum O DE. Affere, hoc ffe
a D~
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maximum infcriptibiliun intrilineo AB C. Dacatyr
reta AB, &flat AD, ad D G, vt numerus trilinei
vnitate augtus ad biparium; & ducatur BG, Quo.
niamvt AD,ad DG, fictriangulam ABD | o4
triangalum GB D ergo etiam triangalum ABD,
eritadtriangulum GBD, vt numeras trilinei vai-
tate auctus, ad binarium. Sed ex fchol. pri. propof:
L.lib. 1.etian ABD, triangulum, eft ad trilineum
ABD, vtnumerus vnitate auctus, 1d binarium. Er-
go trilineum ABD, & GBD, triangulum,erunt
xqualia. Ergohzcadtriangulum O D E, habebune
eandem rationem. Sed ratio trianguli GBD, ad
triangulum O D E, componitur ex rationibus G Dg
ad OE,& BD, ad DE. Ergo ctiamratio trilinei
ABD, ad triangulum O D E, componetur ex ijf-
demrationibus. Sedvt GD, ad OE, fic AD, ad
lineam, quz ad OE, fe habeat vt numerus vaitate
aultus, ad binarium ; & quia ex geneli infinitarum
parabolarum in cit. 1.propofit.explicata, eft ve A D,
ad OFE, ficpoteftas DB, ciufdem gradus cum trili-
Beo, ad fimilem poteftacem O E; erit& vt A D, ad
'nc¢am, quazad O E, {¢ habeat vt numerus vnit.te
0&us , ad binarium, fic poteftas D B, eiufdem gra-
duscom trilineo, ad homogeneam poteftatem, que
fe habeat ad homogeneam poteftatem BE, vt nu-
Merusvnitate auctus ad binarium. Ergoratio trili-
€1 AB D, adtriangulum O D €, & confequenter
tilinei ABC, adt;iangulmn O OF, componetur
§X ratione poteftatis DB, ad dictam poteftatem,
quz

Pirs Qikx, ) ¥§

"

quead potcftatem B E, fehabeat in pradicta ratio-
ne» & ex ratione DB, ad DE, Sed ex preedictis ra.
tionibus componitur quoque ratio poteftaris D B,
vnogradu altioris pote&ate trilinei, ad fadum fub
DE, & {ubpoteftate, eiufdem gradus cum trilineo,
que ad poteftatem homogeneam. BE, fehabeat vt
nu. eiusvnitate auétus, ad binarium; & ex do@rinis
fupra . xplicatis, pracipuein fine , maxium tale fa-
¢t m <x prafatis partibus DB, eft illud , quindo
D L, {v uabetad E B, vevnitas ad numertim;& con-

| o fequen; -
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fequenterad totam D B, vt vnitas, ad numerum vi-
atcauctum. Quare patetetiam triangulum O DF,
cfle maximum infcriptum in trilineo ABC. Quod
cratoftendendum .

SCHOLIVM

Ex progreflu autem demonftrationis patet , trili.
neumad tifapgalum maximum fibiinferiptum, effe
in primo tiilineo, vtquadratum DB, ad re@tangy-
lam DEB, In fecundo, vt cubus DB, ad factum
fubDE, in fefquialterum quadiati EB. In tertio
vtquadratoquadratu v DB, ad factumfub DE, in
duplum cubi EB, Et ficin infinitum,adeo v partes
poteftatis E B, {e habeantad poteftatem BE, vt
numerus vnitate auctus, ad binarium., Quaproptet
patetin numeris pe fle cxprimi rationem vniu{'cmufo
quetiilinciad o aximumtriangulum fibi infcriptum.
Inprimro cnim;ﬁcxnpein'triangtxlo, eritvt 4. ad .
Ing tadratico vero , quoniam qualium. DB, ef? 3
DE, ¢ft. . BE, 2. ericcubus DB, 27.Sed quoniam
quadratum BE, eft 4-cius {efquialterum erit 6, cum
autem D E, fi¢ 1.eritctiam factum{ub D E, & fub
fefquialrero quadrari BB, 6. Ergotrilineum ad tri-
angulum erit v 2. 2d 6. nempeve 9.ad 2. Inter
tio DB, ¢t 4. BF, ;. DE, 1. quadratoquadratum
DB, et 256. cubus b I, eft 27. eins duplus, & con-
fequenter factum fuly OE, ineum,eft 54. Ergo tri-
lincum grig ad triangalum vt 256, ad 54 Sa;lI vt

120

L G ag
128.2d 27. Etficinalijs fas ericexprimere numero
dictas rationes.

Trilineum BAD, -intelligatur duplicari in.
BAH, & ducatur OK, parallela BH, & intel-
ligatur triangulum Ok D. Patet hoc zquale effe
triangulo O DF, Cum ergoetiamtrilineum ABC,
fic zquale trilineo BAH, patet OkD, effe ma«
ximum etiam triangulum infcriptum intra trilineum
duplicatum circabafim AD.

PROPOSITIO 1L

Conns maximus inferiptibilis in quolibet ex infinitis conicis
circa diametrum ; cftille cuiusdiameter f; babeat ad dia.
metrm totius conich y rUt cumitas ad duplum numerum
conict cumitate aninm.

Sto ABC, quilibet ex infinitis conicis ortus
ex reuolutione trilinei ABD, circa diame.

trum BD, & in ipfo {it inferiptus conus ODF,
cuju: bafis OF . fit parallcla AC, & cuius diame-
terfeuaxis DE, fe habeat ad DB, vt ynjtas , ad
duplum’ numerum conici vnitate au@um. Dico
hunc effe maximum &e, Intelligatur etiam conys
ABC, &It vt duplus numerus ‘conici vnitate au-
Qusadtcrnari m, fic quadiatum A D, ad quadra.
tum O G; &intell gatur conus GBI, Cylindsus
triplos coni ABC, [+ haber cx fcho. 3+ propof.1 4,
lib.2. 3 conicum A BC, viduplus numerus conicy
| vhi-
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b

vnitare auétus ad vnitatem 5 ergoconus ABC, fe
habebit ad coicem: A B C, vt duplus numert's vni-
tate auus ad ternarivm, Cumautem factum (itin
eadem. ratione quadratum AD, ad quadratum,
DG, & intali ratione fitctiam conus ABC, ad co-
num. G BL, {cquitur contcum ABC, & conum
GBL, aqualescfle. Quare ad conum ODF, ha-
bebunteandem proportionem. Sed ratio coni GBL,
ad conum ODF , componitur ex rationibus qua-
drati GD, ad U E,.quadratum & linez D 1?13: ad

Pars Quarta. . 29D
DE. Ergo etiam ratio conici ABC, ad conum
O DF, componetur ex ijidem rationibus. Sed vt
quadratum G D, ad quadratum O E, fic quadra-
tum A D, adquadratam, quod ad quadratum OE,
fir vedaplas numerus conici vaicare au@us ad terna-
num. Ergo ratio conici ad conym componetur ex
ij{dem rationibus. Sed quoniamex na ura erilinzo-
rum,eltve AD, ad O £, ficpoteftas D B, cinfdem
gradus cum conico ad fimilem poteftatem BE. Er-
go vequadratum A D, ad quadraum OE, fic po-
teltas D B, cuius numerus ticduplas numeri conici
ad fimilem poteftatem BE, Ergo & vt qnadratum
A D, ad quadratum,quod ad qradratum O E, fe ha-
bearve duplus numeras vnitate austus ad ternariu m,
fic potcftas DB, cuius numerus fie duplus mimerj
conici, ad homogeacum, quod ad hox.ogeneampo-
teftatem B E, fehabeat veduplus numerus vaitace
auctus ad ternarium . Ergo ratio conici ad conum
componetur ex ratione harum poteftatum, & ex ra-
tione DB, ad D E. Sed ex his rationibuys COMpPoni-
tur quoque ratio poteftatis D B, cuius nomerus it
duplus.vnitate 2u€us numeri conici , ad fackim (ub
DE, & fubtali poteftate cuius numerus ficduplus
poteftatis conici,’ qux e habest ad fimitem potefta-
rem BE, veduplusnumerys vnicace auctas ad terna-
s1um . Ergo conicus ad conum fe habebic ve dida
potefias DB, ad fackm fy, partibus 1) B, prasglicte
modo . Sed ex doctrin explicaca fuperius habe.
mus, maximum factum fulb partibmk; BD, efleiliud,
Kk 2 BRI
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quando DE, fehabet ad EB, vtvniras ad duplum
nuwerum,& ad totam DB, vevnitas adduplum nu-
merum vnitate auctum. Quare patet propofitum,

SCHOLIVM.

Rriam in prafenti ex progreflu demeonftrationis
patet, conicum ad conum cile in primo conico, vt
cubus DB, adfactum fub D E, & fub quadrato B E.
ba fecundo vt quadrato cubus DB, ad factum fub

‘ DE,

Pars Quarta, 261
DE, &fubtali quad-atoquadrato,quod ad quadra-
toquadratum B E, fit, vt 5. ad 3. Intertio ve quadra-
toquadrato cubus DB, ad factum fub DE, & fub
talicubo cubo, qui ad cubo cubum BE, fitve 7. ad 34
Etfic ininfinicum. QUare patet etiam nuac in nu-
meris poffe exprimi has rationes. Primus enim co-
nicus ABC, criradconum O DF, vt 27.ad 4;quia
qualium DB, eft 5. DE, et 1. BE, 2. cubus DB, eft
27. & fuctam fub D B, in quadratum BE, eft 4. In
fecundo qualium DB, eft 5. DE, cft 1.BE, 4.qua-
drato cubus DB. eft 3125. quadratoquadratum..

DE, cft 256. & quadratoquadratum fe habensad

ipfumves. ad s.eit 426, % Ergo conicus ad conum
eritvt 3125.ad 426, 2 Ecficfimiliter difcurrendo
inalijs.

PROPOSITIO IIL

(onus maximus mfcriptibilis in quolibet conica circa bafim,
etille, cuus vaduss bafis f¢ babet ad totam drametrum

tribiner gemstorss , vt binarium ad mumerwm comci binario
aukbum .

ESto quodlibet trilincum A BD, cuius diameter
AD, bafis DB, & DP, ficad DA, vt bina.
ad numerum conici binario auctum, & per P,
ducam.ur P O, paralicla BD, OF, parallela A D, &
oD; intelligamus trilincum A B D, cumir langulo
ODE, rouri circa B . Dice conum (3 DF, ip.

foria

rium
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{criptum in conico ABC, effe maximum omnium
infcriptibilium. Sit quadratum A D, ad quadratum
DG, vtre@angalem contentum (ub numero para-
bolz au&o vnitate,& b numero parabolz aucto bi-
nario ad fenarium; nempe in pri.vt 6. ad 6. in fec. vt
12.ad 6;inter. vt 20. ad 6. &c. & intelligantur coni
ABC, GBL. Ergoconus ABC, erit ad conum
G BL, indi&aratione, quia funt vt bafes. Quoniam
vero cylindrus triplus coni ABC, cft conuertendo,
ex fec.p. prop.15.hib.2.ad conicum A B C, ve preedi-
Gum rectangulum ad binarium,eric conus ABC, eius
tertia pars, ad didum conicum, vt ditum rectangu-
Jum ad fenaiium. Ergo conicus ABC, & conus

GBL, eruntzquales. Ergoad conum ODF, erunt

in eademratione. Porrdratioconi GBL, ad conum
O D F, componitur ex ratione quadrati GD,ad qua-
dratum O E,& exratione BD, ad DE. Ergoetiam
ratio coniciadvonum ODF, compohetur ex ijfdem
rationibus. AR vt quadratum G D, ad quadratunm
OE, fic quadratum A D, adquadrawm, quod ad
quadratum O €, feu P D, fir vt rectangulum con-
tentum fub numero vnitate auco , & fub numero bi-
nario auco,ad fenarium. Ergo ratio coniciad conum
componetur ex tali ratione, & ex ratione BD, ad
DE. Sed ex natura infinitarum parabolarum, eft
BD, ad DE, vipoteftas D A, eiufdem gradus cum
€onico, ad fimilem poteftatem A P. Ergo ratio.co-
niciad conum componetur ex ratione quadrati AD,

ad quadrawin , quod-ad quadratum O P, ficveante-
o : di&um
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it re@angolum ad {enariunr, & éx ratione potes
ftatis A D, eiufdem gradus cum conico, ad fimjlem

poteftatem AP;nempeerit ad iplum,vt poteftasAD "

duplici gradu altior poteftate conici, adfa@um (ub
poteftate AP, eiufdem gradus cum conico, & fuly
quadrato, quod ad quadratum D P, fitin di@a ra~
tionc. Sed exdocrina explicatainitio huius partis,
maxicum faGum{ub partibus A D, eftquando DP,
cftad PA, vt binarium, ad numerum conict, &ad
A D, vt binarium ad numerum binatio auctum, Qua-
reconus ODF, erit maxinus &¢. Quod & '

SCHOLIVM.

Ex demonftratis patet, conicum ABC, effe 14
conum O DF, in prim.coni.vtcubus D A,ad faduw
fub AP,inquadratum DP. Infec. vt quadrazoqua-
d:atum AD, ad factum fub quadrato AP, & fub du.
plo quadrati PD. Ia tet.végadfardfubus AD,ad fa.
ceum {ub cubo AP, & fubtalt quadraro, q od ad
quadratum P D, fitve z0.2d 6. & ficinalijs,

In numeris ergo etiam in pr fenti l"f’bifcxf’fi'
mere rationem coniciad conum. In prt enim.nem.
pcincono, iam feimus effe vt 27, ad 4. 10 [ec. Qua-
linm AD, (ft 4, talium yrraque D Py PA, funtdo.
Q -a-Iratoquadratum AD, eft 25 6. quadratum AP,
cit 4. duplum quadrati PD, cft 8 factam (b qua-
d ato AP, in dupluar quadrati PD, eft 32.Ergoco-

nteus ¢iicad conom ve 256, ad 32. RemMpevi 81 ad
1,10
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1. Intertio, qualium AD, eft 5. talium D P, eft 3,
AP. 3. quadratocubus AD, eft 3125.cubus AP,
“~—eft 27. quadratum D P, eft4. quadratum,quod ad ip-
{um fitvt 20.ad 6. eft 13. 1. faG&umfubcubo AP, in
ipfom,eft 3 60.Ergotertius conicuserit ad maximum
conum fibi infcriptum, vt 312§, ad 360. nempe vt
625.ad 72, S
~ Proquarta vice fufficiat hzc tibi propofuiffe le-
genda benigne le@or. Aliaexpeda, quz fortaflis
tibi communicabimus quamprimum. In nullo no-
ftro opere antea elaborato confcripflimus tabellam
corrorum, nec ergo in prafentiintelligimus 4 noftra
difcedere confuctudine,fed illps tuz remitcimus hu-
manitati,& diligentiz, Vale,

"FINIS,



